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me fu fcepti operis amor fallit, 
veflro Ampli fimi Patres in- 
dit io , ob delatum publice Mathe- 
maticas prof tendi munus nimium 
mihi blanditus inani perfuafione 
ducor 3 'ut credam hac qualtacunq s 
non ejje prorfus indigna , qua facrario veflro f flan- 
tur : Nam cum vntca mihi cura ft , relidis pro- 
tritis , ac pervulgatis ea indagare > qua mi fero fcten- 
tiarum fato in Veterum monumentis defiderantur , 
( 3 in quibus praclara Illuflrium huius aui Ma- 
thematicorum ingenia fe excrcuijjc non noui 3 Et 

.... licet 



licet eorum decus omne afequi no n potuerim , non 
improbe tamen f per are pojum futurum hic aliquid, 
quod fludio forum vota non in totum eludat » Nam 
vt alia omittam injlitutus labor proderit f ait em , ad 
clariorem reddendum vfum instaurata a fummis 
•viris antiquorum Analj/fs . Hac certa , & indubi- 
tata ratiocinandi lex nos in ipfa Mathematicarum 
penetralia inducit , ac fubltmioribus commentatio- 
nibus r viam aperit : quodq$ caput ejl nouarum pro - 
pofiionum inueniendarum cupidos Geometrarum 
libros verfandi tadio, ac veluti ergafiulo liberat . 

Ifas commentationes publici iuris facere in vejlro 
ampli fimo nomine aufus fum . Nam, cum vita vi- 
tra Jlatutos aui terminos prorogari non pofjit adni- 
tendum eflfvt aliquid fu per fit , propter quod nos 
vixijfc,nec pudeat , nec panit eat . Neque feliciori- 
bus aufpicijs ha facultates principes publico vjui 
. in feruire pofiunt , aut debent . Id vnicum pignus erit 
obferuantu mea ,aut potius pietatis erga vos te - 
flanda , vt omittam vejlra non in publicam modo , 
fcd in rem literariam ingentia merita , qui ad ornan- 
das, atqi augendas difaplsnas, earumqj cultores fo - 
nendos nati. e fis . Ita munus vejlrum vobis redditum 
to, apud quos natum, atqi edulium j fimul Deum 
■veneror , vt diu talia appendere vobis poffm , ac per- 
petua vejlra felicitatis voto damnari * Valete , 
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ISAGOGE- 

A R S ea Mathefeos , qua? iadis 
communium Elementorum funda- 
mentis fublimior,ac plena Maic- 
ftatis exurgit , & prope perfedi 
operis faftigium extollit ; dum 
fcilicet vim , & facultatem vnicuiq; 
fubminillrat in Geometricis, atq; Arithmeticis qus- 
cunq; Problemata inueniendi , & , tefte Pappo, voca- 
tur locus refolutus,inuenta, ac comparata in fuper- 
bi illius Problematis gratia, NVLLVJV1 PROBLEMA 
NON SOLVERE , deficiens, & quodamodo manca 
efTet, nifi quando Problemata fieri poifcnt, determina- 
tio indicaret ; fi quidem omnis cura , atqjopera fruftra 
eflct, fi ea , qus inucniri non pofiunt , inucftigarentur . 

Cum igitur locorum varis fint fpecies ; alij enim 
plani, alij folidi, alij linearesdicunturj&vniufcuiufq; 
fpeciei gradum determinet applicatio magnitudinis 
data? magnitudini cum defedu fimili figurs dats, qus 
contineat magnitudinem applicata? magnitudini ho- 
mogeneam . Plani enim loci gradum determinat ap- 
plicatio ad datam redam lineam plani deficientis pa- 
rallelogrammofimili dato ; folidi loci gradum deter- 
minat applicatio folidi ad datam lineam , vel planum 
datum, cum defedu parallelepipedi fimilis dato; Li- 
nearium verb locorum majorem lines virtutem oftcn- 
dit,quo altius denominatur magnitudo applicata cu 
homogenco defedu »• quam denominationem nos ex 
Arithmeticis in Geometriam transferemus liomoge- 

A neis 



neis in eodem gradu conftitutisj latere fcilicet ctim 
radice j plano cum quadrato, folido cum cubo; plano 
plano, cum quadrato quadrato; planolfolido,cum qua- 
drato cubo ; folido folido , cum cubo cubo ; & fic 
vkerkis procedendo ; feruata Analyftarum Metho- 
do Diophancea , quod antiquos fecifle non noui , 
aut fi fadum cft mifero fcienciarum fato cum pluribus 
alijseft deperditum; ea enim, qn* exipforum monu- 
mentis ad nos peruenerunt ad Geometriam fpe&antia 
jn trina folidi dimenfione terminantur , non altius 
afeendendo. Quamobrem plani tantum ad datam li- 
neam applicatio deficientis parallelogramo fimili da- 
to^ folidiad datam lineam applicatio cum defedu 
parallelcpipedi fimilis dato determinata in Antiquo- 
rum monumentis reperitur. Prima in dat* line* bi- 
fedionc maxima demonftratur ab Euclide lib.6. prop« 
27-;& fecunda intrifedioneab Eutocioin Archimede 
de Sphera,& Cylindro, prop. 3. ,& d Bonauencura 
Caualerio j fed cum hic vfus fit methodo fu* Geome- 
tri* indiuifibilibus continuat* 3 & Eutocius id pr*fti- 
tcrir ope conicarum fedionum,quarum vfus nonnul- 
lis notf arridet, vt Geometricus 3 ideo nos addemus 
ijs, qui nos pr*cefferunt,vt hanc etiam folidi appli- 
cationem in trifedione dat* line* maximam Geome- 
trici determinemus, nullis adhibitis ad demonftra- 
tionem Conicis fedionibus, fedfolisEuclideis poftu* 
latis, adhibita fcilicet tantum linea, &circulo;in hoc 
Geometriam promonentes, amplius illam promoturi 
in applicationibus altiorum graduum, quod in ipfis 
maximum fit determinando 3 demonftrantes quemli- 
bet 


Betgradum, vt maxima fiat applicatio tot requirere 
dat* magnitudinis fe&iones, quotus ipfe eftin ordi- 
ne graduum j ita vt plano planr, quod quartum in ma- 
gnitudinum feric gradum obtinet, applicatio cum Iio- 
xnogeaeo deicftu, vt maxima fit, requirat magnitudi- 
nem , cui applicatur quadrifariam fecari Plano folidi 
vero applicatio cum homogeneo defetfu requirat 
quintufariam fccari , cum plano folidum quintum ob- 
tineat gradum in fcala magnitudinum , & fic in infini- 
tum. Et tunccum maguitudo lineae applicabitur ac- 
cidet maxima applicatio ad vnam didarum partium j 
cum vero applicabitur gradui altiori, tunc maxima 
applicatiocontingetintot partibus dat* magnitudi- 
nis, cui fit applicatio, quota ipfa cft in ordine gra- 
duum , diuifirin tot partes, quota cft applicanda ma- 
gnitudo in ordine graduum jideft magnitudinis, cui 
fit applicatio partesdenominabit numerus graduunr 
magnitudinis applicand*;numerabit vero numerus 
graduum magnitudinis, cui fit applicatio* Hoc locu- 
pletemus exemplo. Applicandum fit folido folidum 
plano plano, cum defedu cubi cubi , inueftigandumq; 
quodnam maximum futurum fir,quod applicari pofiit, 
exurget illud fore omnium maximum, quod diuifo pla- 
no plano in fex partes applicabitur iplius plano plani 
quatuor partibus }. cum applicandum fit folido foli- 
dum, quod in ordine magnitudinum fextum gradum 
obtinet, & plano planum , cui fic applicatio in ordine 
magnitudinum obcincat quartum gradum , & reli- 
quum occupabit defedus figurae homogene* fimilis. 
dat* feruato ordine fequenti . 

A. r. Maxi- 


Maximum planum, quod applicatur datas lines de- 
ficiens parallelogrammo fimili datoeft id, quod ap- 
plicatur dimidio dat? lineaejparallelogrammum fimile 
dato deficiens adiacet alteri dimidio . 

Maximum folidum , quod applicatur datae lineae 
deficiens folido fimili dato eft id, quod applicatur da- 
ta: linea: tertiae parti; folidum fimile dato deficiens 
adiacct reliquis duabus tertijs partibus . 

Maximum folidum, quod applicatur dato plano 
deficiens folido fimili dato eft id, quod applicatur dati 
plani duabus ex tribus partibus ; & folidum fimile da- 
to deficiens adiacet reliquae tertia: parti . 

Maximum plano planum, quod applicatur datae li- 
neae deficiens plano plano fimili dato eft id , quod ap- 
plicatur data: lines parti quartae;& plano planum (i- 
mile dato deficiens adiacct reliquis tribus ex quatuor 
partibus. 

Maximum plano planum , quod applicatur dato 
plano deficiens plano plano fimili dato eft id, quod 
applicatur dati plani duabus ex quatuor partibus, ideft 
dimidio ;& plano planum fimile dato deficiens adia- 
cct reliquis duabusex quatuor partibus, ideft dimidio. 

Maximum plano planum, quod applicatur dato fo- 
lido deficiens plano plano fimili dato eft id , quod ap- 
plicatur dati folidi tribus ex quatuor partibus; & pla- 
no planum fimile dato deficiens adiacet reliqua: quar- 
ta: parti. 

Maximum plano folidum , quod applicatur datae li- 
neae deficiens plano folido fimili dato eft id , quod ap- 
plicatur data: linea: quintae parti ; & plano folidum 
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fimile dato deficiens adiacet reliquis quatuor ex quin- 
que partibus. 

Maximum plano folidum , quod applicatur dato 
plano deficiens plano folido fimili dato eft id, quod 
applicatur dati plani duabus ex quinque partibus ; & 
plano folidum fimile dato deficiens adiacet reliquis 
tribus ex quinqueparribus. 

Maximum plano folidum, quod applicatur dato fo- 
lido deficiens plano folido fimili dato eft id, quod ap- 
plicatur dati folidi tribus ex quinq; partibus ; & plano 
folidum fimile dato deficiens adiacet reliquis duabus 
cx quinque partibus. 

Maximum plano folidum, quod applicatur dato 
plano plano deficiens plano folido fimili dato eft id, 
quod applicatur dati plano plani quatuor ex quinq; 
partibus ; & plano folidum fimile dato deficiens adia- 
cet reliquae quintae parti . 

Et fic procedendo. 

Sed cum fuperius me ex Arithmeticis in Geome- 
triam magnitudinum denominationes transferre dixe- 
rim,qualege id faciam, quomodo Arithmeticam Geo* 
metriae conciliem Ifagogis loco docebo . 

Apud Arithmeticos polita numerorum continue 
proportionalium ferie ab vnitate incipientium, pri- 
mus ab vnitate dicitur radix, fecundus quadratus, ter- 
tius cubus, quartus quadrato quadratus, quintus qua- 
drato cubus, fextus cubo cubus, & fic ininfinitum,fer- 
uata denominandi Methodo Diophantea in expo- 
nentium additione. Non incongruum igitur erit fi- 
militcrin Geometria, pofita linearum ferie prppor- 
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tionaliter continue procedentium , fi prima ponatur 
loco vnitatis, fecunda dicatur Analoga radici , tertia 
quadrato, quarta cubo, quinta quadrato quadrato , & 
fic vltcrius procedendo . Quia vt quadratum prime 
ad quadratum fecunde, ira prima ad tertiam ;& vt cu- 
bus prime ad cubum fecunde, ita prima ad quartam j; 
&vt quadrato quadratum prime ad quadrato qua- 
dratura fccunde,ita prima ad quintam ; & eadem Me- 
thodo viterius procedendo.Non aliter, ac numero- 
rum quadrata metitur vnitatis quadratum, toties,, 
quot, vnitates funtin illo proportionali numero, qui 
tertius eft incipiendo ab vnitate,& continuando ra* 
tionem vnitatis ad latus quadrati; feu ad quem vnitas- 
habetduplicacam rationemeius, quam habet ad latus, 
quadrati. Numerorum cubos metitur vnitatis cubus 
toties, quot vnitates funt in illo proportionali nume- 
ro, qui quartus cft, incipiendo ab vnitate,& conti- 
nuando rationem vnitatis ad latus cubi, feu ad querm 


vnitas habet triplicatam rationem cius, quam habet: 
ad latus cubi . Numerorum quadrato quadrata meti- 
tur vnitatis quadrato quadratum, toties, quot vnitates 
funt in illo proportionali numero, qui quintus cft,inci- 
piendo ab vnitate ,& continuando rationem vnitatis 
ad latus quadrato quadrati ; feu ad quem vnitas habet 
quadruplicatam rationem eius , quam habet ad latus, 
quadrato quadrati ;& fic deinceps . 

Pofita igitur quotcunq; linearum | A ] 
continue proportionalium ferie A B 
C D E , & prima gerit vicem vnita* 
tis, reliqpat. reliquis magnitudinibus 
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"h omologa: erunt ; euadet igitur reliquarum magnitu- 
dinum lacus, feu radixB,cuius quadrato homolo^acrit 
C,& cubo D, & quadrato quadrato E. 

Effingatur enim ex ipfa B quadratum ; vt 
A ad C, ita erit A quadratum ad B quadra» 
tumjfa&o deinde B cubo, erit vt A ad D, 
it a A cubu s ad B cubum; feu, vt BadC, 

'ita B quadratum ad B cubum; & fimifi-' 
ter B cubus erit ad B quadrato quadra, 
tum , vt C ad D , feu , vt A ad B ;G verb B 
cubi altitudo formetur in Tarione A ad B 
•ortum erit parallelepipedum, quod refert magnitudi- 
nem quadraco quadrati, quale eft paral- 

lelepipedum B; fi huius iterum vltimi 
parallelepipedi altinido ad aliam altitu- 
dinem referatur, manente eadem bafijn 
eadem ratione A ad B exurget-quadra- 
to cubus &c. i & ha: magnitudines augebuntur,fi ratio 
A ad B erit minoris ad maius, & minuentur fi maioris, 
ad minus, vt patet . 

Sit igitur data qua:cunq; redaC, ex qua effingen- 
dum fit qua- O C .P Q. 

drato quadra- G 

tum; conftitue- 
da prius erit 
aliqua linea , 
qua: fe habeat 
Joco vnitatis j 
fitv. g. 0,&fi. 

cuti O fe habet B ^ Kc 

ad 
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ad C, ita C fiat ad aliam v.g.P, ex qua vti altitudine 
conftituaturparallclcpipedum habens pro bafe ipfius 
C quadratum j hoc parallelepipedum refert quadrata 
quadratum qu$fitu,quale cfl parallelepidedum ABC 
DEF GH,cuiusbafiseft quadratu BEexlarereBC 
equalc lateri C,& altitudo BA»ad quam C habet 
eam rationem, quam habet O ad C . 

Si vero fit conftituendus 
quadrato cubus fiet paral- 
lelepipedum IKLMNO 1 
PQ^ cuius bafis fit quadra- 
tum K N aquale quadrato 
lineae C,& altitudo fit I K, 
ad quam BA altitudo fcili- 
cct quadrato quadrati ha- 
beat rationem, quam habet 
O ad C, fcu ad quam C ha- 
beat duplicatam rationem _ 

eius, quam habet Oad C , ideflfint continue propor- 
tionalesO&C,&B A , & I K: eodem modo de reli- 
quis denominatis magnitudimbuserit dilTerendum. 

Quo circa quadrato quadrata ex inequalibus lineis 
orta erunt parallelepipeda illa, qua? fuper datarum li- 
nearum quadratis bafibus conftituta habebunt alti- 
tudines m duplicata ratione datarum linearum : 
Cum enim linea, qua; gerit vicem vnitatis ad effor- 
mandum quadrato quadratum ex dato latere, fupet 
dati lateris quadratum effingat parallelepipeda , cum 
ea altitudine, ad quam habeat rationem, quae fit du- 
plicata cius , quam habet ad datum latus $ habebit ad 

vtriufqj 


• 

L— pf 

0 


Lr 




9 

vtriufq, quadrato quadrati altitudinem duplicatam 
facioncm eius , quam habet ad ipfarum bafium latera ; 
quare quadrato quadratorum altitudines inter fe 
erunt in duplicata ratione laterum Tuarum bafium . 
Si enim fint duae feries continue proportionalium ab 
eadem quantitate incipientium, habebit tertia primae 
feriei ad tertiam fecundae feriei duplicatam rationem 
eius , quam habet fecunda primae feriei ad fecundam 
fecundaeferiei; vt in lemate fecundo demonftrabimus. 

Similiter quadrato cubi ex inaequalibus lineis orti 
erunt parallelepipeda illa, quae fuper datarum linea- 
rum quadratis bafibus conftituta habebunt altitudines 
in triplicata ratione datarum linearum j nam cum li- 
nea , quae gerit vicem vnitatis , ad efformandum qua* 
drato Cubum ex dato latere, fuper dati lateris qua- 
dratum effingat parallelepipedum cum ea altitudine, 
ad quam habeat rationem, quae fit triplicata eius , 
quam habet ad datum latus , habebit ad vtriufq; qua- 
drati Cubi altitudinem triplicatam rationem eius , 
quam habet ad ipfarum bafium latera ; quare quadra- 
to Cuborum altitudines inter fe erunt in triplicata ra- 
tione laterum fuarum bafium . Si enim fint duae feries 
continui proportionalium ab eadem quantitate inci- 
pientium , habebit quarta primae feriei ad quartam fe- 
cundae feriei triplicatam rationem eius, quam habet 
fecunda primae feriei ad fecundam fecundae feriei, vt 
in lemmate fecundo demonftrabimus . 

Et ex his facili negotio apparet fimilia plano plana* 
efle illa parallelepipeda, quae fuper fimilibus bafibus 
coftituca, habent altitudines in duplicata ratione Jatc- 
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rum homologorum fimiliu bafium,*& fimilia plano (oli- 
da efle illa parallclepipeda , quae fupcr (imilibus bafi- 
bus conditura habent altitudines in triplicata ratione 
laterum homologoru fimilium bafium; & (emper iuxta 
numeru graduum, ad quem afcendit magnitudo deno- 
minata vitra folidum, totuplicem cfle rationem altitu- 
dinum rationis laterum homologorum fimilium pla- 
norum, fuper quibus coftru&a erunt parallclepipeda. 

His praemiflis, vt tranfeamus ad applicationes mar 
gnitudinis magnitudini cum homogenco dcfedu fi- 
mili figurat datae, hoc mhif-jliud erit, quam ita fecare 
mignttudinem datam, cui fieri debet applicatio, vt 
fi ex altero fegmento gignatur figura fimilis d atae,qu2e 
defc&uiafit>quod fitexortiuo latere in reliquum da- 
tae magnitudinisfegmentum aequetur applicandae ma- 
gnitudini ; ortiui autem lateris nomine non tantum li- 
neam, fedetia fupcrficiem intelligo.Sienim datae lineae 
applicandum iit folidu folido aequale deficiens Cubo , 
velquocunq; folido parallelepipedo fimili dato, hoc 
nihil aliud erit, quam ita datam lineam fecare, vt fi ex 
alteraipfius parte effingatur parallelepipedum fimile 
dato, quod ex altera effi&i parallelepipedifuperficie, 
tanquam bafi,& reliquo datae lineae fegmento tan- 
quam altitudine effingi poterit parallelepipedum , 
aequetur folido, dato $ & in huiufcemodi cafu latus 
exurgens eft fuperficies. Si vero dato plano appli- 
candum eflet folidum folido aequale deficiens Cu- 
bo, vel quocunque parallelepipedo fimili dato, ita 
fecandum eflet planum, vt fi ex latere alterius fegmen- 
ti in quadratum efformati , vt effingatur Cubus , vel ia 

paralie- 


parallelogrammum fimile dato , vt du&um in altitudi- 
nem fimilem data: exurgat parallelepipedum fimile 
dato, quod ex hac altitudine in reliquum plani efficie- 
tur folidum (it squale folidodato, & in huiufcemodi 
cafibus latus exurgens eft linea . 

Cum autem data magnitudo itafecari poffit,vt fi 
ex altero fegmento effingatur figura fimilis dats, 
quod ex ortiuo huiufce figurs latere fit in reliquum 
magnitudinis fegmentum fit omnium maximum ; nof- 
trumobie&um erit dats magnitudinis fe&ionem de- 
terminare, idq; Geometrice. 

Et quia nouam mihi videor eflfe viam ingreflus ope- 
rs pretium me fa&urum exiftimaui fi non folum inuen- 
ta demonftrarem Theoremata, fed Methodum etiam , 
qua vfus fum in inueniendo adderem , vc in Commune 
commodum hscveluti exempla prodirent ad faculta- 
tem vnicuiq; comparandam fimilia,& fubtiliora ex- 
cogitandi , ac demonftrandi $ quare in fingulis propo- 
fitionibusprsmittam prius Analyfim Zeteticam,feu 
inuentricem, qua determinatam fe&ionem inueni, vbi 
figura deficiens fumetur e feric fcalarium magnitudi- 
num ; nam planum deficiens erit quadratum , folidum 
deficiens Cubus, plano planum deficiens quadrato 
quadratum, Scficde csterisj cum vt squalitas late- 
rum in proportionem transferatur folum maior opera 
non peritia requiratur j huic Subdam Porifticen,qua 
examinetur inuentum pofito folido deficienti folido 
quocunq; fimili dato, quod tandem fequeturdemon- 
ftratio Synthctica eirca ipfas Geometricas magni- 
tudines. 
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Et quia vnicuiq; lateri , aut figura poteft dari linea 
homologa $fi conftituatur linea, qua Te habeat loco 
vnitatis, poterit etiam dari homologa produ&o cx al- 
tero data magnitudinis Tegmento in homologam la- 
teri ortiuo ex applicatione deficientis figura reliquo 
fcgmento,qua, vtfit omnium maxima, determinanda 
erit data magnitudinis Te&io, quam determinabimus 
adhibitis in dcmonftrationem , non vt fuperius ipfis 
magnitudinibus, fed lineis proportionalibus, qua ipfis 
magnitudiqibushomologafintjitavtinid recidat h$c 
Methodus, vt pofica linea nonTc&a hac Te habeat loco 
vnitatis , & fimiiis fit ei, qua ab Euclide dicitur ratio- 
nalis, cui, vel cuius poteftati reliquacomparentur, & 
magnitudo, cui fieri debet applicatio ita fecetur , vt fi 
alterum Tegmentum fiat ad aliud ,vc non Tc&a gradus 
homogeneus laceri,quod reTulcat ex effe&ione figura 
fimiiis data ab altero Tegmento in vnum.etfingenda 
figura latus efFormatoad idem latus, id, quod reTultac 
fit omnium maximum- 

Iddilucidcmusexemplj>. Sit docendum cum Eu- 
clide lib.tf.propofitionc 27., maximum planum, quod 
applicari poflit lateri dato deficiens quadraro efic id , 
quod ad dimidium dati lateris applicatur; quod idem 
eft, ac redangulum,quod fit Tub dati lateris Tegmen- 
tis aqualibus efle omnium maximum. Iuxta hanc me- 
thodum in id recidet, vt data quadam non Te&a da- 
tum latus ea lege Tecetur ,vr fi fiat, vt non Te&a ad 
vnum Tegmentum , ita alterum Tegmentum ad aliud , id 
demonftretur omnium maximum , quod exurget fida- 
lum latus biTariam Tecetur . 


Sic 


Sit querendum maximum folidum ,quod applicari 
poflit dato lateri cum defcdu Cubi, quod efle id, quod 
applicatur tertia* parti dati lateris demonftrat Euco- 
cius in Archimedem de Sphera,& Cylindro lib. 2. 
propofitione 3. , vbi docet, propofita linea, eaqj Teda , 
ita vt partes fine in ratione dupla, parallelepipedum 
conftrudum bafe quadrato maioris partis ,& altitu- 
dine minori portione, maximum efle omnium, qua? pa- 
riter confici poflint ex alia quacunq; fedione eiufdem 
. linea?. Hac autem methodo in id recidet, vtpofita li- 
nea non Teda datum latus itafecetur, vtfi fiat, vt non 
Teda ad alterum Tegmentum , ita alterius Tegmenti 
quadratum ad aliud, hoc doceatur efle omnium maxi- 
mum , quando Tegmentum , ex quo fit quadratum eft 
duplum alterius Tegmenti, vel alterum Tegmentum 
eft a?quale tertia parti dati lateris 5 & vt etiam omnia 
adlineastantum reducantur, iuxta hanc merhodum, 
in hanc formam exprimi poterit . Datis duabus redis 
lineis, quarum altera fit non Teda , altera vero feda , & 
alterum Tegmentum Teda? habeat ad aliam lineam ra- 
tionem duplicatam eius , quam habet non Teda ad al- 
terum Tegmentum, hanc lineam Tore omnium maxi- 
mam, quando Tegmentum, ad quod refertur non Teda 
erit aequale duabus tertijs partibus darg redg. 

Sit quaerendum maximum folidum, quod applicari 
poflit dato plano cum dcfedu Cubi , quod a nobis de- 
monftrabitur efle id, quod applicatur duabus tertijs 
partibus dati plani , idqj Geometrice $ vbi , quia de- 
fedus debet aflimilari Cubo , necefle erit alterum dati 
plani Tegmentum in quadratum effingi : quare in id re- 
cidet 
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cidet haec methodus, vt fi fiat , vt data non fe&a ad fi. 
milcm lateri quadrati dati fegmenti, ita fimilis refiduo 
plani ad aliam, quae fimilitudo fit refpedu data; non 
fe&aevti rationalis j& erit quae exurget quarto loco 
proportionalis pofita Proportionalium prima non fec- 
ca, fecunda fimilis lateri quadrati , tertia fimilis longi. 
tudini,quae oritur ex applicatione reliqui fegmenti 
ad idem latus. 

Sed ad haec, dilucidanda non inutile erit pauca fub> 
nevere 5 hoc cft cum fuperius dixerimus fcalaribus * 
magnitudinibus dari polTe proportionales re&as li- 
neas homologas inferie continui proportionalium , 
quarum prima gerat vicem vnitatis, fecunda lateris, 
feu radicis j hinc colligi poife magnitudinum additio- 
ni, autfubdu&ioni refpondere folam linearum homo- 
logarum additionem, & fubdu&ionem, & magnitu- 
dinum du<fhii,& applicationi refpondere folam cu- 
iufdam proportionalis inuentionem, qua; duas datas , 
vti tertia fequatur,aut tres datas vti quarta . Cum 
enim numerum per numerum multiplicare idem fit, ac 
reperirc numerum, ad quem multiplicatus habeat eam 
rationem , quam habet vnitas ad multiplicantem ; & 
id circo quatuor fiant numeri proportionales , vnitas, 

& multiplicans, multiplicatus , & produ&us $ fimiliter 
cum ducenda fitGcometiica magnitudo in magnitu- 
dinem^ Geometricis magnitudinibus poffint exhi- 
beri lineae homologae $ fi determinetur quaedam linea , 
quae habeat fe loco vnitatis, & ponatur prima propor- 
tionalium , & fecunda proportionalium fit linea alteri 
magnitudinum ducendarum homologa fiat,vt li- 
nea 
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n ea polita loco vnitatis ad hanc fecundam, ita altera 
linea homologa alteri Geometricae magnitudini ad 
aliam ; haec yjcimo loco inuenta fimilis erit ei, quod fit 
du&is inter fe didis magnitudinibus» Id doceamus 
exemplo. Sit ducendum B quadratum in CCubumj 
polita linea- A quae fe hebeat loco vnitatis, fi fiat,vt 
A ad B latus quadrati ita B ad aliam v. g- D, erit D 
fimilis Bquadratoj item fi fiat, yt A ad C,itaCad E, 
& E ad F, crU F fimilis G Cuhojfi tandem fiar,vt 
A ad D ita F ad aliam, quae fit G,erit G fimilispro- 
dudo ex B quadrato in C Cubum. . ,• : r 

In diuifiombus vero numerorum cum fit vtdiuifor 
ad vnitatem , ita diuidendus ad quotientem , vel vt di- 
uifor ad diuidendum, ita ynita.s ad quotum». Similiter 
in applicationibus magnitudinum, cum pofiinr, & ap- 
plicandis , & ijs, quibus fit applicatio magnitudinibus 
aflignari lineae homologae, pofira linea rationali, quae 
vicem gerat vnitatis; fi fiat, vt fimilis ei, cui fieri debet 
applicatio, ad eam , quae fimilis eft applicandae $ ita li- 
nea, quae fe habet loco vnitatis ad aliam, exurget fi- 
milis quoto . Sit applicandus B Cubus C quadrato. 
Polita linea A pro vnitate,fi fiat,vc A ad B, ita B ad 
D,& D ad E j erit E fimilis B Cubojfiverb fiar,vt 
A ad C ita C ad F j eri t F fimilis C quadrato . Si 
igitur fiat vt F ad E, ita A ad aliam, hsec erit fimilis 
latitudini oriundae ex applicatione B Cubi ad C qua- 
dratum. 

Et radicum extradioni , quae quaedam fpecies eft 
diuifionis, refpondebic inuentio medio loco propor- 
tionalium inter duas, quarum prima fit loco vnitatis i 

& 


& altera homologa fit magnitudini , cuius radix (it in- 
uenienda; radix enim quadrati erit medio loco pro- 
portionalis ,& radix Cubi erit prima duarum medio 
loco proportionalium, & radix quadrato quadrati erit 
prima trium medio loco proportionalium , & fic dc 
exteris. 

EthxcmihiElemcnra nonferibenti ad intelligen- 
da ea, quae fubfequentur fatis perfpicuedi&a fint ijs, 
quiiam non Elementorum tantum, fcd Geometricas 
Analyfis fundamenta fibi fubftruxeruntjcum horum 
rudibus, hxc futura fint obfcuriora. Quare ad opus 
propofitum Geometrica methodo profequendum 
proponam terminorum definitiones, quae ex hoclfa- 
gogico prolegomene manifcftx fatis erunt , 
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DEFINITIONES 1 

;.I «. r\ 

Lano plana flmilia voco parallclc- 
pipcda illa , quae lupcr fimilibus 
parallclogramrais bafibus confli- 
ruca habent altitudines in dupli- 
cata ratione homologorum late- 
rum fimilium bafium,vel in ratione bafium,vcl 
in ratione fiibfcfquiplicata fimilium folidorum. 

IL 

Plano folida fimilia voco parallelepipeda il- 
la, quae fuper fimilibus parallelogrammis bafi- 
bus conftituta habent altitudines in triplicata 
ratione homologorum laterum fimilium ba- 
fium, vel fefquiplicata fimilium bafinm, vel in 
ratione fimilium folidorum fuper fimilibus ba- 
fibus confli tutorum, vel in ratione fubfefqui tri- 
plicata fimilium plano planorum . 

III. 

. Solido folida fimilia voco parallelepipeda il- 
la,. quae fuper fimilibus parallelogrammis bafi- 
bus conditura habent altitudines in quadrupli- 
cata ratione laterum homologorum fimilium 
_ v C bafium 



bafiurn, vel duplicatam bafium > vel fefqtiitrr- 
plicatam fimilium folidorum fupcr fimilibus 
bafibus confli tutorum, vel in ratione fimilium 
plano planorum fuper fimilibus bafibus confli- 
tutorum , vel in ratione fubfefquiquadruplica* 
ta fimilium plano folidorum . 

Et ex his patent altiorum magnitudinum fi- 
milium definitiones * 

IV. ; 

Linea cui, vel cuius poteflati reliquas ma- 
gnitudines comparabo a. me vocabitur ratio- 
nalis. 

V. 

Si fuerint quatuor magnitudines continue 
proportionales, ratio primae ad quartam a me 
dicitur fcfquiplicata eius , quam habet prima 
ad tertiam ratio primae ad tertiam a me dici- 
tur fubfefquiplicata eius, quam habet prima ad 
quartam 5 fimilitcr fi fuerint quinqj continue 
proportionales , ratio primae ad quintam a me 
dicitur fefquicriplicata eius, quam habet prima 
ad quartam, & ratio primx ad juartam fubfefi 
quitriplicata cius, quam habet 'prima ad quin- 
tam, St fic de exteris. 




LEM- 


lemmata" 

LEMMA I. 


Si prima magnicudo ad fecundam habu erit ma- 
iorem rationem, quam tertia ad quat tam , 
erit fa&um fub pri ma, & quarta ma- 
ius fadto fub fecundande tertia . . ~ 

Abeat prima A ad fecun- 
dam B maiorem rationem, B 
quam tertia C ad quartam _c_ 

D. Dicofa&uex Ain Dfu- d 
perare fadhim ex B in C. e 
Fiat,vt A ad B,ita Cad E, habebit C ad “ 

E maiorem rationem, quam ad D ; ergo D fuperabic 
E ; ergo faftum ex A in D fuperabit fa&um ex A in 
Ejfedfadum ex A in E eft squale fa&o ex B in C j 
ergo fa&um ex A in D fuperat fa&um ex B in C j & 
hoc argumentum femper eadem vi concludet fi A , & 

B fint lines , C ver6 , & D fint plana, vel corpora, vel 
plano plana , aut e contra . 



LEMMA II. 

0 /p 

Si fint duae feries continue proportionalium 
ab eadem magnitudine incipientium , ha- 
bebit tertia primxferiei ad tertiam fecundae 
feriei duplicatam rationem eius, quam ha- 'V " 
bet fecunda primae feriei ad fecundam fe- 

C 2 cunds 


%o 

cund* feriei quarta ad quartam trfpir- 
catam,quinta ad quinram quadruplicatam, 
& fic in infinitum . 

Int ab eadem A duae feries continue- pro- 

A A 

B F 

"c r, 

r ' ~ b * * h 

portionalium A BC DE , & A FGBI.DicoCad G 
habere duplicatam rationem cius,quam habet B ad F , 
& D ad H - triplicatam , & E ad 1 quadruplicatam , & 
fic procedendo. 

Quia vt C ad G, ira fa&um fub A , & C ad fac- 
tum fub A,& G,idcft B quadratum ad F quadra- 
tum >fed B quadratum ad F quadratura habet du* 
plicatam rationem lateris B ad Fj ergo C ad G habet 
duplicatam rationem B ad F i fed cum fadum ex B irv 
C ad fa&um ex F in G habeat rationem compofitam 
cx ratione B ad F, & ratione C ad G, ideft duplica- 
ta ipfius B ad F,idcft triplicatam ipfius B ad Fj& 
fa&o B in C arqnctur fa&um ex A io D ; fa&o vero ex 
F in G fa&um ex A in H, habebit fa&u ex AinD ad 
fa&um ex A in H, ideft D ad H rationem rriplicatam 
J5 ad Fjfimiliter argumentabimur de caeceris. 
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LEMMA III. 


Si ab inasqualibus quantitatibus «qualia de- 
trahantur, habebit minor ad maiorem ma- 
iorem rationem, quam minus refiduum ad 
maius refiduum conucrtendo maior ad 


A'*'— f n » ^M 

t r . 


mrnorem minorem rationem; quam maius 
refiduum ad minusrefiduum . 



Iuc inarquales 
quatitates A r . 




B minor ,&CD maior , a quibus detrahan- 
tur «quales E B, & FD. Dico A B ad C B habere 
maiorem rationem, quam A E ad C F,&C Fad A E 
maiorem , quam C D ad A B . 

Fiatvt AB ad CD, ita E B ad aliam, qua? erit ma- 
ior,quam F D,quia C D fuperat A B j fit ha»c D G; 
ctitvtAB ad CD,itaAE ad CCjfed A E adCVf. 
habet maiorem rationem, quam ad CFjergo A B ad 
CD habet maiorem rationem, quam A E ad C F; 

& conuertcndo C D ad AB habebit minorem ratio- 
nem, quam C F ad A E, quod erat probandum. 


rs ^ 


LEMMA IV. 


Si in«qualibus quantitatibus arqualia addan- 
tur, habebit minor ad maiorem minorem 
rationem, quam minor cum adic&a ad ma- 
iorem cum adiedta , & conucrtendo maior 
cum adie&a ad minorem cum adiedta ha- 
bebit 


n 

ah A O-w 


t v 

O-.V 5 < 


fiS* 

jL> 


I bv CjO' 


gggH 


bebit minorem 
minorem* 


rationem ,’quam 


maior ad 


Intingqualesqua- ji- • * , — B 

titaccs AB minor £. f 

& C D maior, quibus addantur squales B E, 
. Dico A B ad C D habere minorem ratio- 
nem, quam A E ad C F, & C E ad A E minorem, quam 



& D F 


C D ad AB. 

Fiat vt A B ad C D, ita B E ad D G, qus erit ma- 
ior , quam D F j quare vt A B ad C D , ita erit A E ad 
C G j fed A E ad C G habet minorem rationcm>quam 
ad C F j ergo A B ad C D , habet minorem rationem, 
quam A E ad C F,& £ contra C D ad A B maiorem , 
quam C F ad A E , quod erat probandum . 


LEMMA V. 


redta linea tecetur in duo (egmenta aequa- 
lia, & deinde in duo inaequalia , habebic al- 
terum aequalium tegmentorum ad alterum 
inaequalium maiorem rationem , quam al- 
terum inaequalium ad alterum aequalium. 


•* 



Itrefta AB feda induo A 


aequalia in D , & in duo inaequalia in £ . Dico 
D B alterum tegmentorum squalium ad E B, 
feu A E alterum tegmentorum insqualium, habere 
maiorem rationem, quam AE,feu£B alterum teg- 
mentorum inequalinm ad AD alterum tegmentorum 
squalium. . i. . • 


Quia 


Quia DE ad EB habet maiorem rationem, quam 
ad DB,& componendo DB ad EB habebit maio- 
rem rationem > quam D E plus D Bad D B , idcft A B 
ad A D,& permutando DB ad A E habebit maio- 
rem ratione., quam E B ad A D } quod erat probanda» 

LEMMA VE 


, t; Si rccU linea tecetur primo in duo tegmen- 
ta, quorum alterum alterius fit duplum, te- 
CUndo in duOalia quaecunq* tegmenta j ha- 
bebit minus tegmentum prime feftionis, 
ad tegmentum fecundae te&ionis fibi inae- 
quale maiorem rationem, quam fit ratio du- 
plicata alterius tegmenti fecundae te&ionis, 
ad maius tegmentum primae fe&ionis* 



It reda O M fedapri- 2_ 
mo inBj itavtOB fit 


b e » 


dupla ipfius BM$fecundo vtcunqjinE. Di- 
co B M minus fegmentum primae fedionis ad E M 
Tegmentum fecundae fedionis Gbi inaequale habere 
maiorem rationem, qua fit ratio duplicataOEad O B. 

Sit vtOEadpB, itaO Bad FjericracioOE adF 
duplicata ipfius O E ad OB . Dico B M ad EM 
habere maiorem rationem , quam O E ad F „ 

Sit prius O E maior, quam OBjetir etiam F maior. 
quamOB minus BE;namcumOE»&OB,6$Ffinc 
concinui proporcionales,enc O E plus £ maior dupli- 
ci OB* 


t 


H . , . , . r r 

ciOBjdempto OB eommuni,eritBEp!us F maior 

O B ; ab vtraq; dematur B Ejerit F maior O B , minus 
B E; ergo O E ad O B minus B E habebit maiorem ra- 
tionem , quam ad F • Tum fic , quia BM ad E M eft, 
vti dupla ipfius B M ad duplam ipfius EM, ideft vti 
O B ad O B minus duplici B E ; fi vtriq; termino ad- 
datur B E, habebit, per quartum Lemma, BM ad EM 
maiorem rationem, quam OE , ad OB minus B E, fed 
O E ad OB minus B E habet rriaiorem rationem , 
quam ad F.: ergo B M ad E M mulco maiorem ratio- 
nem habebit, quam O E ad F, ideft, quam fit duplica- 
ta ratio ipfius O E ad O B, quod erat probandum . 

Sit fecundo OB maior ipja O f E,& fa&a fit vt OE 
ad OB,ita OB ad F; erit etiam F maior, quam OB 
plus B E; quia O E plusF fuperat duplam ipfius O B, 
& dupla ipfius O B eft aequalis O E , vni cum O B 
plus B E ;fi dematur communis O E, erit F maior O B 
plusBEjergo OEadOBplusB E habebit maiorem 
rationem , quam ad F. Tum fic quia BM ad EM eft, 
Vt dupla B M ad duplam E M , ideft, vt O B ad O B 
plus zBE;fi vtriq; dematur idem B E, remanebit O E, 
&OB plus B E ; quare B M ad E M habebit maiorem 
rationem, quam O E ad O B plus B E, per Lemma ter- 
tium; ergo multo maiorem, quam OE ad F, ideft 
quam fit ratio O E ad O B duplicata. 

LEMMA VII. 

n O . . - ' : • 


in duo alia tegmenta quaecunque ; habebit 

•> minus 



i re^jL linea fecetur in duo tegmenta, quo- 
rum alterum alterius fit duplum , fecundo 
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minus Tegmentum primae Tc&ionis ad medio 
loco proportionalem inter minus Tegmentum 
primae Tedionis , & alterum Tegmentum fecun- 
dae fe&ionis minori Tegmento primae fe&ionis 
inaequale maiorem rationem , quam alterum 
Tegmentum Tccund$ Te&ionisad maius tegmen- 
tum primae Tedionis ,• vel erit ratio Tubduplicata 
minoris Tegmenti primx Tedionis ad Tegmen- 
tum Tecund^Tedionis Tibi inaequale maior ratio- 
ne alterius Tegmenti Tecundae Tectionis ad maius 
fegmentum primae tedionis . 

Ic data reda B A, quae prius diuidatur_?__ _ 

inM ,ita vt MAfit LJL? E t 

ipfius B M dupla, deinde vtcunq; in Ej & fiat, 
vt B M adC,ita G ad B E, Dico BM minus Tegmen- 
tum primae Tedionis ad G medio loco proportionalem 
interminus Tegmentum primae Tedionis, & Tegmen- 
tum Tecunda: Tedionis ipfi minori Tegmento prima» Te- 
dionis inaequale habere maiorem rationem , qua A E 
alterum Tegmentum fecundae Tedionis ad A M maius 
Tegmentum primae Tedionis . 

Sit primo B E minor, quam B M. Quia,vt B M ad G, 
ita G ad B Ederit G minor dimidia Tumma extremaru , 
ideft B M minus dimidia E M j quare B M ad G habe- 
bit maiorem rationem, quam ad B M, minus dimidia 
E M, ideft > quam dupla ipfius BM ad duplam ipfius 
B M minus E M, ideft quam A M ad A M minus E M j 
fcd A M ad A M minus E M habet maiorem rationem, 
. . . :1 D quam 
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quam AM plus EM, ideft A E ad A M, per lemma 
quartum j ergo B M ad G multo maiorem rationem 
habebit, quam A E ad A M, quod erat probandum . 

Sit fecundo B E maior,quam B M . Quia vt B M ad 
Gjita G ad B Ejerit G minor dimidia fumma extrema- 
rum, ideft quam B M plus dimidia EM ; quare B M ad 
G habebit maiorem rationem, quam ad B M , plus di- 
midia EM, ideft qiiamduplaipfius BM ad duplam 
ipfiusBM plus EM , ideft quam AM ad AM, plus 
E M ; fed A M ad A M , plus E M habet maiorem ra- 
ti onem, quam A M minus EM, ideft A E ad A M , 
per lemma tertium j ergo.^M ad G multo maiorem 
rationem habebit , quam A E ad A M , quod erat pro- 
bandum. 

LEMMA Vlir. 

Si reda linea fecctur primo in duo Tegmenta: , 
quorum alterum alterius fit triplum, fecun- 
do in duo alia quxcunq,- Tegmenta > habebit 
minus fegmencum primae fedionis ad Teg- 
mentu Tccundae Tedionis fibi inaequale ma- 
/ iorem rationem , quam fit ratio triplicata 
alterius Tegmenti fecundae fedionis ad ma- 
ius Tegmentum primae fedionis. 



It reda A B feda primo 1 1 — 

inMj ita vt A M fit tripla 

ipfiusM B; fecundo feda vt- ° 

cunqfin E . Dico B M minus fegmentu prim$ fedionis 
ad E B fegmentum fecundae fedionis fibi inaequale 
„ v ' habere 
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habere maiorem rationem , quam Gt ratio triplicata 
A E ad A M . 

Cum E B poflit efle,vel maior, vel minor, qua BM. 
Sit primo minor j & Gant quatuor continue propor- 
tionales AE,& AM, & F,&G;iravcfic,vt A E ad 
A M , ita A M ad F , & F ad G j erit ratio A E ad G 
triplicata ipfius A E ad A M j & erit A E , plus G ma- 
ior , quam A M plus F ; & A E pl us F fupcrabit du- 
plam A M j & dempto vtrinq; communi A M,erit E M 
plus F maior, quam AM| & fi vtrinq;dematur E M, 
erit F maior, quam A M minus E M ; fed A E plus G 
maior eft, quam A M plus F, dempto vtrinq; communi 
A M , erit E M plus G maior , quam F ; Ergo E M plus 
G multb magis fuperabit A M minus E M; & fi vtrinq; 
dematur EM, erit G maior, quam A M minus dupla 
EM. Quare A E ad A M minus dupla EM habebit 
maiorem rationem , quam ad G , ideft quam fit tripli- 
cata ratio ipfius A E ad A M . Tum fic , quia B M ad 
B E eft vti tripla B M ad triplam B E ; fed tripla» B M 
eft aequalis A M ; ergo B M ad B E erit, vt A M ad tri- 
plam B E ; fi vtriq; termino A M, & tripis B E adda- 
tur eadem M E, habebit, per lemma quartum, A M ad 
tr iplam B E maiorem rationem, quam A E ad triplam 
BE y plus E M , ideft ad A M minus dupla EM. Quare 
B M ad B E habebit tnaiorem rationem, quam A E 
ad A M minus dupla E M jfcddemonftratumcft A E 
ad A M minus dupla E M habere maiorem rationem , 
quam fit ratio triplicata ipfius A E ad A M ; ergo B M 
ad B E habebit multo maiorem rationem , quam fic 
ratio triplicata A E ad A M, quod erat probandum . 

D z Sit 
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Sit fecundo EB maior, quam BM. Dico BMad 
E B habere maiorem rationem , quam fit ratio tripli- 
cata A E ad AM» Namfa&is iterum quatuoreonti- 
nue proportionalibus, quarum prima fit A E,& fe- 
cunda A M , erit quarta illa, ad quam A E habebit ra- 
tionem triplicatam eius, quam habet ad A M; & quia 
A M eft aequalis triplae B M >& A E efta:qualis tripla? 
B M minus E M,& BEcft aequalis BM>plus M £► 
Dico B M ad BM plus M E habere maiorem ratione» 
quamfit ratio triplicata, quam habet tripla BM , mi- 
nus EM ad triplam BM. Fiat enim vt BM ad B M plus 
M E , ita tripla BM minus E M ad aliam , exurget 
3 B M plus a M E minus ,quae minor erit 

quarta proportionali in feric continue proportiona- 
lium» quarum prima fit 3 BM, minus M Effecun- 
da 3 B M ; nam tertia erit > & q uarta erit 

17 B M — bi - — ■, — , qux fuperabit 3 BM 

plus 1 M ^minus id circo ad hanc )BM, 

minus E M habebit maiorem rationem, quam ad quar- 
tam proportionalem inuentam ; fed 3 B M minus E M 
ad 3 B M , plus t ME minus habet per con- 

ftru&ionetn eam rationem, quam habet B M ad BM, 
plus M E, ideft B E j ergo B M ad B E habet ma- 
iorem rationem» quam fit ratio AEad AM triplica- 
ta. Quartam vero proportionalem inuentam, ideft 
17 B u ■ — - — ; — . fuperaie 3 BM, plus 

,»Mqiudram minui « B M in M !(.»« B ,u.dr«o T * ' I 

2 M E minus fequentibus patebit j n3n> 

fi vtraq; pars ducarur in 9BM quadrata minus 6 B M 
in M E plus M E quadrato, prima pars erit aequalis 
27 B M cubis fecunda pars erit atqualis 27 B M 

cubis a 
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cubis, miaus 18 B M in M E quadratum plus 8 M E 
cubis minus . & fi fi a t Antithcfis , & 

dcmancurcommunia, prima pars erit squalis 1 8 B M 
in M E quadratum plus ^ fecunda pars 

erit squalis 8 M E cubis 3 & fi vtraq; pars ducatur 
in B M,& applicetur M E quadrato, erit prima pars 
squalis 1 8 B M quadratis plus M E quadrato 3 & 
fecunda pars squalis 8 B M in M £ j primam autem 
partem fuperare fecundam patet 3 nam fi M E finga- 
tur, vt fit omnium maxima, etiam fecunda pars erit om- 
nium maximaj fcd cum,vt fit maxima, licet poflit fupe- 
rare duplam B M, tamen debeat deficere i tripla B M j 
confiituatur squalis duplici B M,plus A 3 ita tamen 
vt B M fuperet A, erit prima pars, fafta interpreta- 
tione, squalis 22 B M quadratis plus 4 B M in A 
plus A quadrato, & fecunda pars erit squalis 16 B M 
quadratis plus 8 BM in A, & demptis communibus, 
erit prima pars squalis 5 B M quadratis plus A qua- 
drato^ fecunda pars erit squalis 4 BM in A j cum 
autem B M fuperet A , & prima pars fuperabit fe- 
cundam . Quare euidens erit condufio B M ad BE 
habere maiorem racioncm , quam fit ratio triplicata 
A E ad A M, quod erat demonftrandum. 

LEMMA IX. 

Si fuerint quatuor magnitudines continue 
proportionales aggregatum duplae maximas 
cum minima fuperabit triplam mediam 
maiorem , & aggregatum duplae minimas 

cum 
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cum maxima fuperabit triplam medianu 

minorem • 



Itvt A ad B,ita Bad C,& C ad 
A maxima, & D minima . Dico primo ag- 

gregatum duplae A cum Dfupcrare triplam 

B ; Quia A plus D fuperat B plus C , & A plus C fu- 
pcrat duplam B,eric aggregatum ex duplici A, plus 
D plus C maius aggregato ex tripla B plus C,& fi 
dematur communis C erit dupla A plus D maior 
triplici B , quod erat probandum. 

Dico fecando aggregatum dupla» D cum A fupe- 
rare triplam C . Quia D plus A fuperat B plus C, 
D plus B fuperat duplam C, erit aggregatum ex 
duplici D plus A plus B maius aggregato ex triplici 
*C plus B,& dempto communi B, erit aggregatum ex 
duplici D plus A maius triplici C, quod erat demon- 
ftrandum. 


LEMMA X. 


Si rc<fta linea fccetur in duo fegmcnta, quo^ 
rum alterum alterius fit triplum, fecundo in 
duo alia fegmenta quaecunq,- habebit mi- 
nus fegmentum primae fc<5tionis ad primam 
duarum medio loco proportionalium inter 
minus fegmentum primae feftionis*, & al- 
terum fegmentum fecund^fettionis minori 
Tegmento primae fettionis inaequale maio- 
rem rationem , quam alterum fegmentum 

fecunda: 


/ecundx fe&ionis ad maius fegmentum pri- 
mx fcftionis s vel erit ratio fubtriplicata 
minoris fegmenti primas lectionis ad feg- 
mcntum fecundx fcdtionis fibi inxquak-' 
maior ratione alterius fegmenti fecundx 
feftionis ad maius fegmentum primx fc- 
ftionis > Vel maius fegmentum prima: f cr- 
etionis ad fegmentum fecundx feftionis 
fibi inxquale nabebit maiorem rationem , 
quam fit ratio primx duarum medio loco 
proportionalium inter minus fegmentum 
1 primx fedtionis ,& alterum fegmentum fe- 
cundae fecftionirad minus fegmentum pri- 
mx fe<5tionis*idefl quam fit ratio fubtripli- 
cata alterius fegmenti fecundx fccflionis ad 
minus fegmentum primx fe<5lionis $ eadem 
enim efl femper propofitio . 



It data refla B A, t J 

qua? primo diuida- ! 

turinMjitavt M A ° 


M E B 


fitipfius B M tripla, deinde vtcunq; in E, & inter 
B M , & B E fupponantur dux medix proportiona- 
les G > & F j ita vt fit,vt B M ad G , ita G ad F , 

F ad B E . Dico B M minus Tegmentum primx fe- 
flionisad G primam medio loco ptoportionalium in- 
ter B M minus fegmentum primx feflionis,& B E 
fegmentum fecundx feflionis ipfi B M inxqualc ha- 
- berc 


bere maiorem rationem ", quam A E alterum Tegmen- 
tum fecundae fedionis ad A M maius fegmcntum pri- 
mae fedionis j & e contra A M maius fegmentum pri- 
mae fe&ionis ad A E fegmentum fecundae fc&ionis 
fibi inaequale habere maiorem rationem, quam G ad 
B M , idcft,quara B E ad F , ideft, quam fit ratio fub- 
triplicata B E alterius fegmenti fecundae fe&ionis ad 
B M minus fegmentum primae fe&ionis. 

Sit primo B E minor, quam B M, erit, per fuperius 
lemma, dupla B M plus B E maior,quam tripla G, 
& quia B M cft aequalis B E plus E M, erit tripla B M 
minus E M maior,quam tripla G; &fivtriufq; partis 
fumatur pars tertia, erit B M minus tertia parte E M 
maior G. Quare B M ad G habebit maiorem ratio- 
nem, quam ad B M minus tertia parte E M , fcu quam 
tripla BM , ideft AM ad AM minus E Mjfi autem 
vtriq; parti addatur E M , habebit per lemma quar- 
tum , A M plus E M , ideft A E ad A M minorem 
rationem , quam A M ad A M minus E M j ergo B M 
ad G multo maiorem rationem habebit, quam A E 
ad A M , quod erat primo loco probandum . 

Sit fecundo B E maior, quam B M . Quia per lem- 
ma fuperius, dupla B M plus B E fuperat triplam G, 
& B E eft aequalis B M plus E M,erit tripla B M , 
ideft A M plus E vt maior tripla G ; quare rripla B M 
ad triplam G habebit maiorem rationem, quam ad 
A M plus E M j fedvt tripla B M ad triplam G, ita 
B M ad G;ergo BM ad G habebit maiorem ratio- 
nem, quam tripla B M, ideft A M ad A M plus E M ; 
& quia A M ad A M, plus E M habet maiorem ra- 
tionem, 
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donem, quam A'M minus HM , ideft AH ad A M, 
per lemma cercium ; habebit B M ad G mulco maiorem 
rationem , quam A E ad AM; quod erae probandum. 

LEMMA XI. 


Si refta linea fecctur primo in duo tegmenta , 
quorum alterum alterius fit quadruplum , 
fecundo in duo alia quaecunq* fegnienta, 
habebit minus tegmentum primae fe&ionis 
ad Tegmen tum fecundae fc&ionis Tibi inae- 
quale maiorem rationem , quam fit ratio 
quadruplicata alterius tegmenti ad maius 
fegmentum primae fe&ionis. 



Ic reda A BL 
feda primo L 
in M i ita,vt2. 


ME B 


A M fit quadrupla ip- * 

fius M B , fecundo feda vtcunq; in E . Dico B M minus 
fegmentum primae fcdionis ad E B fegmentum fecun- 
dae fcdionis fibi inaequale habere maiorem rationem, 
quam fit ratioquadruplicata A E ad A M. 

Cum E B polfic efle, vel maior, vel minor, quam BMj 
fit primo minor, & fiant quinq; continue proportiona- 
les A E,& R;ita, vt fit ,vc A E ad 

A M.ira A M ad F,& F ad G, & Gad R j erit ratio A E 
ad R quadruplicata rationis A E ad A M . DicoBM ad 
B E habere maiorem rationem ,quam A E ad R. 

Quia A E, plusF fuperat duplam A M,& A E per 

E con- 


34 . 

.conftrii&ionem eft aequalis A M pl6s ‘M E ,• cric aggre- 
gatum ex A M cum ME cum F maiusdupla A M; vcrin- 
que dematur A M plusME,erit F maior A M minus 
M E . Quia vero A E plus G fuperat A M plus F , fi de- 
matur vtrinque A M , erit M Epius G maior, quam F ; 
ergo multo maior, quam A M minus M E j ergo fi dema- 
tur vtrinq; M E , G fuperabit A M minus c^uplici ME. 

Riirfus,quia A Mplus R fuperat F plus G,& F fu- 
perat A M minus ME, & G fup, erat A Mminu^ duplici 
M E, mulco magis A M plus R fuperabir' duplam A M 
minus tripla M E jfi vtrinq; dematur A M,&R fupera- 
bit A M minus tripla M E ; ergo A E ad A M minus tri- 
pla ME habebit maiorem rationem , quam ad R; fed , 
vt B M ad B E , ita quatuor B bA , ideft A M ad quatuor 
B E, ideft ad AM minus quatuor M E,ft AM ad AM 
minus quatuor M E habet maiorem rationem, quam 
A M plusM E, ideft A E ad A M , minus tripla M E, per 
lemma quartum, & A E ad A M minustripla M Ehabec 
maiorem rationem, quam adR jergo B M ad B E habe- 
bit multo maiorem rationem', quam A E ad R,quod 
erat demonftrandum . 

ALITER. 

Quia R fuperat A M minus tripla M E , & multo ma- 
gis etiam fuperabit fi dematur ea , ad quam M £ habeat 
eam rationem, quam habet B M ad M Ejfed haec eft illa, 
ad quam quadrupla B M plusM E, ideft A E habet eam 
rationem, quamBM habet ad B M minus ME, ideft ad 
B E ; quare fi fiat,vt B M ad B E , ita A E ad aliam , ha:c 
erit minor quam R$ ergo A E ad hanc habebit maiorem 
rationem, quam ad Rj ergo BM ad B E habebit maio- 


Tcm rationem, quam A E ad R,quod erat demonftrandu. 

Sit fecundo BE maior, quam BM,& fit iterum >v,t 
A E ad A M, ita A M ad F, & F ad G , & G ad R,. Dico 
fecundo B M ad B E habere maiorem rationem , quam 
AEadR. 

, Quia A Epius F fuperat duplam A M, & A E cft 
arqualis A M minus ME jfi vtrinqj dematur A E, erit F 
maior, quam A M plus M E . Quia verb A E plus G fu- 
perat A M plus F, fit dematur vtrinq; A E, erit G ma- 
ior F plus M E , & G minus M E fuperabit F j ergo mul- 
to magis A M plus M E; Vtriqj parti addatur M E, -er- 
go G fuperabit A M plus dupla M E . Rurfus, quia A M 
plus R fuperat F plusG, ergo multo magis fuperabit 
dupla A M plus tripla M E ; & fi vtrinq; dematur A M , 
erit R maior A M plus tripla M E; ergo A E ad A M plus 
tripla M E habebit maiorem rationem, quam ad R;fed 
vt B M ad B E , ita quatuor B M , ideft A M ad quatuor 
BE,ideftAM plus quatuor M E ;fi dematur ME, ha- 
bebit , per lemma tertium , A M ad A M plus quatuor 
B E, ideft B VI ad B E maiorem rationem, quam A M mi- 
nus M E ad A M plus tripla M E , ideft A E ad A M plus 
tripla M E;fed A E ad A M plus tripla M E demonftra- 
ta cft habere maiorem rationem, quam ad R;ergo BM 
ad B E habebit multo maiorem rationem, quam A E ad 
R , quod erat probandum . 

ALITER. 

QiiiaR fuperat AM plus tripla ME, multo magis 
fuperabit, fi ab A M plus tripla ME dematur ca,ad 
quam ME habeat eam rationem, quam habet B M ad 
M E : fed hacc eft illa , ad quam quadrupla B M minus 

E 2 ME, 


& 

M E , ideft A E habet eam rationem , quam habet B M 
ad B M plus M E , idcft ad B E j ergo fi fiat vt B M ad B 
E, ita A E ad aliam, haec erit minor quam R j ergo 
A E ad hanc habebit maiorem rationem , quam ad 
R jer^o B Mad B E habet maiorem rationenvyquamA 
E ad R, ideft quam fit ratio A E ad A M quadruplicata, 
quod fumpfimusdemonftrandum . 

L E M M A XII. .! 

Si re&a linea fecetur primo in duo Tegmenta , 
quorum alterum alterius fit tefquialtemm 5 
tum in alia duo vccunqj habebit minus teg- 
mentum primx tedtionis ad tegmentum 
< fecundae fc&ionis fibi inaequale maiorem ra- 
tionem , quam fit ratio telquiplicata ratio- 
nis alterius tegmenti fecundae fe&ionis ad 
maius tegmentum prima: feftionis . 



It data reda A B, quae prius fecetur in M ; ira vt 
fegmentu AMfit lefquialteiumfegmenti M Bj 


deinde vtcunq; in E , & fiat , vt A E ad F , ita F ad A M, 
& A M ad G i erit ratio A E ad G fefquiplicata ratio- 
nis A E ad AM. Dico BM ad B E habere maiorem ra- 
tionem, quam A E ad G . Vel B E erit maior quam B M, 
vel minor . Sit primo B E minor, quam B M , & fit aequa* 
lis B M , minus E M j erit A E aequalis A M , plus E M , 

& 
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& A M eft fefquialtera B M per cOaftrudionem . 

Qu ia vero A E, & F, & A M , Se G fune conti nue pro- 
portionales j erit, per ltnr»ma nonum, aggregatum du- 
pla: Gjcum A E maius tripla AM j&fi dematur vtrinq; 
A E, erit dupla G maior dupla AM,minusME;& fi 
veraq; pars diuidatur per iduo, erit G maior A M minus 
dimidia M E ; Quare A E ad A M minus dimidia M E 
habebit maiorem farionem , quam ad G ; fed quia , ve 
B M ad B M minus EM ; ita fefquialtera B M ad fefqui- 
alteram B M minus fefquialtera E M, ideft A M ad A M 
minus fefquialtera EMjft vtriqj termino addatur EM, 
habebit, per Lemmaquartum , A M ad A M minus fef- 
quialtera EM maiorem rationem , quam A E ad A M 
minus dimidia E M i ergo mQlco maiorem, qnam A h ad 
G j fed vt A M ad A M minus fefquialtera E M , ita eft 
B M ad B M minus E M, ideft B M ad B E ; ergo B M ad 
B E habet maiorem rationem, quam A E ad <G, ideft 
quam fit ratio fefquiplicata A E ad A M, quod erat pri- 
mo loco demonftrandum . 

Sit fecundo B E maior, quam B M, ideft aequetur B M, 
plus E M j erit A E aequalis A M minus E M , & A M eft 
fefquialtera B M,per conftrudionem- 

Quia vero A E , & F, & A M , & G funt continue pro- 
portionales j erit , per Lemma nonum , aggregatum du- 
pla: G,cum A E maius tripla A M;& fi dematur vtrin- 
que A E, erit dupla G maior dupla AMplusM E;&fi 
vtraq; pars diuidatur per duo, erit G maior A M,plus 
dimidia M E. Quare A E ad A M, plus dimidia M E 
habebit maiorem ratione , quam ad G;fed quia, vt B M 
ad BE, ideft B M plus EM , ita fefquialtera BMadfcf- 


quialteraflr B' M pias fefquialtera E M , ideft A M 
ad A M plus fefquialcera E Mj fi ab vcroq; termino fub- 
trahatur eadem E M, habebit A M ad A M plus fefqui- 
alrera E M maiorem rationem, quam A E ad A M , pli^ 
dimidia E M ; fed A E ad A M plus dimidia E M habet 
maiorem rationem, quam A E ad Gj ergo A M ad A M 
plus fefquialtera E M habebit , multo maiorem ratio- 
nem, quam A E ad G-jfed vr A Miad AM plusfef- 
quialtera E M , ira BM ad B M , plus EM, ideft B M 
ad B E j ergo B M ad B E habebit maiorem rationem , 
quam A E ad G ideft, quam fit tatio fefquiplicata A E 
ad AM, quod erat dcmonftrandum. q/ 

LEMMA XIII. 




pfi t ' 7 Si rcfta linea Tecctur primo induo Tegmenta , 

quorum alterum alterius fit TeTquialterurtf £ 
tum in alia duo vteunqj habebit maius Teg- 
mentum primx fe&ionis ad fegmentum fe- 
cunda: Tectionis Tibi inxqualc maiorem ra- 
tionem , quam fit ratio TubTcTquiplicata ra- 
tionis alcerius Tegmenti Tccundx Tccftionix. 
ad minus Tegmentum primx Teftionis . 




It data re ^ 
<fta AB,f 


M 


quf prius ^ 

fccetur in M, ita vt B M fit felquia T rera ipfius A M , de- 
inde vtcunq; in E. Dico B M maius fegmentum primx 
fcdionis ad B E fegmentum fccundx fc&ionis fibi >nx- 
quale habere maiorem rationem , quam fit ratio fubfcf- 

quipli- 
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quiplictta A E alterius fcgmepti fecunda; fe&ionis ad 
A M minus Tegmentum prima; fedionis . .. t 

Inter A E, & A M imelligantur di? media; propor- ? 

tionalesFj&.G; ita vtfit, vt AEadF, ita F ad G,& G 
ad A M ( cum autem indeterminata fit; A E,# non exi- 
gatur ipfa duarum mediarum inter duas datas inucmio, 
dedToJura ,vt admittantur iouent?,ih?£,hypGtefis non 
.officiet geometrica; demonftrationi.; ) Quare^rptiq, A E 
ad Geritfubfefquiplicata ipfius A E. ad A M. Dico B M 
■ad B E habere maidrem rationem, quam A E ad G • Vel 
,B E erit minor, quam B M, vel maior . 

Sit primo B E n)inor*quant BM,&Jit a;qualis B M 
minus E M, erit A E atqualis A M plus E M, & quia ( A M 
eft Tubrefquialtera B W,encB M acqualisj,^ , & B E 
sequalis-^ minus E M. Dico ^.-adrmxhinus.-E M 
habere maiorem rationem, qujim A Mpius EMadG. 

Si enim non habeat maiorem rationem, y?l habebit 
a;qualem, vel minorem . Habeat primo aequalem ; fi 
continuetur ratio A M ad G,vtfinc quatuor. continui 
proportionales, erit quarta continue proportionalium 
eadem A M plus Em ; fi vero habeat minorem ratio- 
nem; fi fiat, vt—i ad '-—minus EM, ita A M plus E 
M ad aliam , h?c erit maior G ; nam A M plus E M ad 
hanc habebit minorem rationem, quapi ad G^cum igi- 
tur fit iilaior, quam G, fi continuetur ratio A M ad hanc 
inuentam , vt./int quatuor continue proportionales , 
erit quarta continue proportionalium maior, quam, fic 
AM, plus EM; nam fi deficeret ab AMplusEM,eui- 
dens effec etiam inuentam illam deficere a G ; quare • 
manifefta eflet propofitio ad ' minus E M habe- 
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rc maiorem rationem i quam A M pios E M ad C . 
Experiamur igitur, & fiat vt ad minus E M , ita 
A M, plus EM ad aliam, exurget A M plus ~ minus 
Reperiancur nunequatuor continui propor- 
tionales, quarum prima fit A M , & fecunda A M plus 
* “ minus 1 8 M Jg — > erit tertia A M pkis minus 
ai*#* minus gggs plus quarta 

cric A M plus E M minus '-ii^minus 5!!^^ plus 

minus 

Haec vltimo loco inuenta comparanda eft cum A M plus 
E M , vt cognofcamus , fit ne ipfi aequalis , an cedat , an 
fuperttj comparetur, & fiat Andthefis ; cum vtriq; parti 
idem r addatur, aut fubtrahatur, fi extiterint arquales. 
omnia femper erunt aequalia ; fi verb tvo extiterint aequa- 
les, pars, quae primo fuperabat, aut cedebat, femper 
etiam fuperabic,aut cedet ; idem etiam accidet, fi vtraq; 
pars iacandcm quantitatem ducatur, aut eidem quanti- 
tati applicetur . Fiat igitur Antithcfis , & demantur co- 

. • , » E M qiurlrun quidttu ; ^ «EM Cubii 

munia, enc prima pars , a' m cutm P » am aua4tuo iiu^jui) 

* ■ 1 [M (M*»i I . )|1U CuMs t * E M CubnCuMi 

& altera pars erit , n M pius 17 A „ 17 A M «jua 


V V r ) n m * • 1” 

&fi vtfaq; pars ducarur in 17 A M quadrato cubos, 
erit prima pars 30 A M quadrata in E M quadrato qua- 
dratum plus 1 2 A M in E M quadrato £ubum ; & fecun- 
da pars erit 45 A M quadrato quadrata in E M quadra- 
tum, plus 3? A M cubis in EM cubum, plus 8 EM cubo 
cubis ; & fi vtraq; pars applicetur ad E M quadrarum , 
£f-ic prima parS 30 A M quadrata in E M quadrarum 
plus Tr A M in E M cubum;& fecunda pars eric 45 A M 
quadrato quadrara plus 35 A M cubis in E M plus 
8 E M quadrato quadratis ;vc autem dignofcarur alte- 

rutrius 


rutrius partis, quinam fit maior, aut minor, confideretur 
E M , quae erit, vel minor, vel aequalis, vel maior AM; 
ita tamen, vt fi fit maior deficiat i . Si fit aequalis, 

aut minor, patet 30 A M quadrata in EM quadratum 
plus 11 A M in E M cubum deficeret 45 A M qua- 
drato quadratis plus 3 5 A M cubis in E M plus 8 EM 
quadrato quadratis $ Quare iuxta ea , qua* fuperius do- 
cuimus , cum inuenta quarta proportionalis deficiat ab 
A M plus. E M , habebit ad minus E M ma- 
iorem rationem , quam A M plus E M ad G , quod 
fumpfimus demonftrandum . Sit ver6 E M maior A M, 
fed minor quam idcirco fupponatur E M aequalis 
A M plus F , erit F minor ; his pofitis interpretetur 
vtraqjparsjerit prima pars, ideft 30 A M quadrata in 
E M quadratum plus u A M in E M cubum aequalis 
4: AM quadrato quadratis plus 96 A M cubis in F 
plustfS AM quadratis in F quadratum plus 12 A M 
in F cubum ;& fecunda ideft 45 A M quadrato qua- 
drata plus 3 5 A M cubis in E M plus 8 E M quadrato 
quadratis erit aequalis 88 AM quadrato quadratis plus 
67 A M cubis in F plus 48 A M quadratis in F qua- 
dratum plus 31 AM in F cubum plus 8 F quadrato 
quadratis j & fi ab vtraq; parte tollantur communia , 
erit refiduum primi partis 29 A M cubi in F plus 18 
AM quadratis in F quadratum ,& refiduum fecundat 
partis erit 4 6 A M quadrato quadrata plus 20 A M in 
F cubum plus 8 F quadrato quadratis 3 cum autem pa- 
tear primam partem deficere a fecunda, quia fupe- 
rat F euidcnsciic conciufio '-^ad^^-minus EM ha- 
bere maiorem rationem , quam AM plus E M ad G, 
quodpropofuimus. F Sic 
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Sic fecundo B E maior, quam B M , & fit squalis B M 
plus E M , erit A E squalis A M minus E M j & quia 
A M eft fubfefquialcera B M, eric B M squalis 
& B E squalis '-—-plus E M ; & iterum intclligaturefle, 
vt A M minus E M ad F,ira Fad G,& G ad AMj 
erit ratio A M , minus E M ad G fubfefquiplicata ra- 
tionis A M minus E M ad A M . Dico igitur ad 
•-i^iplus E M habere maiorem rationem, quam A M 
minus E M ad G . Si enim non habeat maiorem ratio- 
nem, vel habebit squalem, vel minorem $ fi habeat equa- 
lem, fi continuetur ratio A M ad G , vt fint quatuor 
continue proportionales, erit quarta continue propor- 
tionalium eadem A M minus EM;fi verb habeat mi- 
norem rationem : fi fiat, vt ad plus E M , ita 
A M minus E M ad aliam, hsc erit maior G j nam A M 
minus E M adhanc habebit minorem rationem, quam 
ad G ; cum igitur fit maior, quam G, fi continuetur ra- 
tio A M ad hanc inuentam,vt fint quatuor continui 
proportionales , erit quarta continue proportionalium 
maior, quam fit A M minus E M ; nam fi probetur de- 
ficere ab A M minus E M , euidens etiam eric inuentam 
illam deficere a G j Quare manifcfta erit propofitio 
ad —-plus E M habere maiorem rationem , quam A M 
minus E M adG . Experiamur igitur, & fiat, vt --ad 
plus E M , ita A M minus E M ad aliam , hsc erit 
A M minu$-~minus * Reperiatur nunc qua- 

tuor continue proportionales, quarum prima fit A M, 
& fecunda fit A M minus minus * 1 i erit ter« 
tia A M minus ^-minus plus J*** plus 

i & quarta erit A M minus E M minus 

5 EM 


G< 


f 1 M gmdrari 1 


M EM Cubi. 


I A M 
il M 


4$ 

minus 


nluc » ° 1 u 

A M quadrat 1. F ,u; * .7 A M Cubi. 

minus > qug> quia cedit ipfi 

M minus ~- 


pius 

quadrato Cubii 

17 tTU quadrato quadrati* Ml ** 17 A M 

A M minus £ M , & etiam A M minus minus 
1 - E . ^ hoc eft illa ad, quam A M minus E M habet 
eam rationem, quam habet -^-ad plus E M, cedet 
ipfi G j quare > ideft B M ad ^^-pl us EM,ideft 
B E habebit maiorem rationem , quam A M minus E M, 
ideft A E ad G . Nunc reliquum eft , vt probetur \ 

j I M quad rat» -l,,- St E M Cubi. I 
I A M PlUS l? A M PIUS 


A M minus E M minus 


)Q E M qaa.l« o gu.Hntii i. E M auadtjio CuMi nlfnilC "EM ^uba Cubi. 

17 A M Cubi. m UJ 17 A M qaadijto ,uadtati. _ **US l7 A M , mitrato CubK 


cedere ipfi A \< minus E M ; fiat ideo Antithefis, & de- 
mantur comunia, erit refiduum prima» partis — 
plus ^ttt^ i & fccundar partis erit Ll^ r plus 


i*r A M Cubii 
IX t II quadrato Cubii 

17 A 


l M quadrato Cu bi» _ l._^ I 
M quadraro quadratb r IU ‘ 17 


8 F. M Cubo CuM» 

A M Abluto V.UDII 


Vtraq; pars ducatur 


in 17 A M quadrato cubos , & applicetur E M quadra- 
to ; erit prima pars 3 f E M in A Mcubum plus 30 E M 
quadratis in A M quadratum ;& fecunda pars erit 47 
A M quadrato quadrata plus i2EMcubis in A M plus 
8 E M quadrato quadratisjquia vero E M cedit ipfi A M, 
& prima pars cedet fecunda? ; quod vt euidentius inno- 
tefcat j quia A V! fuperat E M , fit h M arqualis A M mi- 
nus F; li fiat interpreratio,erit prima pars aqualis 6f 
A M quadrato quadratis minus P5. A M cubis in F plus 
triginta A M quadratis in F quadratum ; & fecunda pars 
erit 65 A M quadrato quadrata minus 68 A M cubis in 
F plus 84 A M quadratis in F quadratum minus 44 A M 
in F cubum plus 8 F quadrato quadratis jfi fiat Antithe- 
fis, & demantur communia, erit prima pars arqualis 44 
AM in F cubum, & fecunda pars erit arqualis 27 AM( 
cubis in F plus 54 A vi quadratis in F quadratum plus 

F a 8 F 


i 


44 , r 

8 F quadrato quadratis . Quia autem F cedit ipfi A M, 

erit fa&um ex AM in F cubum tninus fafto ex A M in F 

quadratum ; quare 44 A M in F cubum cedent 44 A M 

quadratis in F quadratu . Et idcircb multo magis prima 

pars cedet fecudae parti. Quare euidens erit propofitio . 

LEMMA XIV. 

«A H Si refta linea fecetur primo in duo Tegmenta, 

quorum alterum alterius fit quadruplum, 
fecundo in duo alia quaccunq. Tegmenta , 
habebit maius Tegmentum primae fedtionis 
ad tegmentum fecundae tedtionis Tibi inx- 
qualc maiorem rationem , quam fit ratio 
fubquadruplicata alterius Tegmenti ad mi- 
nus tegmentum primae fe&ionis. 

It data re&a AB, quae prius fecetur in M jit 3 

vtBM fit A ... 6 M : £ £ 

quadrupla F 



ipiius A M ; fecundo »_ 


fecetur vtcunq; in E . Dico B M maius fegmentum 
primae fe&ionis ad BE fegmentum fecundae fe&ionis fibi 
inaequale habere maiorem rationem, quam fit ratio fub- 
quadruplicata alterius fegmenti A E ad minus fegmen- 
tum primae fe&ionis A M . Inter A E,& A M fint tres 
continue proportionales F > & G , & H ; ita, vt fint quin- 
que continue proportionales, quarum prima fit A E, 
fecunda F, tertia C, quarta H, quinta A M, habebit A E 
ad F rationem fubquadruplicatam cius , quam habet 

ad 


Dig 
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ad A M . Quare dico B M ad B E habere maiorem 
rationem, quam AEadF . Vel B E erit maior, quam 
B M , vel minor . 

Sit primo B E minor,quam B M;& quia B M eft ^qua- 
lis quadrupla? A M, fit B E aequalis quadruplae A M mi- 
nus M E,& A E fit aequalis A M,plus M E . Dico 
4 A M ad 4 A M minus M E habere maiorem ratio- 
nem, quam fit ratio A M plus M E, fiue A E ad F, 
feu quam fit ratio fubquadruplicata A M plus ME ad 
AMjIi enim non habeat maiorem, vel habebit eandem, 
vel minorem ; fi habeat eandem ; fi fiat , vt 4 A M ad 
4 A M minus M E, ita A M plus ME ad aliam, haec 
erit aequalis F j & fi haec ratio continuetur, vt fint quinq; 
continue proportionales, erit quinta ipfa A M i fi veto 
habeat minorem rationen), fi fiat »vt 4 A M ad 4 A M 
minus M E, ita A M plus M E ad aliam , haec erit maior, 
quam F ; & ideb, fi haec ratio continuetur, vt fint quinq; 
continue proportionales, erit quinta maior A M» fi vero 
habeat maiorem, tunc fi fiat, vt 4 A M ad 4 A M minus 
M E , ita A M plus M E ad aliam , haec erit minor, quam 
F ; idcirco, fi haec ratio continuetur, vt fint quinque 
continue proportionales, erit quinta minor AM - Rc- 
periantur igitur in ratione 4 A M ad 4 A M minus M E 
quinq; continue proportionales , quarum prima fit A M 
plus ME; fi quinta probabitur minor, quam fit AM, 
probata erit propofitio . Cum in ratione , quam habent 
4 A M ad 4 A M, minus ME quinq; continue propor- 
tionalium, prima fit AM plus M E, erit fecunda AM 
plus ' “ 1 minus - • & tertia erit A M plus 

minus — plus — ^ quarta erit A M, plus 

M E 
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; vtraq; pars ducatur in_. 


1 M E quadrata 
8 A M 


plus 


M * A M Cubi» 


256 A M quadrato quadrata, & applicetur M E qua- 
drato > erit prima pars 80 M E in A M quadratum plus 
M E cubo j & fecunda pars erit 160 A M cubi plus 
15 A M in M E quadratum ; vt autem prima pars fit 
omnium maxima ponatur M E omnium maxima ; nam 
fi ponatur minor, prima pars femper magis decrefcet A 
fecunda parte , vt patet ; quia autem , cum , vt fit maxi- 
ma, poflit excedere triplam A M,fed deficere debeat 
A qtiadrupla , ponatur M E aequalis tripla: A M plus F ; 
ita tamen , vt A M fuperet F ; eiit, fa&a interpretatione- 
prima parsa:qualis 167 A M cubis plus 107 A M qua- 
dratis in F plus 9 A M in F quadratum plus F cubo; 
& fecunda pars erit aqualis 295 A M cubis plus 90 A M 
quadratis in F plus 15 A M in F quadratum ; & fi 
vtrinq; demantur communia, erit, prima pars 17 A M 
quadrata in F plus F cubo, & fecunda erit 28 A M 
cubi plus 6 A M in F quadratum . Quia vero A M 
fuperat F patet etiam primam partem deficere a fe- 
cunda . Quare patet propofitio ; hoc eft B M ad B E 
habere maiorem rationem, quam fit ratio A E ad AM 
fubquadruplicata pofita B M maiori, quam B E . 

Sit fecundo B E maior, quam B M ; ideo fit arqualis 
quadrupla: A M plus M E , & A E fit aequalis A M 


minus 
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minus & poficis inter A M minus M E , idcft 
A E, & A M tribus continui proportionalibus F, & 
G,& H,vtfuperius i erit ratio A M minus M E ad 
F fubquadruplicata rationis A M minus ME ad AM. 
Dico igitur 4 A M ad 4 A M plus M E habere ma- 
iorem rationem , quam A M minus M E ad F j nam (i 
fiat, vt 4 A M ad 4 A M plus M E, ita A M minus 
M E ad aliam, ha:c erit minor, quam F j & fi continue- 
tur ratio, vt fint quinque continui proportionales, pri- 
ma exiftente A M minus M E, quinta erit minor ipfa 
A Mi quare euidenserit propofitio . Continuentur in 
ratione , quam habent 4 A M ad 4 A M plus M E 
quinq; continue proportionales, quarum prima fit A M, 
minus M E 5 erit fecunda A M minus minus 
j & tertia erit A M minus 4 ^ minus 7 ^^ 


nunus yY u -SSa» 

nus minus * m,nus 


>< A U 
M E 


& quarta erit A M minus mi- 

.. U • /v-LL. M I quadrato quadrato , 


■ 1 M ECubii 


<a A M CubiS 
[ U E quadraris 


quinta , & vltima erit A M minus ’ ■ minus 

< M E Cubi» ■ ... >t M E quadrato quadrati! , , ‘ , ,,, M E quadratoCubo 

r» A M quadrati! 01 in US t,«A M Cubh . minUS 1(6 A J4 quadrato quadratis > 

qu« cum deficiat ab A M , idcirco euidens erit con. 
clufio, etiam in hoc cafu, quando B E fuperat B M 
habere B M ad B E maiorem rationem , quam fit ra- 
tio A E ad A M fubquadruplicata, quod erat demon- 
Arandum. 
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PROPOSITIONES- 

PROPOSITIO I. ZETETICA. 

► \ ' ui_iu:Vn ' Jj u -f i :ir '/■ en \ 

Inucnirc maximum reftangulum contentum fub 

duobus fegmentis propofitae rettae linea:. 

It reda linea A B, . 

qua: fecanda fit j ' 

ita, vt, quod fub fegmentis fit rc&anguluoi 
fit omnium maximum . 

Cum methodo huius Analyfis mihi in reliquis fit vten- 
dum liceat in hac prima longius digredi , vt methodi vis 
appareat. 

Per Analyfim Zetcticam ponatur A B aequalis B , & 
alteri fegmento fit a:qualis A : erit reliquum fegmentum 
B minus A, ex quibus fegmentis fa$um re&angulum 
erit B in A minus quadrato ex A ; vt autem hoc re&an- 
gulum fit omnium maximum inucnicndum eft , quam 
rationem A debeat habere ad B . 

Hoc,vt fiatjfumenda erit altera maior, aut minor 
ipfa A , fed minor , quam B ; fi autem fit maior ipfa A , 
qua: fumitur, erit reliduum ad B hac detra&a minus rc- 
fiduo ad B detrafta ipfa A ; Quare vnius augmentum 
erit alterius decrementum . Sit igitur alterum fegmen- 
tum A plus E , erit alterum B minus A minus E j & fa- 
&um fub fegmentis erit B in A minus A quadrato minus 
duplici A in E plus B in E minus E quadrato j Quare 
differentia inter hoc redangulum,& fuperius erit B in 
E minus duplici A in E minus E quadrato $ ideft, quod 

G fit 



Jo 

fit ex B minus duplici A minus E in E* j aut igitur du- 
plex A plus E deficiet ^ B, aut excedet j fi deficiet a B, 
hoc fecundum reftangulum alteio maius erit ; quare ia 
primo A erit minus , quam dimidium ipfius B , & retf an- 
gulum non erit maximum j & fi A fuperet dimidium 
ipfius B,& B minus A deficiet ab ipfo dimidio, ergo 
etiam re&angulum non erit maximum $ Quare cum A 
non poflit neque excedere, neque deficere a dimidio 
ipfius B, vt fit re&angulum maximum, neceffc eft A 
aquari ipfius B dimidio ; fed cum inftituenda fit Ana- 
lyfis iuxta methodum Analyfis maximi , & minimi j cum 
E vni Tegmento addatur, & alteri fubtrahaturjfuppo- 
natur aequale nihilo j quodeunq; fa&um erit in E erit 
aequale nihilo , & cum differentia 4 maximo aequetur 
nihilo,(i ea, quae ducuntur in E,& conftituunt differentia 
inter fe comparentur cognofcetur relatio ipfius A ad B. 

Differentia igitur redtengulorum eft B in E, minus 
duplici A in E minus E quadrato aequalis nihilo ; ergo 
per Antithefim erit B in E jequalis duplici A in E plus 
E quadrato: Si omnia applicenturipfi £,erit B aequalis 
duplici A plus E $ fed E eft aequalis nihilo, ergo B erit 
aequalis duplici A; ergo tunc fit maximum rc&angulum, 
quando aequalia funt Tegmenta . Hinc 

PODISMA, 

Maximum rcttangulum , quod Jit fub figmentis data refla 
linea efi id , quod fit quando fegmenta funt inter fi aqualia. 

Hoc demonftratur ab Euclide lib. 6. Theoremate vi- 
gefimo propofitione 27. in qua demonftratur. 

Omnium Parallelogrammorum fecundum eandem 

lineam 
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lineam applicatorum dcficientiumq; figuris parallelo- 
grammis fimilibus, fimiliterq; pofirisei, quod i dimidia 
deferibitur, maximum clt quod ad dimidium applicatur 
fimile exiftens defedui . 

Nam fi Parallelogtamum deficiens debeat affimilari 
quadraro erit fiib Tegmentis linee fa&u re&angulu Qui- 
bus, vt ab Euclide demonftratis no immorabor, fed hoc 
p lineas homologas demonftrabo fequeri propoficionc. 

£adem propofitio per lineas homologas dara 
rationali proppfita,& demonftraca. 

Pofita rationali linea , quaeTecerur vtcunq* 
fi fiat, vt rationalis ad alterum Tegmentum, 
ita alterum Tegmentum ad aliam , haec erit 
omnium maxima, quando Tegmenta erunt 
aequalia . 

It data C rationalis, & re&a A B,qua»fecetuf 
bifariamin A D E B 


vt C ad A D , ita D B ad F ; & vt C ad A E, ira E B ad G . 
Dico F fuperare G . Qjiia , per lemma quintum , D B ad 
E B habet maiorem rationem, quam A E ad D B , & E B 
ad G per conftru&ionem eandem, quam C ad A E, ha- 
bebit ex perrurbata Analogia D B ad G maiorem ratio- 
nem, quam C ad D B; fed vt C ad DB,ita DB ad F j 
nam D B aqualis cft A D, ergo ex eadem perturbata 
Analogia maiorem rationem habet C ad G , quam ad F, 
ergo F fuperat G, quod erat demonftrandum. 



D, & non 
bifariam in E;&fiar, 
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PROPOSITIO II. ZETETICA. 

Inucnire maximum folidum , quod fieri poffic 
fub fegmento propofitx redtae lineae, 

& quadrato alterius Tegmenti . 

i 

It re&a data B oportet ipfam ita fecarc, 
vt,quod fit fub altero fegmento in alte- 
rius fegmenti quadratum fit omnium., 
maximum eorum, qux fub quacunq; alia 
diuerfa fc&ione fieri poflint . 

Sit alterum fegmentum A, erit alterum B minus A; 

& quod fit ex B minus A in A quadratum , erit B in A 
quadratum minus A cubo $ determinanda autem fit ipfa 
A,vt hoc produ&um fit omnium maximum . 

Iuxta fuperiorem methodum ponatur E aequale ni- 
hilo , & fit alterum fegmentum A plus E , erit alterum 
B minus A minus E, & quadratum ex A plus E erit A 
quadratum plus duplici reclanguloex A in E plus E 
quadrato, quod du&umin B minus A minus E produ- 
cet folidum B in A quadratum minus A cubo plus du- 
plici folido ex B in A in E plus B in E quadratum mi- 
nus triplici folido ex A quadrato in E minus triplici 
folidoex A in E quadratum minus E cubo;& horum 
genitorum folidorum differentia erit duplex folidum ex 
B in A in E plus folido ex B in E quadratum minus 
triplo folido ex A quadrato rn E minus triplo folido ex 
A in E quadratum minus E cubo aequalis nihilo . Quare 
omnibus applicatis ad E, & fa&a Antithefi, erit duplex 
B in A minus triplici quadrato ex A aequale triplici re- 
. r?f j ’ * £ ftan- 
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dianguloex Ain E plus E quadrato plus B in E,idcft 
nihilo, cum E aequetur nihilo j ergo fa<3a Antithefi,eric 
duplex B in A aequale triplici A quadrato , & fi omnia 
applicentur ad A , erit duplex B aequalis triplici A, 
&fi omnia diuidantur per tria, erunt duae tertia? partes 
ipfius B aequales ipfi A . Hinc 

PODISMA. 

Maximum fohdum , quod applicatur alicui line* deficiens 
cubo efi id, quod tertia parti data linea applicatu , ptfi cubus 
adiacet duabus tertijs partibus data recta . 

Quod demonftratur ab Eutocio ad Archimedem dc 
Sphcra , & Cylindro libro fecundo propofitione tertia , 
fcd ope conicarum feftionum,& ab infigni noftrifcculi 
Mathematico Bonauentura Caualerio per methodum 
indiuifibilium . Nos vero Geometrice demonftrabimus 
fequenti propofitione. 

THEOREMA. 


Omnium folidorum ad eandem lineam applica- 
torum, 6c deficientium figuris fblidis , fimili- 
bus , fimiliterqs pofitis maximum cft illud, 
quod ad datae line$ tertiam partem applicatur. 



It data linea A B, cuius tertia pars fit A C, cui 
applicetur folidum ex A C in C D in C I defi- 
ciens folido ex CD in CI in C Bo Dico elTe 
maximum omnium folidorum , quae applicari pofiint ad 
aliud, atq; aliud eiufdem linea? fegmentum deficientium 
folido fimili,fimilitcrq;pofito folido CD in CI in CB. 

Su- 


T I 
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Sumatur ipfa A C tertia parte datas redas maior, 

aut minor quascunque . Sit primo maior A E, cui ap» 
plicetur folidum ex A E in E F in E L deficiens fo-f 
C T lido ex E F in E L in E B 

fimili , fimiliterq; pofito folido 
ex C D in C I in C B ; nam 
^ B E ad E F eft , vti C B ad 
C D j & B E ad E L eft, vti C B ad C I . Dico fo- 
lidum ex A C in C D in C I fuperare folidum cx A E 
in E F in E L . 

Analyfis primae partis . 

P ER Analyfim fupponatur folidum ex AC inDC 
in C I fuperare folidum cx A E in E F in E L, 
habebit D C ad E F maiorem rationem , quam fattum 
ex A E in E L adfadumex A C in C 1 jfed D C ad 
E F eft, vti B C ad B E ; ergo B C ad B E habebit 
maiorem rationem , quam fadum c* A E in E L ad 
fadumex A C in C I , & fidium fub extremis fuperabic 
factum fub medijs ; ergo folidum ex B C in A C in C I 
fuperabit folidum cx B E in A, E in E L; ergofadum 
ex B C in A C ad fadum ex B E in A E habebit ma- 
iorem rationem , quam E L ad C I j fed » vt E L ad C I , 
ita B E ad B C : ergo fadum ex B C in A C ad fadum 
ex B E in A E habebit maiorem rationem, quam B E 
ad B C, & fadum fub extremis fuperabit fadum fub 
niedijs; ergo fadum ex B C quadrato in A C fuperabit 
fadum ex B E quadrato in A E j quia autem B C eft 
«qualis duplici AC, & B E eft «qualis duplici A C 
minus C E,& A E eft «qualis A C plus C E, frfut 

in- 
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interpretatio, erit faflum ex B C quadrato in A C aequa- 
le quadruplo cubo ex A C,&fa3umex B fi quadrato 
in A E erit aequale quadruplo cubo ex A C minus tri- 
plo folido ex A C in C E quadratum plus C E cubo j 
Quamobrem quadruplus cubus ex A C fuperabic qua- 
druplum cubum ex A C minus triplo folido ex A C In 
C E quadratum plus cubo ex C £ $ & fi fiat Antichefis , 
quadruplus cubus ex A C, plus triplo folido ex A C 
in C E quadratum fuperabic quadruplum cubum ex 
A C plus cubo ex C E fi demantur communia , erit 
triplum folidumex A C in C E quadratum maius cu- 
bo ex C E j & fi omnia applicentur ad C E quadra- 
tum, erit tripla *A C maior CE, quod patet . Quare 
certa conclufio nunc ad Synthefim . 

Synchefis primae partis . 

Q Via ABeft aequalis triplae A C, & A B fuperafc 
C E, erit tripla A C maior, quam C E,& fa- 
dtum ex tripla A C in C E quadratum fuperabic C E 
cubum, & fi vtriqj quantitati addaturquadrupluscubus 
ex A C, erit aggregatum ex quadruplo cubo ex A C 
plus triplo folido ex A C in C E quadratum maius 
a gg re g at0 ex quadruplo cubo ex A C plus cubo ex 
C E,& fa&a Antithefi , quadruplus cubus ex A C fu* 
perabit quadruplum cubum ex A C minus triplo folido 
ex A C in C E quadratum plus cubo ex C E $ Quia 
vet6 BCeft aequalis duplici A C , erit quadruplus 
cubus ex A C aequalis fado ex B C quadrato in ACj 
Item quia B E eft aequalis duplici A C mirtus CE,& 
AEcft aequalis A C plus C E $ fi fiat interpretatio 

erit 


& 
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erit quadruplus cubus ex A C minus triplo folido ex 
AC in CE quadratum plus cubo ex CE aequale fado 
ex B E quadrato in A E j Quamobrem fadum cx BC 
quadrato in A C fuperabit fadum ex B E quadrato in 
A E, & fadum ex B C in A C ad fadum ex B E in A E 
habebit maiorem rationem j quam B E ad B C jfedvt 
B E ad Ii C, ita E L ad C I, etgo fadum ex B C in 
A C ad fadum ex BE in A E habebit maiorem ratio- 
nem, quam E L ad C I } ergo folidum ex BC in AC 
in C 1 fuperabit fqlidum ex B E in A E in E Ljcrgo 
B C ad B E habebit maiorem rationem , quam fadum 
ex A E in E L ad fadum ex A C in C I j fed , vt B C 
ad B E , ita eft D C ad E F : ergo D C ad ; E F ha- 
bebit maiorem rationem, quam fadumex A E io E L 
ad fadum ex A C in C Ijergofolidum ex D C in A C 
in C I fuperabit folidum ex A E in E L in E F, idcit 
folidum applicatum tertia» parti datae reda: fuperabit 
folidum applicatum parti maiori, quam fit tertia pars 
datae redae, quod erat primo loco demonftrandum. 

Analyfis fecundas partis . 

S I T fecundo A E minor , quam A C , cui applice- 
tur folidum cx A E in E F in E L deficiens folido 
ex E F in E L in E B fimili , fimilitetq; pofito folido 
ex C D in C I in C B . Dico folidum ex A C in C D 
in C I fuperare folidum ex A E in E F in E L . Per 
Analyfim fupponatur folidum ex A C in C D in C I 
fuperare (olidum cx A E in E F in E L , habebit C D 
ad E F maiorem rationem , quam fadum ex A E in E L 
ad fadum cx A C in C 1 3 fed D C ad E F cl^ vti B C 
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ad B E ; ergo B C ad B E habebit maiorem rationem , 
quam fadum ex A E in E L ad fadum ex A C in C I, 
& fadum fub extremis fuperabit fadum fub medijs ; er- 
go foiidum ex B C in A C in C I fuperabic folidum ex 
B E in A E in E L $ ergo fadum ex B C in AC ad 
fadum ex BE in A E habebit maiorem rationem, quam 
E L ad C I j fcd vc E L ad C I , ita B E ad B C j ergo 
fadum ex B C in A C ad fadum ex B E in A E habebit 
maiorem rationem, quam B E ad B C , 
Fp L & fadum fub extremis fuperabit fa- 

ijSoJ. dum fub medijs j ergo fadum ex B C 

quadrato in AC fuperabit fadum 
\ E C ® exBH quadrato in A E , quod pa- 

tet j Quia cum B C fit squalis duplici A C, & B E fit 
squalis duplici A C plus C E , & A E fit squalis A C 
minus C E ; fi fiat interpretatio , erit fadum ex B C qua- 
drato in A C squale quadruplo cubo ex A Cj & fa- 
dum ex B E quadrato in A E erit squale quadruplo 
cubo ex AC minus triplici folido ex AC in CE qua- 
dratum, minus cubo cxC E j Quare certa conclufio . 
Hinc ad Synthefim . 

, . Synthefis fecundae partis . 


Q Via quadruplus cubus ex A C fuperat quadru- 
plum cubum ex A C minus triplici folijioex A C 
in C E quadratum minus cubo ex C E ; & quadruplo 
cubo ex A C squale eft fadumex B C quadrato in A C, 
quia B C eft squalis duplici A C j item quadruplo 
cubo ex A C minus triplici folido ex AC in CE qua- 
dratum minus cubo ex C E eft squale fadum ex B E 

H qua- 
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quadrato in A E, quia B E eft «qualis duplici AC plus 
C E,& A E cft «qualis AC minus C E jetiam fadum 
ex B C quadraro fupcrabitfa&um ex B E quadrato in 
A E j Quare fadum ex B C in A C ad fa&um ex B E 
in A E habebit maiorem rationem, quam B E adBCj 
fed,vt B E ad B C,ita E L ad C 1 ; ergo fa&um ex 
B C in A C ad fadum ex B E in A E habebic maio- 
rem rationem, quam E L ad C I,&folidumex B C in 
A C in C I fuperabit folidum ex B E in A E in £ L, 
& fa&um ex A C in C Iadfadum 
ex A E in E L habebic maiorem.* 
rationem , quam B E ad B C i fcd 
yc B E ad B C , ita E F ad DCj 
ergo fa&um ex A C in C I ad far 
E L habebic maiorem rationem.., 
quam E F ad DC,& fa&um fub extremis fupera- 
bic fa&um fub medijsj fa&um igitur ex A C in C I in 
C D fuperabit fadum ex A E m E L in E F,ideftfo- 
jidum applicatum tertia: parti data: linea: fuperabic foli- 
dum applicatum parci minori , quam fit tertia pars data: 
lineae fimili exiftente dcfcdu , quod erat probandum j 
Cum autem demonftratum fit fuperare etiam id, quod 
applicatur parti maiori , ideo certa condufio. 

Eadem propofitio fecunda dcmonflrata , & pro- . 
pofka per lineas homologas, 
data rationali. 

Datis duabus re<5tis lineis , quarum altera fe 

habens loco rationalis fu non fe&a j altera 

• - — ' - — -- \ 

vero 


■K 

dum ex A E in 


f} 

vero Teda vtcunq,- ,& alterum Tegmen rum 
Tedas habeat ad aliam lineam rationem du- 
plicatam eius , quam habet racionalis ad al- 
terum (egmentum . Dico hanc lineam fore 
omnium maximam , quando Tegmentum 
ad quod refertur rationalis erit aequale dua- 
bus tertijs partibus datas redas . 

r I 

_c__ - ' 


N 
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It re&a qua?cunq; C, qua» ponatur, vti rationa- 
lis^ altera O M ,qua» fccetur in B, & E;& 
fiat, vt C ad OB,ita OB ad G,&,vc C ad 
-C , ita B M ad H . 

Item,vc C ad O E, ita O E adl,&,vt C ad I,ita 
E M ad K jO B vero fit aequalis duabus tertijs partibus 
ipfius OM;OE vero vel duas tertias partes fuperct, 
vel ipfis cedat . Dico H fuperarc K. 

Fiat vt Gad H, ita I ad N j Qpia C,& O B,StG; 
item C & O E, «St I funt duaf feries continui propor- 
tionalium ab eadem C incipientiu , per lemma fecundu 
habebit I ad G duplicatam rationem eius, quam habet 
O E ad O B i item , qnia, vt C ad G, ita B M ad H, erit, 
vt C ad B M , ita G ad H ; item quia , vt C ad I , ita 
E M ad K,crit, vt C ad hM,ita I ad K . Tumcon- 
fiderentur tres refla* I,G,H, & I,N, K; Quia,vt C 

Ha ad 
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ad E M, ita I ad K,& vt G ad H, ideft C ad B M, 
ita I ad N , erit.N ad K , vt B M ad E M j fed per 
lemma fextum B M ad E M habet maiorem rationem, 
quam I ad G j ergo N ad K habebit maiorem ratio- 
nem , quam fit ratio duplicata OEadOB, ideft quam 
I ad G j vt autem G ad H , ita I ad N j ergo per per- 
turbatam Analogiam I ad K habet maiorem rationem, 
quam ad H, ergo H fuperat K. 

PROPOSITIO III, ZETETICA. 

Inucnire maximum Iblidum , quod pofTic appli- 
cari dato plano , deficiens folido fimili dato, 

& datum , cui debeat affimilari 
defeftus fit cubus • 

It datum B planum , & oporteat illud ita 
fccare,vt fi alteri fegmento applicetur fo- 
ol lidum deficiens cubo fit maximum omniu, 
quae poffint applicari deficientium figura 
fimili, fimiliterque pofita. 

Cum defc<3us debeat efle cubus , oportet planum 
datum applicare lateri cubi defediui . Sit illud latus A, 
erit alterum latus, quod exurget ex applicatione B plani 
ad A ; ideft B pU * --, quod in duo fegmenta fecabitur, 
quorum alterum erit A, alterum erit -- ^ u - minus A, 
quarparsdu&ain ipfius A quadratum exurget planum 
applicatum, ideft B planum in A minus A cubo $ re- 
liquum eft,vt determinetur quantitas ipfius A, vt B 
planum in A minus A cubo fit maximum. 

Per fiiperiorem Methodum fic E squale nihilo, 8c 

. fu- 
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fumatur A plus E pro vno latere , ad quod applice- 
tur B planum , erit latus alterum ex applicatione exur- 
gens 4Sr » cuius alterum Tegmentum erit A plus E, 
alterum minus A minus E . Hoc vltimum Teg- 
mentum du&um in quadratum cx latere A plus E ; idcit 
in quadratum cx A plus duplici re&angulo cx A in E 
plus quadraro ex E, erit planum applicatum, ideff B 
planum in A plus B plano in E minus A cubo minus 
triplici folido ex A quadrato in E minus triplici folido 
ex A in E quadratum minus E cubo ; & horum foli- 
dorum differentia erit B planum in E minus triplici fo- 
lido ex A quadraro in E minus triplici folido ex A in E 
quadratum minus E cubo , quse differentia xquabitur 
nihilo; Quare fadta Antithefi ,erit B planum in Ea:qua- 
le triplici folido ex A quadrato in E plus triplici folido 
ex A in E quadratum plus E cubo j & (i vtraq; pars 
applicetur ad E, erit B planum xquale triplici quadra- 
to ex A plus triplici re&angulo ex A in E plus qua- 
drato ex E ; & quia E fupponitur atquari nihilo, erit 
etiam fa&um in E aequale nihilo . Quare B planum», 
aequabitur triplici quadrato ex A : Tertia igitur pars 
iplius B plani erit quadratum ex A . Quocirca maxi- 
mum folidum erit, quod ad duas ex tribus partibus B 
plani applicabitur : Tumenda igitur erit ipfius B plani 
pars tertia, & inquirendum latus, quod ipfam poteft, 
ad quod applicato B plano exurget longitudo tripla 
lateris , cui fa&a eft applicatio , cuius duar partes in re- 
liqua? quadratum du&e conffituenc maximum folidum 
applicatum deficiens cubo * Hinc 


PO- 


PODISMA, 

Maximum folidum , quod potejl applicari da to plano def cient 
cubo ejl id f quod applicatur duabus tcrtijs partibus dati plani . 

THEOREMA. 


Omnium folidorum ad idem planum appli- 
catorum , & deficientium figuris folidis 
, fimilibus , fimiliterqj poficis maximum eft 
id , quod ad duas cercias parces dati plani 
applicatur. 




datum ABinBD,&BCfit squalis 
tertis parti ipfius B D , erit A B,feu C I ia 
B C cercia pars plani dati , & C I in C D squa- 
bit reliquas duas tertias partes dati plani .Fiat ex C I 
in C D in C O folidum deficiens folido ex C I in C B 
p i in CO. Dico hoc 

fore maximum om- 
nium eorum , qus 
applicari poterinc 
dato plano defi- 
cientium folido fi- 
milifimilicerq;po- 

C I in C B in C O . 

Fiat planum F B in B G squale plano dato A B in 
BD,& fumatur B E maior B C ; & compleatur figura 
B E in E K fimilis figurs B C in C I $ & vt B C ad B E * 
ita fiat C O ad E P j erit folidum ex E K in E B in E P 
fimilc , fimiliterq; pofitum folido ex C I in C B in C Oj 


& 


& folidum ex E P in E K in E G erit applicatum minori 
parti dati plani, quam fmtipfius duae tertis partes (tum 
B E in E K fuperct B C in C I tertiam partem dati 
plani) deficiens folido fimili,fimiliterq; pofito ei, quo 
deficit planum applicatum duabus tertijs partibus dati 
plani . Quare 

Dico primo folidum ex C I in C D in C O fuperare 
folidum ex E K in E P in E G . 

Analyfis primae partis . 

S Vperet folidum ex C I in C D in C O folidum ex 
E K in E P in E G j & folidum ex C I in C B in 
C O fit fimile folido ex B E in E K in E P j quia folidum 
cx C I in C D in C O fuperat folidum ex E K in E P 
jn E G, habebit C D in C I ad G E in E K maiorem 
rationem , quam E P ad C O $ fed vti E P ad C O, 
ita eft B E ad B C i ergo fa&um cx C D in C I ad 
fa&um ex G E in E K habebit maiorem rationem, quam 
B E ad B C j fed G E in E K sequatur fa&o ex C I in 
B D minus fa&o ex B E in E Kjergofa&um ex CD 
in C I ad fadhrm ex C I in B D minus fa&o ex B E 
in E K habet maiorem rationem , quam B E ad B C $ 
& fa&um fub extremis fuperabit fa3um fub medijs; 
ergo folidum ex B C in C D in C 1 fuperabit folidum 
ex B E in C I in B D minus folido cx B E quadrato 
in E K j & per Antithefim folidum ex B C in C D in 
C I,vna cum folido px BE quadrato in EK fuperabit 
folidum ex B E in C I in B D : Quia vero CDcft 
aequalis duplici BC, erit folidum cx B Cin CD in CI 
squale folido ex duplici B C quadrato in C I > item. 
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quia BEeft aequalis B C plus CE,&BDeft aequalis 
triplici B C ,erit fa&umex B E in B D aequale triplici 
B C quadrato plus triplici re&angulo ex C E in B C: 
idcirco fa&um ex B E in C I in B D erit squale fa&o 
ex triplici B C quadrato in C I plus triplici folido ex 
. B C in C £ in C I j Quare interpretando fa&um ex 
duplici quadrato ex B C in C I,vnacumfattoexBE 
quadraro in E K fuperabit folidum ex triplo quadrato 
B C in C I,vna cum folido ex tripla B C in C EinC 1$ 
& demptis communibus , ideft fadio ex duplici quadra- 
to cx B C in C I,eritfa3umex B E quadrato in EK 
p maius folido cx 

B C quadrato in 
C I,vna cum foli- 
do ex tripla B C in 
C E in C I j Quare 
B E quadratum ad 
quadratum ex BC 

plus triplo iaCto ex B C in C E habebit maiorem ra- 
tionem, quam C I ad E K , feu per conftrudionem , 
quam B C ad B E ; ergo fa&um fub extremis fuperabit 
fa&um fub medijs j Quare cubus ex B E fuperabit 
cubum ex B C plus triplici folido ex B C quadrato in 
C E , quod pater j quia interpretando B E in B C plus 
C E erit cubus ex B E (equaliscubo ex B C plus tri- 
plici folido ex BC quadrato in CE plus triplici folido 
ex C E quadrato in B C plus cubo ex C E . Quare 
ad Synthefim • 
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Synthcfis primae partis . 

Q Via BEcft squalis B C plus C E y erit cubus 
ex B E squalis cubo ex BC plus triplici folido 
ex b C quadrato in C E plus triplici folido ex C E 
quadrato in B C plus cubo ex C E j quare fupera- 
bit cubum ex B C plus triplici folido ex B C qua- 
drato in CE; & ideo B E quadratum ad B C qua- 
dratum plus triplici fa&o ex B C in C E habebit 
maiorem rationem , quam B C ad B E , ideft C I 
ad E K , & fa&um fub extremis fuperabit fadum 
fub medijs ; folidum igitur er quadrato B E in. E K 
fuperabit folidum ex B C quadrato in C I, vna cum 
folido ex triplici B C in CE in C I ; vtrique parti 
addatur fatium ex duplici quadrato B C in C I ; fa- 
&um ex duplici quadrato ex B C in C I vna cum_» 
fado ex B E quadrato in E K fuperabit folidum ex tri- 
plici quadrato BC in C I vna cum folido ex tripla BC 
in C E in C I. Quia verbCDcft squalis duplici B C» 
ciit facium ex duplici quadrato ex B : C in C I squale 
folido ex B C in C D in C I;&quia B E eft squalis 
B C plus C E , & B D eft squalis triplici B C , ierit; 
fa&um ex B E in B D squale triplici B C q63<Jratb 
plus triplici re&angulo ex CE in B idcirco fa&um 
ex triplici B C quadraro in C I plus triplici folidoex 
B C in C E in C I, erit squale fado ex B E *in C I in 
B l) . Quamobfcml interpretando folidum ex B C in 
C D in. C I vna cum folido ex B E quadrato in E K 
fuperabit folidum ex B E iri C J in B D } & per Anti- 
thefim folidum.cx B Ciu C D in C 1 fuperabit foli-i 
ci I dum 
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dum ex B E in B D in C I minus folido ex quadrato 
B E in E K j ergo faflum ex C D in C I ad fa&um ex 
C I in B D minus fa<fto ex B E in E K habebit ma- 
iorem rationem , quam B E ad B C ; fed fa&um ex C I 
in B D minus fa£o ex B E in E K eft fadum ex G E 
in EK;(nam C I in B D per conftru&ioncm aequatur 
fa<fto ex E K in B G. ) ergo fa&ura ex C D in C I ad 
fa&um ex G E in E K habet maiorem rationem , quam 
B E ad B C j fed , vt B E ad B C , ita eft E P ad C O : 
ergo fa&urn ex C D in C I ad fa&um ex G E in E K 
habet maiorem rationem , quam E P ad C O j ergo 
C D in C I in C O fuperat E P in E G in E K,quod 
erat dcmonftrandum . Solidum igitur, quod applicatur 
duabus tertijs partibus dati plani deficiens folido (imili 
dato fuperat folidum , quod applicatur parti minori, 
quam fintduae tertiae partes dati plani deficiens folido 
fimili , fimiliterq; pofito . Reliquum eft vt demonftretur 
fuperare etiam id, quod applicatur parti maiori, qua fine 
duae tertia; dati plani; Quare ad Analy Gm fecudx partis. 


S it in diagrammate fecundo planu datum A B in B D, 
& B C fit aequalis tertiae parti ipfius B D , erit C I 


in B C tertia pars plani dati , & C I in C D aequabit 


Analyfis fecunda; partis . 



x i 



reliquas 


reliquas duas tertias partes ; fiat ex C I in C D in CO 
folidum deficiens folido ex C 1 in C B in C O • Tum 
iiGto plano F B in B G squali plano dato ex A B in 
B D , fumatur B E minor , quam B C , completaque 
figura B E in E K, qus fit (imilis figura? B C in C I; 
& vt B C ad B E, ira fiat C O ad E P j ita, vt folidum 
ex E K in E B in E P fit fimile , fimiliterq; pofirum_, 
folido ex C I in C B in C O , & folidum ex E P in E K 
in E G erit applicatum parti maiori dati plani, quam 
fint ipfiusdua? tertis partes, cum B E in E K deficiat 
i B C in C I tertia parte dati plani deficiet folido 
fimili, fimiliterq; pofito ci, quo deficit planum applica- 
tum duabus tertijs partibus dati plani . Quare 

Dico fecundo folidum ex C I in C D in C O fupe- 
rare folidum ex E K in E P in E G . Sit igitur folidum 
ex C I in C D in C O maius folido ex E K in E P in 
E G , habebit fa&um ex C I in C D ad fa&um ex E K 
in E G maiorem rationem, quam fit ratio E P ad C O; 
fed E P ad C O cft vti B E ad B C; & quia per con- 
ftruftionem fa&um ex C I in B D squatur fa&o ex E K 
in B G , erit fadum ex E K in E G squale fa&o ex 
C I in B D, minus fa&o ex B E in E K j ergo fa#um 
ex C I in C D ad fa&um ex C I in B D minus fa&o 
ex B E in E K habet maiorem rationem, quam B E 
ad B C,& fa&um fub extremis /uperabit fa&um fub 
medijs . Quare folidum ex C I in B C in C D fupe- 
rabit folidum ex C I in B D in B E minus folido ex 
B E quadrato in E K; & per Antithcfim folidum et 
B E quadrato in E K maius erit folido cx C I in B D 
in B E minus folido ex C I in B C in C D ; & quia 

1 a B D 
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< B D aequatur triplici B C , & C D duplici B C, & B C 
.aequatur B E plus C E,erit per interpretationem C I 
in B D in B E «quale triplici folido ex C I in B C in 
B E , & C I in B C in C D erit «quale fafto ex duplici 
: CI in B C in B E plus duplici folido ex C I in B C in CE. 
Solidum igitur ex C I in B C in B E minus folido ex 
C I in B C in B D erit «quale folido ex C I in B C 
in B E minus duplici folido ex C I in B C in C E ; 
quare folidum ex B E quadratoin EK fuperat folidum 
jex C I in B C in B E minus duplici folido ex C I in 
B C in C E j Quadratum igitur ex B E ad faftum ex 
B C in B E minus duplici faftoex B C in C E habet 
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maiorem rationem , quam C l ad E K , idelt B C ad 
B E ; & cubus ex B E fuperabit folidum ex quadrato 
B C in B E minus duplici fafto ex B C quadrato in 
C E , idc-ft ( quia B E «quatur B C minus C E ) cubum 
ex BC minus triplici fa&o ex BC quadrato in C E; cu- 
bus autem cx B Eeflcubus ex B C minus C E, idefi cu- 
bus ex B C minus triplici fado ex B C quadrato in C E 
plus triplici facio exC E quadrato in B C minus cubo ex 
C E ; cum autem fuperet cubum ex B C minus triplici 
fatfo ex B C quadrato in C E , (i fiat Antithcfis , & tol- 
lantur communia, erit triplex facium ex C E quadrato in 
B C maiuscubo ex C E, quod patet, quia BC fuperat 
C E . Quare ad Synthdim * Sya - 
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Synthefis fecundae partis . 

Q Via triplex fa&um ex quadrato C E ia B C fu- 
per^c cubum cx C E i nam B C fuperat C E $ 
(i veriq; parci addatur cubus ex B C minus triplici fa<fto 
•cx quadrato B G in C E minus cubo ex C E, etiam 
cubus ex B C minus triplici fafto cx B C quadrato in 
C E plus triplici fa&oex C E quadrato in B C minus 
cubocx C E j ideft per interpretationem cubus cx B E 
( nam B E cft tequalis B C minus CE) er i c maior 
cubo ex B C minus triplici fa&o ex B C quadraro in 
C E,ideft fa&o ex B C quadrato in B E minus duplo 
fa&o ex B C quadrato in C E ; ergo B E quadratum 
ad fa&um ex B C in B E minus duplici fa&o ex B C 
in C E habebit maiorem rationem , quam BCadBE, 
ideft C I ad E K i & folidum ex B E quadrato in EK 
erit maius folido ex B E in B C in C I minus duplici 
folido ex B C iu C E in C I j & quia B D arquatur 
triplici B C , & C D arquatur duplici B C , & C E 
arquatur B C minus B E, erit folidum ex B fc in B C 
in.C I minus duplici folido ex B C in C E in C I a?qua!e 
folido ex C I in B D in B E minus folido ex C I in 
B C in C D . Quare folidum cx B E quadrato in E K 
maius erit folido ex C I in B D in B E minus folido 
cx C I in B C in C D j ^ per Antithefim folidum 
ex C I in B C in C D maius erit (olido cx C I in_, 
B D in B E minus folido ex B E quadmo in E K : 
.Quare faxftnm ex C I in C D ad fadhim ex C I in B D 
minus facio ex B E in E K habet maiorem rationem, 
<juam B E ad B C j fed quia fa&ura ex C I in. B D 


Bigltized by 
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eft aequale fa&o ex E K in BG, erit fa&um ex C I in 
B D minus fa&o eX B E in £ K aequale fa&o ex E K 
in E *G : Quare fa&um e» C I in C D ad fa&um ex 
E K in E G habebit maiorem rationem, quam B E ad 
B C ; fed vti B E ad B C,itacft E P ad C O : ergo 
fa&um ex C I in C D ad fa&um ex E K in E G habet 
maiorem rationem, quam E P ad C O ; &fa&umfub 
extremis fuperabit fa&um fub medijs ; ergo folidum ex 
C I in C D in C O fuperabit folidum ex fi K in EG 
in E P , quod erat demonftrandum . 

Cum igitur demonftratum fit folidum , quod appli- 
catur duabus tertijs partibus dati plani fuperare tam id, 
quod applicatur parti minori , quam fine dus tertiae 
partes dati plani , quam id , quod applicatur parti ma- 
iori cum defedhi fimi!i,fimiliterq; pofito patet id eife 
omnium maximum, quod fumpfimus demonftrandum . 

S C H O L IV M. 

V T hac propofitio proponatur , g) demonfiretur per lineat 
homologas data rationali , aduertendum efi , quando 
queritur maximum folidum , quod applicari pojjit dato plano 
deficiens cubo , id obtineri felto dato plano , ita , •vt altero feg - 
mento in qu adratum cjformato , fi reliquum dati plani appli- 
cetur lateri effiEli quadrati ; pg) fiat parallelcpipedum , cuius 
bafis fit reliquum dati plani , Gr altitudo latus effici quadrati , 
id fit omnium maximum . Vt autem hac omnia ad lineas 
homologas reducantur , pnfita linea rationali , querenda prius 
erit linea , qua fit fimilis dato plano ,iuxta ea , qua in Ifagoge 
docuimus, que erit tertia proportionalis , pofita rationali prima , 
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q) ea,qa$ pote/i datum planum fecunda, itum etiam innent cn- 
da e(l ftmilis quadrato fermenti dati plani, qu* erit tertia pro- 
portionalis , poftta rationali prima , C 'rea, qua poteft fegmentum 
dati plani fecunda , qua fi fui trahatur a fimihdato plano, cum 
Jit ipfa minor ( nam efl ftmilis ip/ius parti ) reliqua erit ftmilis 
reliquo dati plani : Quocirca ftmilis dato plano diuifa erit in 
duo figmenta , quorum alterum ftmile erit quadrato figmenti 
dati plani , alterum ftmile reliquo . Cum autem media pro- 
portionalis inter fimilem quadrato , O* rationalem fit ftmilis 
lateri quadrati , C? quod fit ex fimili refiduo plani in fimilem 
lateri quadrati fu ftmile folido , quod applicatur plano deficiens 
tubo > in hoc recidet qwtflio , •vt pofita rationali , ita ficetur 
linea ftmilis dato plano , •vt ftmilis ei , quod fit ex altero fig- 
mento duflo in mediam proportionalem inter rationalem , dr* 
aliud figmentum fit omnium maxima ; C>* demonfirabimus , 
tunc fore omnium maximam , quando alterum figmentum , 
quod ducitur in medio loco proportionalem inter rationalem , &• 
alterum figmentum fuerit alterius fegmemi duplum ; Quare 
ita proponi poterit . 

Eadem propofitio propofita , & demon- 
ftrata per lineas homologas , daca 
rationali. 

Datis duabus recftis lineis , quarum altera , fc 
habens loco rationalis fit non fe&a , altera 
verofefta vtcunq* & alterum Tegmentum 
fe<5 tx habeac ad aliam rationem fubdupli- 
catam eius , quam habec rationalis ad al- 
terum 


terum (cgmcntum < Dico hanc fore om- 
nium maximam , quando Tegmentum illud 
fuerit alterius duplum . 



I? data rationalis C , & altera B A , quar prius 


e. 


N - 

h" 

F. 



fecctur in M ;ita,vt M A fit dupla ipfnis B M , fecundo* 
vtcunq; in E ; ita vt B E lit maior* aut minor, quam 
B M , & I fit medio loco proportionalis inter C , & 
B M, & O inter C, & B E , & fiat, vt C ad I , ita 
M A ad F , & vt C ad O , ita E A ad H . Dico F fu- 
perare H 5 quia ctim C Se T , & B M , item C & O , & 
BE fintdua: ferres continue proportionalium ab eadem 
incipientium habebit B M ad B E, per lemma fecun- 
dum, duplicaram rationem eius , quam habet 1 ad O r 
Si igitur inter B M, & B E ponatur media proportio- 
nalis , verbigratia G , habebit B M ad G eam ratio- 
nem , quam habet I ad O ,' fed-iper lemma feptimum , 
B M ad G habet maiorem rationem , qtum A E ad 
A M, crqo I ad O habebit maiorem rationem, quam 
AEadAM; tum fic 

Fiat , vt O ad H,ita I ad N j tum cbnfiderenrt|r 
tres quantitates 1, 0,,Hj & aljx*,tres I> N , V > 

t^iii vt C ad ,M A, ita I ad F,&.v t O ad H, ita 
C ad E A , erit ratio I ad F minus ratione O ^ d H 
stqualis rationi E A ad M A«fecT»vti O ad H,ita fa- 
da elVratio I ad tt , ergo VaffoW atf F erit J squalis 

rationi 


?s 

rationi E A ad M A ; ergo I ad O habebit maiorem 
rationem , quam N ad F , Ted vc O ad H , ita I ad N j 
ergo per rationem pectufbatam I ad H habebit ma- 
iorem rationem ^quam, ad F^crgoJF Tupcrar H,quod 
erat demonftrancjuna». i o; . i; p. . r.u «... f 

PROPOSITIO IV. ZETETICA. 

X . . ilSul#^fU C J&iOQp - ' J a * 1 »ITi Til • i 

Inuenire maximum plano planum , quod pofflc 
applicari datae lineae deficiens plano plano 
fimili dato', 1 & datum , cui debeat 
***' aflimilari defeftus fit quadrato 

quadratum . *. . f 

I T data refta B , cui applicandum fit plano 
planum deficiens quadrato quadratoVquod 
fit omnium maximum ; oportebit, ita. fecere 
datam B , vt quod fit cx altero fcgqicntan)> 
alterius Tegmenti cubum fit omnium maximum . 

Sit re&a? B alterum Tegmentum A erit alterum B mi- 
nus A ,& plano planum applicatum erit id, quod fitex 
B in A cubum minus A quadrato quadrato determi- 
nanda alitem eft proportio partium A ,<& B miniis A, 
vt hoc produdum fit omnium maximum « •:*: r . * nup 
- Iuxta‘Iraditam methodum ponatur E sequale nihilo*' 
& fiat alterum Tegmentum A plus E , & alterum - B 
minus A' minus E u Gpbus ex A plus E erit squalis 
cubo exi A pliis triplici folido ex A quadratoirifi plus 
triplici Tobdo ex. E quadrato in A plus cubo.ex E , quae* 
omnia fi ducantur in B minus A minus E , exurget 
plano planum cx B in A cubum plus triplici plano 

K plano 
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plano ex B in A quadratum in E plus triplici plano 
plano ex B in E quadratum in A plus plano plano ex 
B in E cubum minus A quadrato quadrato minus qua- 
druplici plano plaho ex A cubo in E minus fextuplo 
plano plano ex E quadrato in A quadratum minus 
quadrupliciplano plano ex A in E cubum minus qua- 
drato quadrato ex E ; i quo fadlo fi dematur fa&um ex 
B in A cubum minus A quadrato quadrato, erit reli- 
quum .Tquale nihilo ; quare fa$a Antithefi triplex pla- 
no planum ex B in A quadratum in E plus triplici 
plano plano ex B in A in E quadratum plus plano pla- 
no ex B in E cubum erit aequale quadruplo plano plano 
ex A cubo in E plus fextuplo plano plano ex E qua- 
drato in A quadratum plus quadruplo plano plano ex 
A in E cubum plus E quadrato quadrato ; & li omnia 
applicentur ad E ; erit triplex folidum ex B in A qua- 
dratum plus triplici folido ex B in A in E plus folido 
ex B in E quadratum aequale quadruplo cuboex A plus 
fextuplo folido ex E in A quadratum plus quadruplo 
folido ex A in E quadratum plus E cubo; & quia E 
sequatur nihilo , rcie&is omnibus ijs , quas non potue- 
runt liberari ab E j erit triplex folidum ex B in A 
quadratum aequale quadruplo cubo ex A ; & fi vtraqj 
pars applicetur ad A quadratum , erit triplex B aequa- 
le quadruplici A ; & A , vnde efficitur quadrato qua- 
dratum erit aequale tribus ex quatuor partibus ipfius 
B; & reliqua quarta pars ipfius B erit illa, cui appli- 
candum erit maximum plano plaaum . Hinc 

■id, a A nlv3 p i'[ 

A PO • 
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? 0 H I S Ai A. 

Maximum plauc planum , quod applicatur data litu* dejicient 
quadrato quadrati eft id , quod applicatur quarta parti data 
linea , Gr quadrato quadratum , quod deficit occupat ttrtt 
quartas partes data linea , 

THEOREMA. 

Omnium plano planoram ad eandem lineam 
applicatorum , & deficientium plano planis 
fimilibus , fimiliterqj politis maximam cft 

id, quod quartae parti datae lineae applicatur • 

• . • 

I T data reda A B , cuius quarta pars fit A C; 
Sc A E primo fuperet A C , & parallclogram- 
mumex B C in C I fit fimile parallclogram- 
mo cx BE in E L . Fiat autem, vt quadratum ex BC 
ad quadratum ex B E, ita C D ad E F serunt per de- 
finitionem primam fada ex B C ia C I in C D , fc ex 
BE in E L in E F duo plano plana (imilia, cum fine 
parallelepipedafuper fimilibus bafibus confticuta,quo* 
rum altitudines funt in duplicata ratione laterum homo* 
logorum fimilium bafium j Quocirca fada parallele* 
pipeda ex A C in C D in C I,& ex A E in E F in_* 
£ L erunt plano plana eidem lines A B applicata de- 
ficientia plano planis fimilibus fimiliterq; politis, quo- 
rum fadumex AC in CD inCI applicatum eft quar- 
tae parti datae lines ; alterum verbfcilicet fadum ex A E 
in E F in E L applicatum eft parti maiori , quam (it 
quarta pars dats lines . Quare dico primo fadum ex 
A C in C D in C 1 fuperare fadum cx A E in E F in E L • 

K a Ana- 




,K 'A r \ * O 

, Analyfis prims partas* 5 v 

l > V 

Q Viaparallelepipkdumex AC m CI inCDfup- 
ponitur fupcrarc parallelqpipedum cx A E in 
E L in E F, habebit C I ad jE L maiorem tationem , 
quamfa&umex Ais in r E^ affati urn^ ex AC in CDj 
fed C I ad E L eft , vt B C ad B E 3 feu per interpre- 
tationem, vt tripla A C ad triplam. A C. violis Q E; 
ergo tripla A C ad triplam ,A C minus C E habebit 
maiorem rationem , quam fr&uqp ex A E in E F ad 
fa&um ex A C in C D 5 fed E P ad C D cft , vn qua- 
dratum ex B E idqnadratum ex BC;' 
ergb fa&uin ex A E in E F ad favutu, 
et A C iri C' D erit,vtfa<ftum eit AE( 
irf quadratum ex B E ad £n2uln cx A C 
iri quadrarum cx B G* 5? Quare tripla. 


u 

1 t . 

i/ r.r; 
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fS 

A C 

E 3 


Ibcbit maiorem rationem, quam fadfcum 
ex A E In quadratum ex B E ad fa&um ex A C in qua- 
dratum ex BC 3 fed quadratum ex B Eidem eft, ac 
quadratum ex tripla AC minus C E, ideft noncuplum 
quadratum ex A C minusfcxtuplo re&anguloex A C 
in C E plus quadrato ex C E ;& quadratum ex B C. 
idem cft, ac quadratum ex tripla A C , ideft noncuplum 
ipfius A C quadratum, & A E eft aequalis A C plus 
C E j Quare per interpretationem fa#um ex A E in qua- 
dratum ex B E erit fadhim ex A C plus C E in qua- 
dratum ex tripla A C minus C E 3 ideft noncuplum 
tubi ex A C plus triplo folido cx A C quadrato in 

* CE 
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G.E tpious quincuplo folido ex A C in C E quadra- 
tum plus cubo cx C E i fadum vero ex A C in qua- 
dratum ex B C erit noncuplum cubi ipfius A C ; Quare 
tripla A C ad triplam A C minus G E habebit ma-j 
io.rcm rationem, quam noncuplum cubi ex A C pius 
triplo folido ex A C quadrato in C £ minus quinru- 
pio folido cx A C in C E quadratum plus cubo ex 
C E ad noncuplum cubi ex A C j & fadum fub extre- 
mis fuperabit fadum fub medijs 3 igitur viccfimu<fi_, 
fcptuplum quadrato quadratum cx AC fuperabit vi- 
Cefiruum fcptuplum quadrato quadratum ex A C mi- 
nus pland^xlano decies odies fumpto ex AC quadrato 
in quadratum C E plus oduplo plano plano ex A C 
in C E cubum tbinus quadrato quadrato ex C Ej & 
reiedo communi vicefimo feptuplo quadrato quadrato, 
cx A C,&fada AntithcG, erunt decem, &c odo plano \ 
plana ex A C quadrato in C E quadratum maiora-, 
oduplo plano plano cx A C in C E cubum minus 
quadrato quadrato ex CE,& fi omnia applicentur 
ad quadratum ex C E erunt decem, & odo quadrata 
ex A C maiora oduplo fido ex A C in CE minus 
quadrato ex C B, quod verum eife patebit ex fequenti „ 
lemmate . 



E M 




Datis duabus rc&is lineis * ita vtaltera deficiat 
ab alterius tripla erunt decem , & o<5to 
vnius quadrata fimul fumpta maiora octu- 

p'° 
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pio fub ipfis re&angulo minus alterius 
quadrato • 



Int duae redte datae A , & 
B,& B deficiat k tripla 


ipfius A. Dico decem, & odo quadrata ipfius 
A fimul fumpta fuperare oduplum redangulum cx A 
in B minus quadrato ipfius B . 

Plurescafus habet haec propofitio, aut enim B defi- 
cit ab A, aut eft aequalis, aue fuperat ,& deficit k du- 
pla, aut eft aequalis duplae, aut fuperat duplam, fed 
deficit k tripla . 

Si B deficit ab A, aut eft ipfi aequalis patet propo- 
fitio ; nam oduplum fub ipfis redangulum , aut deficiet 
ab odo quadratis ipfius A , aut aequabit j vtcunque fit 
femper deficiet k decem , & odo quadratis . 

Sit B maior quam A, fed deficiat ab ipfius dupla 3 
fit autem aequalis A plus I j ergo I deficiet ab A , & 
oduplum rcdangulum ex A in A plus I erit aequale.* 
oduplo quadrato ipfius A plus oduplo redangulo ex 
A ini, fed cum I deficiat ab A oduplum redangulum 
ex A in I deficiet ab oduplo quadrato ipfius Ajergo 
oduplum redangulum ex A in A plus I deficiet i fex- 
decim quadratis ipfius A j ergo multo magis k decem , 
& odo, & defedus erit maior fi tollatur etiam quadra- 
tum ex A plus 1* 

Sit B aequalis duplici A erit oduplum redangulum 
cx A in B «quale fexdccim quadratis ex A, & fi aufe- 
ratur quadratum ex B , ideft quadruplum quadratum 
ipfius A , quia B eft aequalis duplici A remanebunt 

qua- 
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quatuordecim quadrata ex A , qua; minus fune , quam 
decem , & odo . 

Sic B squalis duplici A plus I , & I deficiat ab A 
erit oduplum redangulum ex A ia B minus B quadrato 
squale duodecuplo quadrato ex A plus quadruplo re- 
dangulo ex A in I minus quadrato ex I ; & quia I de- 
ficit ab A, etiam quadruplum redangulum ex A in I 
deficiet £ quadruplo quadrato ex A j quare totum de- 
ficiet a decem , & odo quadratis ex A , quod erat dc- 
monftrandum • Quare ad Synthefim . 


Synthcfis prims partis . 

Q Via C E deficit £ tripla A C, erunt decem, & 
odo quadrata ex A C maiora odu pio plano cx 
A C in C E minus quadrato ex C E, & fi omnia du- 
cantur in quadratum er CE , erunt decem , & odo 
plano plana ex quadrato A C in quadratum ex C E 
maiora oduplo plano plano ex A C in CE cubum 9 
minus quadrato quadrato ex C E j fi 
** vtriq; parti addatur vicefimum feptu- 

plum quadrato quadratum ex A C , & 
F fiat Antithcfis ; erunt viginti feptetn 
I quadrato quadrata ex A C maiora., 

/ / — ^ viginti feptem quadrato quadratis ex 
A CE »A C minus decem, & odo plano planis 
ex quadrato AC in C E quadratum plus oduplo plano 
plano ex A C in C E cubum minus quadrato quadra- 
to ex C E j & quia vicefimum feptuplum quadrato 
quadratum ex A C fit cx tripla A C in noncuplurru. 
cubi ex A C,& vicefimum feptuplum quadrato qua- 
dratum 
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dratum ex A C minus decem, & oCto plano planis ex 
quadrato A C in C E quadratum plus o&uplo plano 
plano ex A C in C E cubum minus quadrato quadra- 
to ex C E fit ex tripla A C minus C E in noncuplum 
cubi ex AC plus triplo folido ex AC quadrato in CE 
minus quintuplo folidc ex A C in C E> quadratum., 
plus cubo ex C E ; habebit tripla A C ad triplam A C 
minus C E maiorem rationem , quam noncuplum cubi 
cx A C plus triplo folido ex t A C quadrato in C E 
minus quintuplo folido ex A C in CE quadratum^ 
plus cubo ex C E ad noncuplum cubi ex AC:&quia 
noncuplum cubi ex A C plus triplo folido cx A C qua- 
drato in C E minus quintuplo folido cx A C in C E 
quadratum plus cubo ex CEcft fatfum ex A C plus 
C E , ideft: A E in quadratum ex tripla A C minus 
C E , ideft B E quadratum $ & noncuplumrcubi ex 
A C eft fatfum cx A C in quadrarum tripi* AC, 
ideft B C quadratum $ habebit tripla A C, ideft B C 
ad triplam A C mjnus C E , ideft E B maiorem ra- 
tionem , quam fa&um ex A E in B E quadratum ad 
faftum cx A C in B C quadratum ; fed , vt B E qua- 
dratum ad B C quadratum, ita eft E F ad C Di er«o 
B C ad B E habebit maiorem rationem , quam fa- 
tfum ex A E in E F ad fa&um ex A C in C D 5 fed 
vt B C ad B E , ira C I ad E L j ergo C I ad E L 
habebit maiorem rationehi , quam fa<ftum ex A *E in 
E F ad fafluni ex A C in C D j & fa<3um fub extre- 
mis fuperabit fatfum fub medijSj ergo fadhim ex C I 
in C A in C D funerabit fa&urn ex E L in A E in' 
E F , quod erat primo l6co>*demonftrandufo'. J > * 

Ana- 
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Analyfis fecundae partis. 


S ITAE minor, quam A G, ideft quam quarta_* 
pars totius A B , & fit ipfi A E applicatum paral- 
lclepipedum ex A E- in E F in E L deficiens plano 
plano fimili plano plano, quo deficit parallelcpipedum 
applicatum quartae parti ipfius A B , ideft cx AC in 
* C I in C D • 

Dico fecundo parallelepipedum ex A C in C I in 
C Dfuperare parallelepipcdum ex A E in EF in E L. 

Quia parallelepipedum ex A C in C I in CD fup- 
ponitur fuperare parallelepipedum ex A E in E F in 
E L , habebit C I ad E L maiorem rationem, quam 
faftum cx A E in E F ad facium ex A C in C D; fed 


A B* eft: aequalis A C minus C E, & EF eft fimilis. 
quadrato ex B E, ideft ex tripla A C plus X E) quam 
fa&um ex A C minus C E in quadratum ex tripla—. 
A C plus C E , ad fatftum ex AC in CD, ideft 
(quia C D eft fimilis quadrato cx B C,feu ex tripla 
A C ) quam fartum ex A C in quadratum triplae AC ; 
Quare tripla A C ad triplam A C plus C E habet 
maiorem rationem, quam noncuplum cubi ex A C mi- 
nus triplo folido ex A C quadrato in C E minus quin- 
tuplo folido ex A C in ‘C E quadratum minus cubo 
ex C E ad noncuplunt cubi ex A C ; & faftum fub 



D 


C I ad E L eft , vti B C ad B E, ideft, 
vti tripla A C ad triplam A C plus 
C E j ergo tripla A C ad triplam A G 
plus CE habet maiorem rationem, 


Bquam faftumex A E in E F, ideft ( quia 


L 


extremis 
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extremis fuperabit fa&um fub medijs . Quare vicefi- 
mumfeptuplum quadrato quadratum ex A C fupera- 
bit vicefimum fcptulum quadrato quadratum ex A C 
minus decem, & otfo plano planis cx A C quadrato 
in C E quadratum minus ocluplo plano plano ex A C 
in C E cubum , minus quadrato quadrato cx C E , quod 
patet • Quare ad Synthefim . 

Synthefis fecundae parcis . 

Q Via vicefimum feptuplum quadrato quadratum 
ex A C fuperat vicefimum feptuplum quadrato 
quadratum ex A C minus decem , & o<fto plano planis 
ex A C quadrato in C E quadratum minus otfuplo 
plano plano ex A C in C E cubum minus quadrato 
quadrato ex C E , & vicefimum feptuplum quadrato 
quadratum ex A C eft id, quod fit ex tripla A C ,ideft 
C B in noncuplum cubi ex A C j & vicefimum feptu- 
plum quadrato quadratum ex A C mi- 
nus decem , & 0Q0 plano planis cx 
A C quadrato in C E quadratum mi- 

_ jius o&uplo plano plano ex A C in 

AE Ci ®C E cubum minus quadrato quadrato 

cx C E eft id, quod fit ex tripla A C plus C E,ideft 
B E in noncuplum cubum ex A C minus triplo folido 
ex A C quadrato in C E minus quintuplo folido ex 
A C in G E quadratum minus cubo ex C E, habebit 
CB ad BE maiorem rationem, quam noncuplum cubi 
cx A C minus triplo folido ex A C quadrato in C E 
minus quincuplo folido ex A C in CE quadratum 
minus cubo ex C E, ideft, quam fa&um ex A C mi- 
nus 
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nus C E, ideft A E in quadratum «tripla A C ptos 
C E, ideft quadratum ex B E, ad noncuplum cubi ex 
A C, ideft ad fa&um ex A C in quadratum tripla? A C 
ideft in B C quadratum j habebit igitur C B ad B E 
maiorem rationem , quam fa&um ex A E in quadratura 
ex B E ad fa&um ex A C in quadratum ex B C j fed 
vt quadratum ex B E ad quadratum ex B C, ita eft et 
conftru&ione E F ad C D j ergo fa<ftum ex A E in- 
quadratum ex B E adfa&umex A C in quadratum ex 
B C erit,vt fa<ftum ex A E in E F ad fa&um ex A C 
in C Djergo C B ad B h habebit maiorem rationem, 
quam fa&um ex A E in E F ad fa&um ex A C in CD; 
fed vt C B ad B E, ita eft C I ad E Lj ergo C Iad 
E L habebit maiorem rarionem,quam facium ex A E 
in E F adfa&umex A C in C D ,& fa<ftuin fub extre- 
mis fuperabitfadium fub medijs ; fa&um igitur ex CI 
in A C in C D fuperabit fa<ftum ex £ L in A E in 
E F, quod eratdemonftrandum . 

Cum igitur plano planum , quod applicatur quarta? 
parti data? re<fta?fuperct,tam plano planum, quod ap- 
plicatur parti maiori, quam (it quarta pars, quam illud , 
' quod applicatur parti minori cum fimili defe&u , erit 
omnium maximu > quod propofuimus dcmonftrandum • 

S C H 0 L I V M, 

V T hec propoftio exigatur per lineat homologas data 
rationali t Cum datarum altera ita fecanda Jit , •vt 
plano planum , quod fit ex altero fegmento in alterius fegmenti 
culum fit omnium maximum , prius inuenienda erit ftmilis 
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cubo alternis fegmenti , qu* erit illa , ad quam rationalirlpa&et^ 
triplicatam rationem cius , quam habet ad figmentum ; Quare 
/imi lis faElo ex r vno fegmento in cubum altet ius fegmenti erit 
illa , ad quam ~>num ex fegmentis habebit diam rationem , 
quam habet rationalis ad Jimilem cubo alterius fegmenti , idejl, 
triplicatam eius , quam habet ad fegmentum. 

'Eadem propofitio propofita, &t demonftrata per 
lineas homologas data rationali . 

Datis duabus re<ftis lineis , quarum altera non 
lecta fe habeat loco rationalis 5 altera vero 
ledta fit vtcunque , & alterum Tegmentum 
fc<5be habeat ad aliam lineam rationem 
triplicatam cius , quam habet non ledta ad 
alterum fegmentum 3 Dico hanc lineam 
fore omnium maximam , quando fegmen- 
• :: tum ad quod refertur non fecfta aequabit 
tres quartas partes datae re<5be , vel fuerit 
triplum alterius fegmenti . 

c 
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I T data rationalis C ,& altera A B, qua: prius 
_j feceturin Mjitavt A M (ic tripla ipfius B M, 
fecundo vtcunque in E j ita vcB E fit maior, aut minor, 

quam 
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quam B M,& flat, vt C ad A M, ita A M ad F , 8c 
F ad G $ & vt G ad G , ita B M ad H ; habebit B M 
ad H rationem triplicatam eius, quam habet C ad A M : 
fiat iterum vt C ad A E, ita A E ad I, & I ad L; & 
vt C ad L,ita B E ) ad K; habebit B E ad K rationem 
triplicaram <fius, qiianri habet C ad A E : Quia aurem 
A M xquitnrtribuscx^uaruorpartibusdatx A B, vel 
quod idem e(l,eft tripla ipflus M B . Dico H fuperare K . 

Fiat vt G ad H,itaLad M $ tum confiderenrur tres 
quantitates L,&G,&H, item alia» t res L, & M, fc K; 
ita, vt ratio L ad H fit cpmppfita ex ratione L ad G , & 
ex ratione G ad H; ratip vero L ad K fit compofita cx 
ratione L ad M , & xM ad K . Quia ab eadem C funt dux 
feries continue proportionalium C, & A M,& F, &G; 
item C,& AE,& I,&L habebit, per lemma fecun- 
dum, L ad G triplicatam rationem eius, quam habet 
A E ad A vi ; fed , cx lemmate o&juq, B M ad B E 
habet maiorem rationem, quam fit ratio triplicata A E 
ad A M ; ergo B Vf ad B E habebit maiorem rationem , 
quam L ad G j fed quia per conftru&ionem , vt C ad L, 
ita B E ad K, erit, vt C ad B E, ita L ad K; item quia 
per conftru&ionem , vt C ad G, ita BM ad H, erit, 
vt C ad B M, ita G ad H ; fed vt G ad H, ita fafta 
cft L ad M 


;,erit igitur 


L ad M , vt Q ad B M ; fed 


quia vt C ad B E, ita L ad K, erit M ad K,vt B M 
ad B E j ergo M ad K habebit maiorem rationem, 
quam L ad G ; fed quia , vt G ad H ; ita L ad M , 
erit per rationem perturbatam , ratio L ad K maior, 
quam L ad FI j ergo H fuperat K , quod erat pro- 
bandum 

PRO- 
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PROPOSITIO v. zetetica; 

Inuenire maximum plano planum , quod potfic 
, applicari dato plano cum defeftu plano 
plani fimilis dato,& datum,cui debeat 
aflimilari defe&us fit quadrato 
quadratum . 

[§IIT datam B planam ,coi fit applicandum 
(Sif P^ ano P lanum deficiens quadrato quadra- 
'M co , quod fitomniurti maximum . Cum pla- 
m no pl jni Tegmentum futurum fit quadra, 
tum, vnde componatur quadrato quadratum deficiens. 
Sit A cui applicetur B planum, ex quo fi fiat quadra- 
tum erit reliquum B plani B planum minus A quadrato, 
quod du&um in A quadratum producet plano planum 
ex B plano in A quadratum minus’ A quadrato qua- 
drato , quod erit plano planum applicatum cum defetfu 
quadrato quadrari. 

Iterum loco ipfius A fumatur A plus E, A' E iuxta 
hanc methodum aequetur nihilo, & fi ex A plus E fiat 
quadratum illud erit squale quadrato ex A plus duplici 
plano ex A in E, plus quadrato ex E, quod fi detra- 
hatur i B plano erit reliquum B planum minus qua- 
drato ex A minus duplici plano ex A in E minus qua- 
drato ex E . Quod duftum in A quadratum plus duplici 
plano ex A in E plus E quadrato producet plano pla- 
num ex B plano in A quadratum plus duplici plano 
p’ano cx B plano in planum ex A in E plus plano 
plano ex B plano in E quadratum minusquadrato qua- 
drato 
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drato ex A minus quadruplo plano plano et A cubo 
in E minus fextuplo plano plano ex A quadrato in E 
quadratum minus quadruplo plano plano ex A in E 
cubum minus E quadrato quadrato . Vnde fi dematur 
fuperius fa<ftum,idcft plano planum ex B plano in A 
quadratum minus A quadrato quadrato, reliquum erit 
duplex plano planum ex B plano in planum ex A in E 
plus plano plano ex B plano in E quadratum minus 
quadruplo plano plano ex A cubo in E minus fextu- 
plo plano plano ex A quadrato in E quadratum minus 
quadruplo plano plano ex A in E cubum minus E qua- 
drato quadrato squale nihilo ; Quare fa&a Antithefi 
erit duplex plano planum ex B plano in planum ex A 
in E vnacum plano plano ex B plano in E quadratum 
aequale quadruplo plano plano ex A cubo in E plus 
fextuplo plano plano ex A quadrato in E quadratum 
plus quadruplo plano plano ex A in E cubum plus E 
quadrato quadrato j & fi omnia applicentur ad E erit 
duplex faftum ex B plano in A vna cum fa£o ex B 
plano in E aequale quadruplo cubo ex A plus fextuplo 
fa&o ex A quadrato in E plus quadruplo fatto ex A 
in E quadratum plus E cuboj & reie&is omnibus ijs, 
quae funt fub E, nam aequantur nihilo, erit duplex fa- 
&um ex B plano in A squale quadruplici cubo ex A j & 
fi omnia applicentur ad A , erit duplex B planum squa- 
le quadruplo quadrato ex A ; quare A quadratum oc- 
cupat dimidium dati plani, & plano planum, quod ap- 
plicatur dato plano deficiens quadrato quadrato eft id , 
quod applicatur dimidio dati plani, quod idem eft ac 
duabus ex quatuor partibus dati plani : Hinc 
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PODISMA. . ; 4 . : 

Adaximum plano planum , ^«o</ applicatur dato plano dejicient 
quadrato quadrato y ejl id , quod applicatur duabus partibus 
cx qua tuor , in quas diuiditur planum , &* quadrato qua- 
dratum , quod dejicit occupat reliquas duas partes . 

THEOREMA. 

Omnium plano planorum ad idem datum 
planum applicatorum , & deficientium 
plano planis fimilibus, fimiliterq; pofitis, 
maximum eft id, quod dimidio dati plani 
applicatur . 

IT planum datum G A , feu C I in A B , & 
ei squale M A feu E L in A Qj & A B di- 
uifa lit bifariam in C, erit faftum ex A C in_. 
C I dimidium dati plani, cui fit fimile fa&umex A E 
in E L , & A E fit primo minor , quam A C , & vt qua* 

/ ii -L. • .ren i! Vi.i! r j ratum ex 

A E ad qua 
dratum ex 
A C, ita fic 
EFadCD 
~B~ TL " ^ eric paral- 
lelcpipedumexCD in C I in C B plano planUm appli- 
catum dimidio plani dati Clin AB; parallelepipedum 
vero ex E F in E L in E Qcrit plano planum applicatum 
parti maiori, quam fit dimidium dati planf , & vtrumque 
deficiet plano plano fimili , fimiliterq; pofito . Dico pri- 
* - - mo 
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mo parallelepipedum ex C D in C I in C B fuperare 
parallelepipedum cx E F in E L,in E Q^. 

Analyfis primx partis . 

Q Via parallelepipedum ex CD in CI in C B di- 
citur fuperare parallelepipedum ex E F in E L 
E Q^habebit fadum,ex C I in C B adfadum ex E L 
in E maiorem rationem , quam E F ad C D, fcd 
E F ad C D eft , vci quadratum , ex A E ad quadratum 
ex AC; ergo fadum ex C 1 in C B ad fadum ex E L 
in E Qjiabebit maiorem rationem , quam quadratum 
cx A E ad quadratum ex A C j quia vero fadum ex 
E L in E Q^ert aequale fado ex C I in A B minus fado 
cx A E in E L, habebit fadum ex C I in C B ad fa- 
dum ex C I in A B minus fadoex A E in E L maio- 
rem rationem, quam qnadratum ex A E ad quadratum 
ex A C, Sc fadum fub extremis fuperabit fadum fub 
medijs $ fadum igitur ex quadrato A C in C I in CB 
fuperabit facium ex quadrato A E in C I in A B mi- 
nus fado ex cubo A h in E L ; ideft , quia C Bell 
arqualis A C , fadum ex cubo A C in C I fuperabit 
fadum ex quadrato A E in duplicem A C in C I mi- 
nus fado ex cubo A E in E L j Quia autem A E cft 
arqualis A C minus C E, erit quadratum ex A E xqualc 
quadrato ex A C minus duplici redanguloex A C in 
C E plus quadrato cx C E ,& cubus ex A E erit aequa- 
lis cubo, cx A C minustriplofohdoex A C quadrato 
in C E plus triplici folido ex C E quadrato in A C 
minus cubo ex CE ; Quare interpraetando fadum ex 
quadrato A E in duplicem A C in C I minus fado 
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cx cubo A E in E L erit arquale fado cx duplici A C 
cubo in C I minus quadruplo fa&o ex A C quadrato 
in C E in C I plus duplici fa&o ex A C in C 1 in C E 
quadratum minus fa&o ex A C cubo in E L plus tri- 
plo fa&o ex A C quadrato in CE in E L minus triplo 
fa&o ex A C in C E quadratum in E L p4us fa&oex 
C E cubo in E L . Fadium igitur ex cubo A C in C I 
fuperabit fa&urn ex duplici cubo ex A C in C I minus 
quadruplo fa#o ex A C quadrato in C I in C E plus 
duplici fa&o ex A C in C I in C E quadrarum minus 
fa&o ex A C cubo in E L plus triplo fa&o ex A C 
quadrato in C E in E L minus triplo fa&o ex A C in 

C E qua- 
dratum in_» 
ELplusfa- 
doer CE 
cubo in E 
L ; & faci a 

Antithefi erit quadruplum fatfum ex A C quadrato in 
C I in C E minus fa&o ex A C cubo in C I minus 
fado ex duplici A C in C 1 in C E quadratum ma- 
ius triplici fa&o ex A C quadrato in C E in E L mi- 
nus fa&o ex cubo A C in E L minus triplici fa&o ex 
A C in C E quadratum in E L plus fa&o ex cubo C E 
in E L . Quamobrem C I ad E L habebit maiorem 
rationem , quam triplex fa&um ex A C quadrato in C E 
minus cubo ex A C minus triplo fa&o ex A C in C E 
quadratum plus cubo cx C E ad quadruplum fadhim 
ex A C quadrato in C E minus cubo ex A C minus 
duplici fa&oex A C in C E quadratum j fed,vti C I 

ad 
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ad E L , ita eft A C ad AH, ideft A C ad A C minus 
C E j ergo A C ad A C minus C E habebit maiorem 
rationem , quam triplex faftum ex A C quadrato ia 
C E minus cubo ex A C minus triplo fa&o ex A C ia 
C E quadratum plus cubo ex C H , ad quadruplum-, 
fa&um ex A C quadrato in C E minus cubo ex A C 
minus duplici fa&o ex A C in C E quadratum fa- 
<3um fub extremis fuperabit fa&urn fub medijs : Qua- 
druplum igitur fadum excubo A Cin CE minus qua- 
drato quadrato ex A C minus duplici fa&o ex AC 
quadrato in C E quadratum fuperabit quadruplum-r 
fa&um ex A C cubo in C E minus fextuplo fa&o ex 
A C quadrato in C E quadratu minus quadrato qua- 
drato ex A C plus quadruplo fa&o ex AC in CE cu- 
bum minus quadrato quadrato ex C E $ & additis vtriq; 
parti quadrato quadrato ex A C vna cum duplici fa&o 
ex A C quadrato in C E quadratum, erit quadruplum 
fa&um ex cubo A C in CE maius quadruplo fa&o 
ex cubo A C in C E minus quadruplo fa&o ex A C 
quadrato in C E quadratum plus quadruplo fadio ex 
A C in CE cubum minus quadrato quadrato ex C E j 
& fa&a Antitheficrit quadruplum fa&um ex A C qua- 
drato in C E quadratum plus quadrato quadrato ex C E 
maius quadruplo fa&o ex A C in C E cubum ; & G 
omnia applicentur ad C E quadratum, erit quadruplum 
quadratum ex A C plus quadrato ex C E maius qua- 
druplo fa&o ex A C in C E , quod patet j nam cum A C 
fuperet C E , quadruplum quadratum ex A C fuperabit 
quadruplum fa&umex A C in C E,& multo magis G 
quadruplo quadrato ex AC addatur quadratu ex CE. 
Quare ad Synthefim. M 2 Syn- 
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Synthefis prima partis . 

Q Via A C fuperat C E erit quadruplum quadra- 
tum ex A C,vna cum quadrato ex C E maius 
quadruplo fado ex A C in C E ; & fi vtraq; pars du- 
catur in C E quadratum , erit quadruplum fadum ex 
A C quadrato in C E quadratum plus quadrato qua- 
drato ex C E maius quadruplo fado ex A C in C E 
cubum . Vtrique parti addatur quadruplum fadum ex 
cubo A C in C E, & fiat Antithefis, erit quadruplum 
fadum ex cubo A C in C E maius quadruplo fado ex 
cubo A C in CE minus quadruplo fado ex A C qua- 
drato in C 
E quadra- 
tum minus 
quadrato 
quadrato 
ex C E , 

plus quadruplo fado ex A C in C E cubum j & 
fi vtrinque dematur quadrato quadrarum, ex A C, 
vna cum duplici fado, ex A C quadrato in C E 
quadratum, erit quadruplum fadum excubo A C in_* 
C E minus quadrato quadrato ex A C minus dup’ici 
fadoex A C. quadrato in C E quadratum maius qua- 
druplo fado ex cubo A C in CE minus quadrato qua- 
drato ex A C minus fextuplo fado ex A C quadrato 
in C E quadratum minus quadrato quadrato ex C E 
plus quadruplo fado ex A C in C E cubum . Hoccft 
fadum ex A C in quadruplum fadum ex A C quadra- 
to in CE minus cubo ex A C minus duplici fado ex 

A C 
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A C in C E quadratum fuperabit fa&um ex A C mi^ 
nus C E in triplex fa<3um ex A G quadrato in C E 
minus cubo ex A C minus triplo fa&oex A C in C E 
quadratum plus cubo ex C E ; ergo A C ad AC mi- 
nus C E,ideft A E habebit maiorem rationem, quam 
triplex fa&um cx A C quadrato in C E minus cubo 
ex A C minus triplo fafto cx A C in C E quadrarum 
plus cubo cx CE ad quadruplum fa&um ex A C qua- 
drato in C E minus cubo ex A C minus duplici fa&o 
ex A C in C E quadratum $ fed vt A C ad A E , ita 
eft C I ad E L j habebit igitur C I ad E L maiorem 
rationem, quam triplex fa&um ex A C quadrato in C E 
minus cubo cx A C minus triplo fa&o ex A C in C E 
quadratum plus cubo ex C E ad quadruplum fjftum 
cx A C quadrato in G E minus cubo ex A C minus 
duplici fa&o cx A C in C E quadratum ; Quare fadum 
fub extremis fuperabit fa&um fub medijs ; quadruplum 
igitur fa&um ex A C quadrato in C E in C I minus 
f.i&oex A C cubo in C I minus fa&ocx duplici A C 
in C I in C E quadratum fuperabit triplex fa^um ex 
A C quadrato in C E in E L minus fa&o ex cubo A C 
in E L minus triplici fado ex A C-in CE quadratum 
in E L plus fa&o ex cubo C E in E L . Vtriq; parti 
addatur duplex fa&um ex A C cubo in C I , erit fidum 
cx A C cubo in C I plus quadruplo fado ex A C qua- 
drato in C E in C I minus duplici fado ex A C in C I 
in C E quadratum maius duplici fa&o ex A C cubo 
in C I plus triplo fado ex A C quadrato in C E in_, 
E L minus fa&o ex cubo AC in E L minus triplici 
fa&oex A C in C E quadratum in E L plus fa&oex 

cubo 
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cubo C E in E L ; & fa&a Antithefi erit fa&um ex 
cubo A C in C I maius duplici fa&o ex cubo A C in 
C I minus quadruplo fa&o ex A C quadrato in C I in 
C E plus duplici fa&o ex A C in C I in C E quadra- 
tum minus fa&o ex A C cubo in E L plus triplici fa- 
doex A C quadrato in C E in E L minus triplo fa&o 
ex A C in C E quadratum in E L plus fa&o ex C E 
cubo in E L,ideftfa&o ex quadrato ipfius A C minus 
C E,ideft A E, in duplicem A C in C I minus fa&o 
ex cubo ipfius A C minus C E , idcft A E in E L . 
Igitur fa&um ex cubo AC in C I fuperabit duplex 
fa&um ex quadrato A E in A C in C I minus fa&o 
ex A E cubo in E L $ ideft , quia CBcft «qualis A C 
fa&um ex A C quadrato in C I in C B fuperabit fa- 
&um ex quadrato A E in C I in AB, minus fa&o ex 
cubo A E in E L . Ergo fa&um ex C I in C B 
ad fa&um ex C I in A B minus fa&o ex A E in E L 
habebit maiorem rationem , quam quadratum ex A E 
ad quadratu ex AC, ideft per conftru&ionem , quam 
E F ad C D ; fed fa&um ex C I in A B minus fa&o 
ex A E in E L eft «quale fa&o ex E L in E Q^. 
Ergo fa&um ex C I in C B ad fa&um ex E L in E 
habebit maiorem rationem, quam E F ad C D j & 
fa&um fub extremis fuperabit fa&um fub medijs . 
Fa&um igitur ex C I in C B in C D fuperabit fa&um 
ex E L in E F in E C^, quod erat primo loco proban- 
dum, quando applicatio fit parti maiori dati plani, quam 
fic ipfius pars dimidia 5 Quare « 

Sit fecundo planum datum G A, feu C I in A B , 
& ei «quale M A, feu E L in A C^, & A B diuifa fit 
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bifariam in C , erit fa&um ex A C in C I dimidium-, 
dati plani , cui fit fimilc fadhim ex A E in G L , & A E 
excedat AC, & , vt quadratum ex A E ad qua- 
dratum ex A C , ita fit E F ad C D , erit paralle- 

lepipedura ex C D in 
C I in C B plano pla- 
num applicatum dimi- 
dio plani dati C I in 
A B : parallciepipedum 
vero ex E F in £ L in 
A C EQl~ b E Qjtrit plano planum 

applicatum parti minori, quam fit dimidium dati pla- 
ni, & vtrumq; deficiet plano plano fimili ,fimilitcrq; 
pofito i Quamobrcm 

Dico fecundo parallelepipedum ex C D in C I in 
C B fuperare parallelepipedum ex EF inEL inEQ,. 

Analyfis fecundae partis • 



Q Via parallelepipedum ex C D in C I in C B 
dicitur luperare parallelepipedum ex E F in_. 
E L in E Q^t, ibebit fa<ftum ex C I in C B ad fa&um 
ex E L in E Q , maiorem rationem , quam E F ad C D , 
fed E F ad C D eft , vti quadratum ex A E ad qua- 
dratum ex A Cjergofadum ex C I in C B adfadum 
ex E L in E Qjiabebit maiorem rationem, quam qua- 
dratum ex A E ad quadratum ex A C j quia vero fa- 
<ftum ex E L in E Q eft aequale fa&o ex C I in A B 
minus fa<fto ex A E in E L , habebit fa&um ex C I 
in C B ad fa&um ex C I in A B minus fa&o ex A E 
in E L maiorem rationem, quam quadratum ex A E 

ad 
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ad quadratilm ex A C , & fa&um fub extremis fuperabic 
fadum fub medijs • Fa&um igitur ex quadrato A C 
in C I in C B fuperabic fadum ex quadrato A E in C I 
in A B minus fa&o ex cubo A E in E L,ide(l,quia 
CBcft arqualis A C, fadum ex cubo A C in C I fu* 
perabit fadum ex quadrato A E in duplicem A C 
in C I minus fa&o ex cubo A E in E L j Quia autem 
AEeft arqualis A C plus C E , erit quadratum ex A E 
tequalc quadrato ex AC plus duplici redangulo ex 
A C in C E plus quadrato ex C E , & cubus ex A E 
eric arqualis cubo ex A C plus triplo folido ex A C 
quadrato in C E plus triplo folido ex C E quadrato 

in AC plus cubo ex 
C E . Quare interpre- 
tando fadum ex qua- 
drato A E in duplicem 
A C in C I minus fa- 
do cx cubo AE in E L 
A C EQ, B erit afquale fadlo ex du- 

plici A C cubo in C I plus quadruplo fado ex A C 
quadrato in C I in CE plus duplici fado ex A C in 
C I in C E quadratum minus fado tx cubo A C in 
E L minus triplo fado ex A C quadrato in C E in 
E L minus triplo fado ex A C in C E quadratum in 
E L minus fado ex C E cubo in E L j fadum igitur ex 
cubo A C in C I fuperabic fadum ex duplici cubo ex 
A C in C I plus quadruplo fado ex A C quadrato 
in C I in C E plus duplici facio ex A C in C I in_. 
C E quadratum minus fado ex cubo A C in E L mi- 
nus triplo fado ex A C quadratoin C E in E L .minus 

triplo 
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triplo fa&o ex A C in C E quadratum in E L minus 
fadoex CE cubo in E Lj&per Antithefim fadum ex 
cubo A C in E L plus triplo fa&o ex A C quadrato 
in C E in E L plus triplo fado ex A C in C E qua- 
dratum in E L plus facto excubo C E in E L fupcra- 
bit factum ex cubo A C in C I plus quadruplo facto 
ex A C quadrato in C 1 in C E plus duplo facto ex 
A C in C I in C E quadratum . Quamobrem fi L ad 
C I habebit maiorem rationem , quam cubus ex A C 
plus quadruplo fado ex A C quadrato in C 6 plus 
duplici fado ex A C in C E quadratum ad cubum ex 
A C plus triplo fa&o ex A C quadrato in C E plus 
triplo fa&o ex A C in CE quadratum plus cubo ex 
CE; fed , vt E L ad C I , ita eft A E , ideft A C 
plus CE ad A O j idcirco A C plus CE ad A C 
habebit maiorem rationem , quam cubus ex A C plus 
quadruplo fado ex A C quadrato in C E plus duplo 
fa&o ex A C in C E quadratum ad cubum ex A C 
plus triplo fadto ex A C quadrato in C E plus triplo 
fa&oex A C in C E quadratum plus cubo ex O E} 
& fadum fub extremis fuperabit fa&um fub medijs . 
Igitur quadrato quadratum ex A C plus quadruplo 
fadoex A C cubo in C E plus fextuplo facto ex A C 
quadrato in C E quadratum plus quadruplo fa&o ex 
C E cubo in A C plus quadrato quadrato c* C E 
fuperabit quadrato quadratum ex AC plus quadruplo 
fado ex A C cubo inCE plus duplici fa&o ex A C 
in C E cubum, quod cum per fe patear, ideo fit • 
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Synthcfis fecundae partis . 

Q Via quadrata quadratum ex A C'plus quadruplo 
fatto ex A C cubo in C E plus fextuplo fa&o 
ex A C quadrato in C E quadratum plus quadruplo 
fa&oex C E cubo in A C plus quadrato quadrato ex 
C E fuperat quadratb quadratum ex A C plus qua- 
druplo fa&o ex A C- cubo in C E plus duplici fa<*o 
ex A C in C E cubum habebit fadum ex »A C plus 
C E ad A C maiorem rationem, quam cubus ex A C 
plus quadruplo fa&o ex A C quadrato in C E plus 
duplo fado ex A C in C E quadratum ad cubum ex 
A C plus triplo fa<2o ex A C quadrato, in C E plus 

ttiplo fa&o ex A C in 
C E quadratum plus 
cubo ex CE; fed vt 
A C plus C E ad AC, 
ita E L ad C I ; ergo 
E L ad C I habebit 
maiorem rationem, qua 
cubus ex A C plus quadruplo fa&o ex A C quadrato 
in C E plus duplo fa&o ex A C in C E quadratum 
ad cubum ex A C plus triplo fa&o ex A C quadrata 
in C E plus triplo fa<3o ex A C in C E quadratum 
plus cubo ex C E, & fa&um fub extremis fuperabit 
fa&um fub mcdijsj quare fatfum ex cubo A C in E L 
plus triplo fatto ex A C quadrato in C E in E L plus 
triplo fa&o ex A C in C E quadratum in E L plus 
fado ex cubo ex C E in E L fuperabit fadum ex cubo 
A C in C I plus quadruplo fa&o ex A C quadrato 
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in C E in C I plus dupla fatfto ex A C in C E qua- 
dratum in C I . Vtriq; termino addatur cubus ex A C 
in C I, & fiat Antithefis,erit fadumex cubo A C in 
C I maius duplici Fa&o ex cubo A C in C I plus qua- 
druplo fado ex A C quadrato in C E in C I plus du- 
plo Facfto ex A C in C E quadratum in C I minus 
fadocxcubo A C in E L minus triplo fa<fto ex A C. 
quadrato in C E in E L minus triplo f.ufto ex A C in 
C E quadratum in E L minus fa&o c< cubo C E in_. 
E L ) ideft per interpretationem id, quod fit ex quadrato 
ex A C plus C E, ideft A E, in duplicem A C, ideft 
A B in C I, minus eo, quod fit excuboeiuldem AC plus 
C E, ideft A E in E L j Quare fasftum ex cubo A C in C I, 
ideft, quia A C fuppomtur aqualis C B,fa<ftum ex qua- 
draro A C in C I in C B fuperabit fa<ftum ex quadrato 
A E in AB in C I minus fatfto ex cubo A E in E L; Quare 
Fatftum ex C I in C B ad fatftum ex A B in C I minus A E 
in EL habebit maiorem rationem, quam quadratum ex 
A E ad quadratum ex AC; fed,vt quadratum ex A E 
ad quadratum ex A C, ita E F ad C D,& fadhim ex 
A B in C I minus Fa<fto ex A E in E L eft aequale Fa&o 
ex E L in E Q^; ergo fadum ex C I in C B ad Fa&urn er 
E L in E QJiabet maiorem rationem, quam E F ad 
C D ; quocirca faftum ex CI in CB in C D fuperabit 
fadum ex E F in E L in E Q, quod erat demonftrandum . 
Cum igitur tam planoplanum, quod applicatur dimidio 
dati plani fupercr, tam id, quod applicatur maiori parti, 
quam fit dimidium , quam id quod applicatur minori 
cumdefc&u fimili ,fimi!itcrq; pofito patet elTc omnium 
maximum, quod fumpfimus probandum. 
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V T hac propojitio exibeatur per lineas homologas data 
rationali in id recidet , •vt reperiatur fimilis dato pla- 
no, qua ita fecetur , •vt quod jit fub fegmentic jit omnium ma- 
ximum . Sed ad propoftiioncm primam docuimus id ejfe , 
quando linea fecatur bifariam »• quocirca ne eadem frujlra 
repetam eo remitto le flor es , ibi enim dcmonjlratur . Tojita 
rationali , (fj linea , qua fecetur ytcuny fi jiat , 'Vt rationalis 
ad alterum figmentum , ita alterum figmentum ad aliam y 
hanc fore omnium maximam , quando figmenta erunt aqua- 
lia j nam linea , qua fecatur in hac propofr.ionc cft, ea , qut 
fafla efl fimilis dato plano , alterum ipftus fegmentum re- 

feret partem dati piam in quadratum cjjifli , Ct* \hima innem a 
referet faflum plano planum ex partibus plani in fe duflis . 

PROPOSITIO VI. ZETETICA. 


Inuenirc maximum plano planum , quod poffit 
applicari dato (olido cum defedtu plano 
plani fimilis dato , & datum , cui de- 
beat affimilari dcfe&us fit qua- . 
drato quadratum , 


IT datum B folidum, cui fit applicandum 
plano planum deficiens quadrato quadra- 
to, quod fit omnium maximum j Cum folidi 
fegmentum , quod effingi debet in quadra- 
to quadratum deficiens necefle fit , vt fic cubus . Sit igi- 
tur A.,cui applicetur B folidum, ex quo fi fiat cubus > 
erit reliquum B folidum minus cubo ex A, quod du&um 

in 
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in A producet plano planum ex B folido in A minus 
quadrato quadrato ex A, quod erit plano planum ap- 
plicatum cum defed u A quadrato quadrati . 

Iterum loco ipfius A fumatur A plus E,& E iuxta 
hanc methodum aequetur nihilo , erit plano planum ap- 
plicatum deficiens quadratoquadrato plano planum cx 
B folidoin A plus plano plano ex B foiidoin E minus 
quadrato quadrato ex A minus quadruplo plano plano 
ex A cubo in E minus fcxtuplo plano plano ex A qua- 
drato in E quadratum minus quadruplo plano plano 
ex A in E cubu minus quadrato quadrato ex E ; Vnde 
fi dematur fuperiusfai^ium, erit differentia plano planum 
ex B folido in E minus quadruplo plano p’ano ex A 
cubo in E minus fextuplo plano plano ex A quadrato 
in E quadratum minus quadruplo plano plano ex A in 
E cubum minus quadrato quadrato ex E, qua: aequa- 
bitur nihilo j & fa&a Antithcfi,& omnibus applicatis 
ad E, erit B folidum aequale quadruplo A cubo plus 
lextuplo folido cx A quadrato in E plus quadruplo fo- 
lido ex A in E quadratum plus cubo ex E; & reie&is 
ijs,quac fub E ; nam aequantur nihilo, erit B folidum 
aequale quadruplo A cubo, & quarta pars B folidi aequa- 
bitur cubo ex A,cx quo effingi debet quadrato quadra- 
tum; St plano planum deficiens quadrato quadraro ap- 
plicabitur tribus ex quatuor partibus dati folidi .Hinc 

PODISMA. 

Maximum plano planum t qmd applicatur dato folido deficiens 
quadrato qu xdrato cH id f quod applicatur tribus cx quatuor par- 
tibus dati folidi , q) quadrato quadratum , quod deficit occitpat 
reliquam quartam partem * THEO- 
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theorema; 


Omnium plano planorum ad idem folidum 
applicatorum , & deficientium plano planis 
fimilibus , fimiliterqj pofitis maximum eft 
id , quod applicatur tribus partibus ex qua- 
tuor , in quas diuifiim fupponitur folidum . 



IT datum folidum ex C I in A B in C D, 
cui fiat aquale folidum ex E L in E F in A Q ; 

& A C fit fub tripla ipfius C B , erit folidum 

ex C I in C D in C B aequale tribus exquatuor par- 
tibusdati folidi, & folidum ex E L in E F in E Qjeric 
maius, quam fint tres ex quatuor partibus dati folidi 5 
& fint folidaex A C in C I in C D , & ex A E in E L 
in E F inter fe fimilia j fiat autem, vt quadratum cx 



A E ad quadratum ex A C, ita E F ad C G, erunt 
parallelepipeda cx A E in E L in E F , & ex A C in 
C I in C G plano plana fimilia, fimiliterqj pofita, & 
parallelepipeda cx C I in C B in C G , & ex E L in 
E F in E Q_ erunt plano plana eidem folido applicata 
deficientia plano planis fimilibus, fimiliterqj pofitis . 

Dico primo parallelepipedum ex Ciin C B in CG, 

• ! quod 
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quodeft applicatam tribus exquatuor partibus dat» 
folitli fuperare parallelepipedum ex E L in E F in EQ, 
quod eft applicatum parti maiori , quam fint tres ex 
quatuor partibus dati /olidi , cum ipforum defedus fine 
plano plana fimilia, fimiliterq; polita. b 

Analy/is prima: partis . 

/Via fadum' ex C I in C B in C G dicitur fupe- 


rare fadum ex E L in E F in E Q^habebit fa- 


dnm ex C I in C B ad fadum ex E L in E maio- 
rem rationem, quam E F ad C G, hoc eft , quanu. 
quadratum ex A E ad quadraturo ex A C per con- 
firudionem j fed quadratum ex A E ad quadratum ex 
A C habet eam rationem, quam habet quadratum ex 
E F ad quadratum ex C D>fimiles enim fune A E,& 
A C duabus E F,&C D; ergo fadum ex C I in C B 
ad fadum ex E L in h Qjiabet maiorem rationem , 
quam quadratum ex E F ad quadratum ex CD,& fa- 
dum fub extremis fuperabit fadum fub medijs $ fadum 
igiturex C I in C B in C D quadratum fuperabit fa,- 
Aum ex E L in E Q^in E F quadratum j fed quia fa- 
dum ex C I in C D in A B fadum eft aequale fado 
ex E L in E F in A Q , erit fadum ex E L in E Qjn 
E F a?quale fado ex C I in C D in A B minus fado 
ex A E in E L in E F,& fadum ex E LinEQjn EF 
quadratum erit aequale fado ex C I in C D in A B in 
E F minus fado ex A E in E L in E F quadratum . 
Quare fadum ex C I in C B in C D quadratum fupe- 
rabit fadum ex C I in C D in A B in E F minus fa- 
do ex A E in E L in E F quadratum . Quia vero C E 



per 
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per conftru&ionem eft aequalis triplici AC,& AB 
quadrupl.ci,eritfa<ftum ex C I in triplam AC in C D 
quadratum maius fa<fto ex C I in quadruplam A C in 
C D in E F minus fa&o ex A E in E L in E F qua- 
dratum ; & fatfum ex C 1 in triplam A C in C D ad 
fatfum ex C I in quadruplam A C in C D minus fafto 
ex A E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam E F ad C D, feu , quam A E ad A C , nam_, 
eadem eft ratio per conftru&ionem j Quare fadurn fub 
extremis fuperabit fatfum fub medijs . Igitur faftum 
ex C 1 in triplum quadratum ex A C in C D fupera- 
bit fadumex C I in quadruplam A C in C D in A E 



minus fa#o ex A E quadrato in E L in E F ,* & per 
Antithefim fadum ex A E quadrato in E L in E F fu- 
perabit fadum ex C I in quadruplam A C in C D in 
A Eminusfa&oex C I in triplum quadratum cx AC 
in C D ; & ideo fa&um ex A E quadrato in E L ad 
fadumex C I in quadruplam AC in A E minus fado 
ex C I in triplum quadratum ex AC habebit maiorem 
rationem, quam C D ad E F , feu per conii ruftionem , 
quam AC ad A E i & ideo fa&iirn ex A E cubo in E L 
fuperat fa&umex C I in quadi uplurruA C quadratum 
in A E minus fa&o ex C I in triplum cubum et A C; 

& 
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& cubus cx A E ad fadum ex quadruplo quadrato 
A C in A E minus triplo cubo ex A C habebit maio>- 
rem rationem, quam C I ad E L, feu quam A C ad 
A E j & ideb quadrato quadrarum ex A E fuperabit 
fatftum ex quadruplo cubo ex A C in A E minus tri- 
plo quadrato quadrato ex AC; quia autem AEeft 
aqualis A C minus C E , fiat interpretatio , & erit 
quadrato quadratum ex A C minus C E , ideft qua- 
drato quadratum ex A C minus quadruplo fa&o ex 
A C cubo in C E plus fextuplo fafto ex A C qua- 
drato in CE quadratum minus quadruplo fadlo ex A C 
in C E cubum plus quadrato quadrato ex C E maius 
fado ex quadruplo cubo cx A C in A E, ideft inter- 
pretando A E in A C minus C E fa&o ex quadruplo 
quadrato quadrato ex A C minus quadruplo fado ex 
cubo A C in C E minus triplo quadraro quadrato ex 
A C, ideft quadrato quadrato ex A C minus quadru- 
plo fa<fto ex cubo A C in C Ej & per Antithefim_, 
quadrato quadratum ex A C minus quadruplo fa<fto 
ex A C cubo in C E plus fextuplo fa&ocx A C qua- 
drato in C E quadratum plus quadrato quadrato ex 
C E fuperabic quadrato quadratum ex A C minus 
quadruplo faftoexcubo A C in CE plus quadruplo 
faifto ex A C in C E cubum ;& reie&is communibus 
fcilfcec quadraro quadrato ex A C minus quadruplo 
fafto ex cubo AC in C E , erit fextuplum fatftum cx 
A C quadrato in C E quadratum vna cum quadrato 
qugdrato cx C E maius quadruplo fa&o ex A C in 
C E cubum ; & fi omnia applicentur ad quadratum 
cx C E i erit fc&uplum quadratum ex A C vna cum 
’ 4 ° 
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quadrato ex C E maius quadruplo fado ex A C in 
C E, quod patet, nam A C fupponitur fupcrare CE* 

Synthefis prima? partis . 


Q Via A C fuperat CE erit fextuplum quadratum 
ex A C vna cum quadrato ex C E maius qua- 
druplo fa&o ex A C in C E j (i omnia ducantur in_* 
C E quadratum , erit fextuplum fa&um cx A C qua- 
draro in C E quadratum vna cum quadrato quadrato 
ex C E maius quadruplo fa&o ex A C in CE cubum; 
G vtrique parti addatur quadrato quadratum ex A C 
. minus quadruplo fa&o ex cubo A C in C E ; erit 
quadrato quadratum ex A C minus quadruplo fa&o 
ex cubo A C in C E vna cum fextuplo fa<3o ex A C 



quadrato in C E quadratum vna cum quadrato qua- 
drato ex C E maius quadrato quadrato ex A C minus 
quadruplo fa&o ex cubo A C in C E plus quadruplo 
fa&o ex A C in C E cubum ; & per Antithefim erit 
quadrato quadratum ex A C minus quadruplo fafto 
excubo A C in C E plus fextuplo fa&oex A C qua- 
drato in C E quadratum minus quadruplo fafto ex 
A C in C E cubum plus quadrato quadrato ex CE, 
ideft perinterpretationem quadrato quadratum ex A E, 

(nam 
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( nam A E atquatur A C minus CE) maius qua- 
drato quadrato ex A C minus quadruplo faflo excu- 
bo A C in C E , idcft per interpretationem quadru- 
plo fa&o ex cubo A C in A E minus triplo quadrato 
quadrato ex A C . Quare cubus ex A E ad fa&um ex 
quadruplo quadrato cx A C in A E minus triplo cubo 
cx A C habebit maiorem rationem , quam A C ad 
A E, idcft, quam C I ad E L > ideo fa&um ex cubo 
A E in E L fuperabit fa&um ex quadruplo quadrato 
cx A C in A E in C I minus triplo fa<fto ex cubo A C 
in C I,& fa&um ex A E quadrato in E L ad fa&um 
ex quadrupla A C in A E in C I minus fa&o ex triplo 
A C quadrato in C I habebit maiorem rationem, 
quam A C ad A E, ideft, quam C D ad E F j & fa- 
ftum ex A E quadrato in E L in E F fuperabit faduni 
ex quadrupla A C in C I in A E in C D minus tri- 
plo fa<fto ex quadrato A C in C I in C D$ & perAn- 
tithefim triplum fadhim ex quadrato AC in C I in 
C D fuperabit fa&um ex quadrupla AC in C I in 
A E in C D minus fadto ex A E quadrato in E L in 
E F,& fa&um ex tripla A C in C I in C D ad qua- 
druplum fa&um ex A C in C I in C D minus fa&o 
ex A E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam A E ad A C , feu per conftru&ionem , quam 
E F ad C D 5 ergo fa&um ex tripla A C , ideft C B 
in C I in C D quadratum fuperabit fa&urn ex qua- 
drupla A C , ideft ex A B in C D in C I in E F mi- 
nus farfto ex A E in E L in E F quadratum j fed A B 
in C D in C I minus faifto ex A E in E L in E F eft 
«quale fa<fto ex E F in E L in E Qj ergo fa&um ex 
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C B in C I in C D quadratum fuperabir fatfum ex 
E F quadrato in E L in E Q j & feftum ex C B in 
C I ad faftum cx E L in t Q habebit maioiem ratio- 
nem, quam E F quadratum ad C D quadratum, ideft 
quam E F ad C Gj ( nam per coriftrutfionem, vr qua- 
dratum ex A E ad quadratum ex A C , ira E F ad 
CG,& E F quadrarum ad C D quadratum ) Quam- 
cbrem fadum ex «C B in C I in CG fuperabit fadum 
ex E L in E Qjn E F, quod fumpfimus demonftran- 
dum j Quando applicatio fit parti maiori dati folidi, 
quam fint tres partes ipfius folidi diuifi in quatuor par- 
tes . Quare 

Sit fecundo datum folidum ex C I in A B in C D, 
cui fiataequale folidum ex E L in E F in A Q, & A C 
fit fub tripla ipfius C B,erit (olidum ex CI in C D in 
C B aequale tribus ex quatuor partibus dati folidi,& 
folidum ex E L in E F in E Qjerit minus, quam fint 
tres ex quatuor partibus dati folidi, & fint folida ex A C 

in C I in 
C D , & 
ex A E in 
ELinEF 
inter fe fi- 



autem , vt quadrarum ex A C ad quadratum exAE, 
ita C D ad EG; erunt parallelepipeda ex A E in 
E L in E G , & exACinCIinCD plano plana 
fimilia , fimiliterq; pofita , & parallelepipeda ex C 1 in 
C B in C D , & ex E L in E G in E Q^ erunt plano 
plana eidem folido applicata deficientia plano planis 

j fimi- 
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fimilibus , 'fitnil iterque pofiris . frclfdn q :rr. : . 

Dico* fecundo parallelepipedum ex C 1 in C B io 
C D, quod eft applicatum tribus ex quatuor partibus 
dati folidi fuperare parallelepipedum ex £ L in E G 
in E Q^, quod eft applicatum parti minori , quam line 
tres c*x quatuor partibus dari folidi, cum ipftmun defe- 
dus fint plano plana fimilia , fimiliterq; polira . 

Analyfis fecunda: partis . 

Q Via fadum ex C I,in. C B in C D dicitur fupe- 
rare fadum ex E L in E Qjn E G , habebit 
fadum ex C 1 in.C B ad fadum e!x E L in E Q nia- 
iorem rationem , quam E G ad C D ; hoc eft quam 
quadratum ex A E ad quadratum ex A C per con- 
ftrudionem $ fed quadratum ex A E ad quadrarum ex 
A C habet eam rationem , quanfbabet quadratum ex 
E F ad quadratum ex C Dj fimiles enim funt A E, 
& AC duabusEF, & C D $"eTgtf fadum ex C I in 
C B ad fadum ex E L in E habet maiorem ratio- 
nem, quam quadratum ex EF ad quadratum ex C D, 
& fidum fub extremis fuperabit fidum fub medijs } 
fadum igitur ex C I in C B in C 0 quadratum fupe- 
rabit fadum cx E L in E Qjn F. F quadratum : fed 
quia fadum cx C I in C D in A B fadum eft atqualc 
fado ex E ,L in E F in A Q^, erit fadum ex E L in_. 
E Qjn E F aquale fado ex C 1 in C D in A B ,minus 
fido ex A E in E L in E F, & fadum ex E L in E 
in E F quadratum erit atquale fado , ex C I in C D in 
A B in E F minus fado ex A E in E L in E F qua- 
dratum . Quare fadum ex C I in C B in C D qua* 

dratum 
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dratumfuperabitfadumex C I in C D in AB in E P 
minus fa&o cr A E in E L in E F quadratum . Quia 
vero C B per conftru&ionemeft a?qualis triplici A'C> 
& A B quadruplici ; erit fa&um ex C I in triplam A C 
in C D quadratum maius fa&o ex C I in quadruplam 
AC in C D in B F minus fa&o ex A E in E L in_. 
E F quadratum $ & fa&um cx C I in triplam A C in 
C D ad fa&um ex C I in quadruplam AC in C D 
minus fado ex A E in E L in E F habebit maiorem 
rationem quam E F ad C D , feu quam A E ad A C ; 
nam eadem eft ratio, per conftru&ionem j Quare fadum 
fub extremis fuperabit fa&um fub medijsi igitur fadum 



tum ex C I in quadruplam A C in C D in A E mi- 
nus fado ex A E quadrato in E L in E F $ & per An- 
tithefim fadum ex A E quadrato in E L in E F fupe- 
rabit fadum ex C I in quadruplam A C in C D in A E 
minus fado ex C I in triplum quadratum ex A C in_, 
C D j & ideb fa&um ex A E quadrato in E L ad fa- 
dum cx C I in quadruplam A C in A E minus fado 
ex C I in triplum quadratum ex A C habebit maio- 
rem rationem , quam C D ad E F , feu per conftru- 
&ioncm,quam A C ad A E ; & ideo fa&umex A B 
cubo in E L fuperat fa&um ex C I in quadruplum.. 
A C quadratum in A E minus fado ex C I in triplum 

cubum 




cubum « A C j & cubus ex A E ad fadum ex qua- 
- druplo quadrato ex A C in A E minus triplo cubo 
ex A C habebit maiorem rationem, quam CI ad EL, 
fed quam A C ad A E * ideoquadratoquadratum 
ex A E fuperabie fadum ex quadruplo cubo ex A C 
in A E minus triplo quadrato quadrato ex A C . Quia 
autem A E eft arqualis A C plus C E, fiat interpre- 
tatio, & erit quadrato quadratum ex A C plus CE, 
ideft quadrato quadratum ex A C plus quadruplo fa- 
€to ex cubo A C in C E plus fexruplo fado ex A C 
quadrato in C E quadratum plus quadruplo fado ex 
A C in C E cubum plus quadrato quadrato ex C E 
maius facio ex quadruplo cubo ex A C in A E minus 
triplo quadrato quadraro ex A C, ideft interpretando 
A E in A C plus C E fado ex quadruplo quadrato 
quadrato ex A C plus quadruplo fado ex cubo A C 
in C E minus rriplo quadrato quadrato ex A C, ideft 
quadrato quadrato ex A C plus quadruplo fado es 
cubo A C in C E , quod patet . Hinc 

Svnchefis fecunda: partis * 

Q Via quadrato quadratum ex A C plus quadruplo 
fado ex cubo A C in C E plus fcxtuplo fado 
ex A C quadrato in C E quadratum plus quadruplo 
fado ex A C in C E cubum plus quadrato quadrato 
ex C E fuperac quadrato quadratam ex A C plus 
quadruplo fado ex cubo A C in CE, ideft ( inter- 
pretando A C plus C E in A E ) quadrato quadra- 
tum ex A E fuperat quadruplum fadum ex cubo A C 
io A E minus triplo quadrato quadrato ex A C, ha* 

bebit 


bebit cubus cx A E ad fadhimex quadruplo quadrato 
A C in A E minus triplo cubo cx A C maiorem ra- 
tionem, quam A C ad A E jideft,quam C I ad E L j 
Ergo fa&um ex cubo A E in E L fuperabit quadru- 
plum fa&um ex quadrato A C in A E in C I minus 
fa&o cx triplo cubo ex A C in C I j & fa&um ex qua- 
drato A E in E L ad fa&um ex quadrupla A C in 
A E in C I minus fido ex triplo quadrato A C ia— 
C I habebit maiorem rationem , quam A C ad A E, 
feu per conftruftionem C D ad E F . Quamobrem- 
fa&um ex A E quadrato in E L in E F fuperabit fa- 
&um cx quadrupla A C in A E in C I in C D minus 
fido ex triplo quadrato ex AC in C I in C D $ & 
per Antithefim fa&um ex triplo quadrato A C in C I 
in C D fuperabit fa&um ex quadrupla A C ia A E 
in C I in C D minus fa&Q, ex A E quadrato in E L 
in E F , & fa&um ex tripla A C in C I in C D ad 
fadhim ex quadrupla A C in C I in C D minus fa&o 
cx A E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam A E ad A C , feu E F ad C D j fa&um igitur 
cx tripla A C in C I in C D quadrarum fuperat fa- 
ttum ex quadrupla A G in C 1 in C D in E F minus 
fa&o ex A E in E L in EF quadratum j & quia tripla 
A C, per conftrudionem e(l «qualis C B,& quadru- 
pla A C ipfi A B,eritfa&um ex C B in C I in C D 
quadratum maius fa&o, ex A B in C I in C D in E F 
minus fado ex A E in E L in E F quadratum . Quia 
autem facium ex A B in C I in C D cft «quale fado 
cx A Q in E L in E F , erit fadum ex A B in C I in 
C I) minus fa&o ex A E in E L in E F «quale fadio 
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ex E L in E F in E Qj ideo erit fa&um ex C B in 
C I in C D quadratum maius fa&o ex E L in E Q in 
E F quadratum , & fa&um ex C B in C I ad fa&um 
ex E L in E Qjiabcbit maiorem rationem, quam E F 
quadratum ad C D quadratum ; fcd,vt E F quadra- 
tum ad C D quadratum , ita quadratum ex A E ad 
quadratum ex A C ob fimilitudinem linearum $ & vt 
quadratum ex A E ad quadratum ex A C , ita eft E G 

ad C D, 
v « . per conf- 

tru&ione, 
habebit 
fa&um er 

P g CBinCI 

adfadutn 

ex E L in E Q^maiorem rationem , quam E G ad 
CD; & idcb fa&um ex C B in C I in C D fupera- 
bit fa&um ex E L in E G in E Q^, quod erat proban- 
dum i Cum igitur plano planum, quod applicatur tribus 
exquatuor partibus dati folidi fuperet plano planum, 
quod applicatur parti, tam maiori, quam minori, ea, 
quae aequet tres ex quatuor partibus dati folidi, cum de- 
fe&u fimili , erit maximum omnium , quae applicari pof- 
lint dato folido, quod fumpfimus dcmonftrandum • 

S C H 0 L I V M. 

Q Via tunc applicatur plano planum dato folido deficient 
quadrato quadrato , quando datum [olidum , ita [ica- 
tur , •vt Ji ex altero ipjhu fegmento efficiatur cubus , $) reli- 
quum folidi applicetur quadrato huius effiEli cubi, tum exibea- 
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tur quadam Altitudo , ad Altitudinem culi habeat eam 
rationem , p4i» halet latus cubi ai rationalem datam , g/ 
cum hac altitudine x manente eadem bafi culi , fiat parallele- 
pipedum , fcof per ea , pi» ffigoge docuimus , erit quadrato- 
quadratum > cuius quadrato quadrati altitudine feruata , y? 
terminetur reliquum applicati folidi , exurgens parallelepipedum 
erit plano planum applicatum deficiens quadrato quadrato t 
Hoc igitur plano planum applicatum deficiens quadrato qua - 
drato erit parallelepipedum illud , quod habebit reliquum 
folidi detraClo culo eam rationem , quam halet rationalis data 
fe gerCns *vice mutatis ad tat ut cult >idefl fultriplicatam eius *, 
quam halet ad culum \ Quamolrcm , 'vt hac omnia redu - 
cantur ad lineas homologas pofita rationali y qwerenda erit prius 
linea homologa dato folido , qua erit quarta proportionalis pnfi- 
ta rationali prima x g/ ea >qu* potcft datum folidum fecunda •„ 
tum etiam inuenienda cR fimilis cubo’ dati figmenti , qua erit 
quarta proportionalis, pofita rationali prima, ea, que potefl 
datum fegmentum fecunda , qua fi fultrahatur a fundi dato 
folido , cum fit ipfa minor s nam affimilatur parti , reliquum 
erit fimile reliquo dati folidi , cui fi confiituatur confequens in 
ea ratione , quam halet rationalis ad fimilcm fateri rcfefli 
culi , hac confequens erit (inulis plano plano applicato dato fo- 
lido, cum dcfeflu quadrato quadrati s q-J hanc demonRr ali- 
mus eff: omnium maximam , quando Cunilis culo erit tertia 
pars fimilis reliquo figmento ; htc efl , quando ,fi tota linea 
fimilis dato folido fecetur in quatuor partes > quarta pars afjt- 
miletur culo , O fiat , vt rationalis ad latus culi , ita fimilis 
reliquo folidi ad aliam > feii, quod idem cft tres ■ ex quatuor 
partibus fimilis dato folido habeant ad aliam rationem [ultri • 
pk ca [ a ™ e [ us _ > quam halet rationalis ad reliquam quartam 

partem «. 
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partem . Fateor autem in hac proportione , ft conHruenda ef. 
fent omnia , qua adduximus recedendum ejfe ab Euclideit 
poHulatis ; nam inter duas datas eJZent inueniendx dux medix 
proportionales ; attamen cum ad demonflrandum fufjiciat fa~ 
£ium fupponere , ab aquis Lenioribus hoc mihi concedi pojlulans 
me tram feram ad pr optationem • 

Eadem propofitio demonftrata , & propofita 
per lineas homologas data rationali . 

Datis duabus re<5bis lineis , quarum altera fc 
habens loco rationalis lit non fe<5ta 5 altera 
vero fe&a vtcunq; , & alterum legmentum 
fc&x habeat ad aliam rationem lubtripli- 
catam eius , quam habet rationalis ad alte- 
rum legmentum • Dico hanc fore omnium 
maximam, quando Tegmentum illud fueric 
alterius triplum . 

I T data rationalis C > & altera B A , qua: fccetur 

A E M E B 

C F ~ 

“1 H 

O N 

primo in M, ita, vt M A fit tripla ipfius B fecun- 
do , vtcunq; in E ; ita, vt B E fit maior , aut minor 
quam B M ; & 1 fit prima duarum medio loco pro- 
portionalium inter C,& B M ,& O fimiliter inter C, 
& B E ; & fiat vt C ad I , ita M A ad F , vc C 
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ad O , ita E A ad H . Dico F fuperare H . 

Cum ab eadem C fupponantur dux feries quatuor 
continue proportionalium , quarum vna definit in B M , 
& altera in B E, & prima* feriei fecundaeft I,& alte- 
rius feriei fecunda cft Oj habebit B M ad B E ratio- 
nenuriplicatam eius, quam habet I ad O, per lemma 
fecundum j fi igitur inter B M , & B E intelliganrur 
duae medix proportionales, quarum prima fit G > ha- 
bebit B M ad G eam rationem , quam habet I ad O ; 
& erit ratio B M ad G fubtriplicata rationis B M ad 
B E j Quare per. lemma decimum habebit B M ad G 
maiorem rationem, quam A E ad A M ; tum fic. 

Fiat vt O ad H,ita 1 ad Nj & confidercntur tres 
quantitates 1,0, H,& alix tres I, N, Fj Quia,vc 
C ad M A , ita I ad F,&,vtO ad H,ita Cad EA, 
erit ratio I ad F minus ratione O ad H , xqualis ra- 
tioni E A ad A M j fed vti O ad H , ita fa&a cft I 
ad N j ergo ratio N ad F erit xqualis rationi E A 
ad M A j ergo I ad O habebit maiorem ratio- 
nem quam N ad F i fed vt O ad H, ita I ad 
N j ergo , per rationem perturbatam , 
i I ad H habebit maiorem ratio- 

_ nem, quam ad F $ ergo F 

fuperat H , quod erat 
demonftran- 
< dum. 
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PROPOSITIO VII. ZETETICA. 

Imienirc maximum plano folidum , quod fiac 
/lib tegmento data: reto linea: , & quadrato 
quadrato alterius tegmenti , quod idem eft , 
ac inuenire maximum plano fblidum.quod 
applicari poffit datae lineae deficiens qua- 
drato cubo . 

SCHOLIV Af. 

H I C adttertendum e '{i quadrato cubum , iuxta Metho- 
dum "Diophantcam , quam ego fcquor-,e(fe eam ma- 
gnitudinem , qux iuxta alteram methodum dicitur primum 
Surde [olidum , aut '/{elatum ; quod 'Volui monuifje , »e> fit 
inanibus quxjlionibus nominis locus > licet fatis , fuperqs fuijjet 
me quadrato cubum non quadrati cubum dixiffe , cum hac 
dicendi formula exprimatur id , quod producitur ex quadrato 
m cubum , non autem yroduflum ex quadrato cubice duflo . 


IT data reda B, cuius alterum Tegmentum fit 
A, erit alterum B minus A,& quod fit ex B, 
minus A in quadrato quadratum ex A, erit B , 
rn A quadrato quadratum minus A quadrato cubo, 
plano folidum quscfitum . 

Sic iterum alterum ipfius Tegmentum A plus E erit 
alterum B minus A minus E , fiat ex A plus E qua- 
drato quadratum , erit quadrato quadratum ex A plus 
quadruplo plano plano ex A cubo in E pius Textuplo 
plano plano ex E quadrato in A quadratum plus qua- 
druplo 
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druplo plano plano ex A in E cubum plus quadrato 
quadrato ex E , quod dudhim in B minus A minus E , 
producet plano folidura ex B in A quadrato quadra- 
tum plus quadruplo plano folido ex B in A cubum in 
E plus fexcuplo plano folido ex B in E quadratum in 
A quadratum plus quadruplo plano folido ex B in A 
in E cubum plus plano folido ex B in E quadrato qua- 
dratum minus quadrato cubo ex A minus quintuplo 
plano folido ex A quadrato quadrato in E minus de- 
cuplo plano folido ex E quadrato in A cubum minus 
decuplo plano folido ex A quadrato in E cubum mi- 
nus quintuplo plano folido ex A in E quadrato qua- 
dratum minus E quadrato cubo : Vnde fi dematur fu- 
perius fa&um B in A quadrato quadratum minus A 
quadrato cubo, erit refiduum quadruplum plano foli- 
dumex B in A cubum in E plus fextuplo plano folido 
ex B in E quadratum in A quadratum plus quadru- 
plo plano folido ex B in A in E cubum plus plano fo- 
lido ex B in E quadrato quadratum minus quintuplo 
plano folido cx A quadrato quadrato in E minus de- 
cuplo plano folido ex E quadrato in A cubum minus 
decuplo plano folido ex A quadrato in E cubum mi- 
nus quintuplo plano folido ex A in E quadrato qua- 
dratum minus E quadrato cubo . Omnia applicentur 
ad E , & feruatis tantum ijs , qu« ab E liberentur, cum 
reliqua fupponantur «qualia nihilo, & fiat Antithefis, 
erit quad rupium- fa&um cx B in A cubum «quale quin- 
tuplo A quadrato quadrato ; & fi omnia applicentur 
ad A cubum, erit quadruplum B «quale quintuplo A, 
Aequatuor ex quinque partibus ipfius B erunt «quales 

/ ipfi 
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fpft A ; cdm autem A fit fegroentum , vnde effingi de- 
beat quadrato cubus defedurus,erit maximum plano 
folrdum , qtiod applicatur ipfi B deficiens quadrato cu- 
bo, id quod applicatur quintae parti ipfius B . Hinc 

PODISMA* 

Afaximum plano folidum , qund applicatur dat * line * deficient 
quadrato cubo efl id y quod applicatur quinta parti dau line a > 
Gt» quadrato cubus , qui deficit occupat reliquas quatuor ex 
quinque partibus data linea i 

THEOREMA. 

Omnium plano {olidorum ad eandem lineam 
x applicatorum, & deficientium plano folidis 
. J fimilibus’, fimiliterqj pofitis maximum eft . 
id, quod quintae parti datae lineae applicatur. 

I T data reda A B , cuius quinta pars fit A C, 
& A E primofupcret A C , & parallclogram- 
mum ex B C in C I fitfimile parallelogram- 
mo ex B E in E L . Fiat autem ,vt cubus ex B C ad 
cubum ex B E, ita C D ad E F ; erunt per definitio- 
nem fecundam fada ex B C in C I in C D, &ex B E 
in E F in E L duo plano folidafimiliajcumfint paral- 
lelepipeda fuper fimilibus bafibusconftituta, quorum 
altitudines funt in triplicata ratione laterum homolo- 
gorum fimilium bafium ,* Quocirca fada parallclepipe- 
da ex A C in C I in C D,Sc ex A E in E L in E F 

erunc 
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erunt plano folida eidem lineae A B applicata deficien- 
tia plano folidis fimilibus,fimiliterq; pofitis, quorum 
fa<3um ex A C in C I in C D applicatum eft quintae 
parti datielincx j alterum vero fcilicet faSum cxAE 



quinta pars datae lineae . Quare dico primo faftum ex 
A C in C I in C D fuperare fa&um ex A E in E F in E L . 

Analyfis prima? partis . 

Q Via parallelcpipedum ex AC in C I in C D 
fupponitur fuperare parallelepipedum ex A E 
in E L in E F, habebit fa&um ex A C in C I ad fa- 
&uni ex A E in E L maiorem rationem , quam E F 
ad C D,feu per conftru&ionem, quam cubus ex BE, 
fcu ex quadrupla A C minus C E ad cubum ex B C, 
feu quadrupla A C ; Quare fadum ex A C in C I ad 
faftumex A E in E L habebit maiorem racionem,quam 
fexa^inta quatuor cubi ex A C minus quadraginta ,& 
o&o^folidis ex A C quadrato in C E plus duodecim 
folidis ex C E quadrato in A C njinus cubo ex C E 

ad 
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ad fexaginta quatuor cubos ex AC; & fadum fub 
extremis fuperabit fadum fub medijs ; ergo fadum ex 
fexaginta quatuor quadrato quadratis ex A C in C I 
fuperabit fadum ex fexaginta quatuor cubis ex A C 
in A E in E L minus fado ex quadraginta odo qua- 
dratis ex AC in C E in A E i(i E L plus fado ex 
duodecim quadratis ex CE in AC in A E in E L 
minus fado ex cubo C £ in A E in E L ; Ide6 fexa- 
ginta quatuor quadrato quadrata ex A C ad fadum ex 
fexaginta quatuor cubis ex A C in A E minus fado 
ex quadraginta , & odo quadratis ex A C in C E in 
A E plus fado ex duodecim quadratis ex C E in A C 
in A E minus fado ex C E cubo in A E habebit ma- 
iorem rationem, quam E L ad C I , ideft B E ad B C, 
ideft quadrupla A C minus C E ad quadruplam A C, 
& fadum fub extremis fuperabit fadum fub medijs; 
ergo ducenti quinquaginta fex quadrato cubi ex A C 
fuperabunt fadum, ex ducentis quinquaginta fex qua- 
drato quadratis ex AC in A E minus fado ex ducentis 
quinquaginta fex cubis ex AC in C E in A E plus 
fado ex nonaginra fex quadratis ex A C in C E qua- 
dratum in A E minus fado ex fexdecim cubis ex C E 
in A C in A E plus quadrato quadrato ex C E in 
A E ; ideft quia A E cft sequalis A C plus C E,fada 
interpretatione , ducenti quinquaginta fex quadrato 
cubi ex A C fuperabunt ducentos quinquaginta fex 
quadrato cubos ex A C minus fado ex centum fexa- 
ginta cubis ex A C in C E quadratum plus fado ex 
odoginta cubis ex C E in A C quadratum minus fa- 
do ex quindecim quadrato quadratis ex C E in A C 
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plus quadrato cubo ex C E ; & fi fiat AntitheOs,& 
reiciancur communia , fidum ex centum fexaginta cu- 
bis cx A C in C E quadratum plus fado ex quindecim 
quadrato quadratis ex C E in A C fuperabit faduin 
ex odoginca cubis cx C E in AC quadratum plus 
quadrato cubo ex C E ; & fi omnia applicentur ad 
quadratum ex C E , centum fexaginta cubi ex A C 
vna cum fodo ex quindecim quadratis cx C E in A C 
fuperabunt fodum ex odoginta quadratis ex A C ia 
C E plus cuba ex C E, quod patebit ex fequenti lem- 
mate . i, ;; 

*> LEMMA. 

Datis duabus lineis ; ita tamen , vr altera de- 
ficiat a quadrupla alcerius . Dico centum 
> fexaginta cubos vnius vna cum fatfto ex 
) i eadem in quindecim quadrata alterius fu- 
perare fa&um exo&oginta quadratis eiu£ 
dem in alteram plus alterius cubo . 



Int duae- linea: C,& E, & quadrupla C fupe- 

ret E . c 

;Dico ... 

centum fexaginta cubos er C y vna cum fodo ex C in 
quindecim quadrata ex E fuperarefodum.exodoginta 
quadratis ex C in E, plus cubo ex E. 

Plures cafus habet harc propoficiojaut enim C fu- 
perat E j aut eft ipfi atqualis * aut E fuperat C>& du- 
pla C fuperat E j aut dupla C eft aqualis E ; aut E 
fuperac duplam C ,& tripla C fuperat E j aut tripla C 
i cft 
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eft «qualis Ej aut E fuperat triplam C,& quatuor C 
fuperant E, in omnibus hifce cafibus examinanda cric 
propofitio . 

Sic primo C maior, quam E, fadura ex o&ogint* 
quadratis ex C in E, vna cum cubo ex E deficiet ab 
odoginta,&vno cubo ex C ; ergo multo magisacen- 
tum fexaginta, vnacumfadoex C in quindecim qua- 
drata ex E . 

Sic fecundo C «qualis E, fadu ex o&oginta quadrati* 
ex C in E , vna cum cubo ex E aequabitur odoginta,& 
vni cubo ex C j ergo deficiet ^centum fexaginta cubis 
ex C, vna cum fa&oex quindecim quadratisex EinC. 

Sit tertio E maior quam C , fed duplex C fuperet E , 
fa&um ex o&oginta quadratis ex C in E, vna cum cubo 
ex E deficiet d centum fexaginta cubis ex C, vna cura 
duplici fa&o ex C in E quadratum $ ergo multo magis 
£ centum fexaginta cubis ex C, vna cum fa&o ex quin- 
decim quadratis ex E in C» 

Sit quarto E «qualis duplici C,erit quadratum ex E 
«quale quadruplo quadrato ex C, & fadhim ex quin- 
decim quadratis ex E in C «quabitur fexaginta cubis 
ex C j ergo centum fexaginta cubi ex C , vna cum_, 
fadoex quindecim quadratis ex E in C «quabunt du- 
centos viginti cubos ex C ; fadum vero ex o&oginta 
quadratis ex C in E vna cum E cubo, «quabitur cen- 
tum fexaginta ,& odo cubis ex C; cum autem ducenti 
viginti cubi ex C fuperent centum fexaginta, & odo, 
patet propofitio. 

Sit quinto E maior duplici Cj fed triplex C fupe- 
ret E i ponatur E «qualis duplici C plus A, & C fu- 
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peret A , centum fexagmta cubi ex C plus fado ex 
quindecim quadratis ex E in C aequabunt ducentos 
viginti cubos ex C plus fado ex fexaginta quadratis 
ex C in A plus fado ex quindecim quadratis ex A in 
C j fadum vero ex odoginta quadratis ex C in E vna 
cum cubo ex E aequabit centum fexaginta, & odo cu- 
bos ex C plus fadoex nonaginta duobus quadratis ex 
C in A plus fextuplo fadoex C in A quadiatum plus 
A cubo . Dico ducentos viginti cubos ex C plus fa- 
do ex fexaginta quadratis ex C in A plus fado ex 
quindecim quadratis ex A in C fuperare centum fe- 
xaginta, & odo cubos ex C plus fado ex nonaginta 
duobus quadrati^ ex C in A plus fextuplo fido ex C 
in A quadratum plus A cubo j nam fubdudis com- 
munibus quinquaginta duo cubi ex C plus noncuplo 
fado ex A quadrato in C lpperabunt fadum ex tri- 
ginta duobus quadratis cx C in A plus A cubo, quod 
patet, quia C fuperat A . 

Sit fexto E aequalis triplici C , centum fexaginta_, 
cubi ex C vna cum facio ex quindecim quadratis ex E 
in C aequabunt ducentos nonaginta quinque cubos ex 
C j & fadum ex odoginta quadratis ex C in E, vna 
cum cubo ex E aequabit ducentos fexaginta feptem 
cubos ex C,&cum ducenti nonaginta quinque fupe- 
rent ducentos fexaginta feptem , patet conciufio . 

Sitfeptimo E maior tripla C,fed minor quadrupla, 
ideft (it aequalis triplici C plus A , & C fuperet A ; 
centum fexaginta cubi ex vna cum fado ex quin- 
decim quadratis ex E in C aequabunt ducentos nona- 
ginta quinque cubos ex C plus fado ex nonaginta qua- 
dratis 
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dratis ex C in A plus fado ex quindecim quadratis 
ex A in C j fadumveroex odoginta quadratis cx C 
in E plus E cubo aequatur ducentis fexaginta feptem 
cubis cx C plusiado exicentum feptem quadratis ex 
Cih A plus fado ex. concupio A quadrato in C plus 
A cubo ; & ducenti nonaginta quinque cubi ex C plus 
fado ex nonaginta quadratis ex C in A plus fado ex 
quindecim quadratis ex A in C fuperant ducentos 
fexaginta feptem cubos ex C plus fado ex centum,, 
feptem quadratis ex C in A plus fado ex noncuplo 
A quadrato in C plus cubo ex A j nam reiedis com- 
munibus, viginti,& odo cubi ex C plus fado ex fex- 
tuplo A quadrato in C fuperant fidum ex decem & 
feptem quadratis ex C in A plus A cubo, quod pa- 
tet , nam C fuperat A . Quare fit 

Synthefis primae partis . 

Via C E deficit:! quadrupla A C,pcr fuperius 


lemma , centum fexaginta cubi ex A C , vna 


cum fado ex quindecim quadratis cx C E in A C fu- 
perabunt fadum ex odoginta quadratis ex A C in^. 
C E, plus cubo cx C Ej & omnia ducantur in qua- 
dratum cx C E,fadum ex centum fexaginta cubis ex 
A C in C E quadratum vna cum fado ex quindecim 
quadrato quadratis ex C E in A C fuperabit fidum 
ex odoginta quadratis ex AC in C E cubum plus 
quadrato cubo ex C E j fivtriq; parti addantur ducenti 
quinquaginta fex quadrato cubi ex A C,& fiat Anti- 
thefis , ducenti quinquaginta fex quadrato cubi ex A C 
fuperabunt ducentos quinquaginta fex quadrato cubos 
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ex AC minus fado ex centum fexaginta cubis ex A C 
in C E quadratum plus fado ex o&oginta quadratis 
ex A C in C E cubum minus fa do ex quindecim qua* 
drato quadratis ex C E in A C plus quadrato cubo 
ex C E, & (i fiat interpretatio A C plus C E in A E, 
cui xquatur; ducenti quinquaginta fex quadrato cubi 
ex A C fuperabunt fa&um ex ducentis quinquaginta 
fex quadrato quadratis ex A C in A E minus fa<fto ex 
ducentis quinquaginta fex cubis ex A C in C E in_> 
A E plus fa&o ex nonaginta fex quadratis ex A C ia 


.4 « 1 

D 

•» b > 
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C E quadratum in A E minus fa&o ex fexdecim cubis 
ex C E in AC in A E plus quadrato quadrato ex 
C E in A E ; ideo fexaginta quatuor quadrato qua- 
drata ex A C ad fa^um ex fexaginta quatuor cubis ex, 
A C in A E minus fa&o ex quadraginta, & odo qua- 
dratis ex A C in C E in A E plus fa<fto ex duodecim 
quadratis ex C E in A C in A E minus fa&oex C E 
cubo in A E habebit maiorem rationem , quam qua- 
drupla A C minus C E ad quadruplam A C, ideft, 
quam B E ad B C, ideft, quam EL ad CI,& fa<ftum 

fub 
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fub extremis fuperabit fadum fub medijs j ergo fa* 
dum ex fexaginta quatuor quadrato quadratis ex A C 
in C I fuperabic fadun» ex fexaginta quacuor cubis 
ex A C in A E in E L minus fado ex quadra- 
ginta odo quadratis ex A C in C E in A E in_» 
E L plus fado ex duodecim quadratis ex C E in 
A C in A E in E L minus fado ex cuba C E in 

A E in E L * Quare fadum ex A C in C I ad 

fadum ex A E in E L habebit maiorem rationem > 
quam fexaginta quatuor cubi ex A C minus qua- 
draginta , & odo folidis ex A C quadrato in C E 
plus duodecim (olidis ex C E quadrato in A C 
minus cubo ex C E ad fexaginta quatuor cubos ex 
A C y ideft , quam cubus ex quadrupla A C mi- 
nus C E> ideft B E ad cubum ex quadrupla A C , 
ideft B Cj fed vt cubus ex B E ad cubum ex B C, 
ita E F ad C D per condrudioncm j ergo fadum 

ex A C in C I ad fadum ex A E in E L habe- 

bit maiorem rationem , quam E F ad C D , & fa- 
dum fub extremis fuperabit fadum fub medijs : fa- 
dum igitur ex A C in C I in C O fuperabit fa- 
dum ex A E in E L in E F > quod erat primo 
loco demonftrandum j Quando applicatio fit parti 
maiori , quam fit quinta pars data? lineae . 

Sit fecundo A C maior , quam A E , & planum 
er B E. in E L fic fimile plano cx B C in C I ; 
C D vero ad E F fic ^ vc cubus ex B C ad cu- 
bum ex B E ; erunt parailelepipeda ex B C in-» 
C I in C D , & ex B E in E L in E F plano 
folida fimilia j Quare parailelepipeda ex A E in E L 

in 
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in E F , & ex A t in C D in C I erunt plano 

folida applicata data: lineae deficientia plano (olidis 

fimilibus , fitniliterq; politis } Quia verb plano (oli- 
dum ex 
A C in 
C I ia 
CDeft 
appli- 
catum-, 
quintae 
parti da 

tae lineae , & plano folidum ex AE in EL in EF 
eft applicatum parti minori , quam fit quinta pars 

datae lineae . . ^ _ .. 

Dico fecundo fadum ex A C in C I in C D lupe- 
rare fadum ex A E in E L in E F . 

Analyfis iecundae partis . 

Q Via fadum ex A C in C I in C D fupponitur 
fu pe rare fassum ex A E in E L in E F habcbtt 
fadum ex A C in C I ad fadum ex A E in E L ma- 
iorem rationem, quam E F ad C D,feu per conltru- 
c!ionem,quam cubus ex B E , feu ex quadrupla A C 
plus C E ad cubum ex B C , feu qtiadrupla AC. 
Quare fadum ex A C in C I ad fadum ex A E in E L 
habebit maiorem rationem, quam fexaginta quatuor 
cubi ex A C plus quadraginta, & odo folidis ex A C 
quadrato in C E plus duodecim folidis ex C E qua- 
drato in A C plus cubo ex C E ad fexaginta quatuor 
cubos ex A C ; & fa&um fub extremis fuperabit fadum 

fub 
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fub medijs j Ergo factum ex fexaginta quatuor qua- 
drato quadratis ex A C in C I fuperabit factum ex 
fexaginta quatuor cubis ex A C in A E in E L plus 
facto ex quadraginta., & octo quadratis ex A C in 
C £ in A E in E L plus facto ex duodecim quadratis 
ex C E in A C in A E in E L plus facto excubo C E 
in A E in E L ; Ideo fexaginta quatuor quadrato 
quadrata ex A C ad factum ex fexaginta quatuor cu- 
bis ex A C in A E plus facto ex quadraginta, & octo 
quadratis ex A C in C E in A E plus facto ex duo- 
decim quadratis ex C E in A C in A E plus facto ex 
cubo C E in A E habebit maiorem rationem , quam 
E L ad C I,ideft B E ad B C, idcft quadrupla A C 
plus C E ad quadruplam A C j & factum fub extre- 
mis fuperabit factum fub medijs . Ergo ducenti quin- 
quaginca fex quadrato cubi ex AC fuperabunt factum 
ex ducentis quinquaginta fex quadrato quadratis ex 
A C in A E plus facto ex ducentis quinquaginta fex 
cubis ex A C in C E in A E plus facto ex nonaginta 
fex quadratis ex A C in quadratum ex C E in A E 
plus facto ex fexdecim cubis ex C E in A C in A E 
plus facto ex quadrato quadrato ex C E in A E ;ideft, 
quia AEcft a-qualis A C minus C E , facta interprc? 
tatione , ducenti quinquaginta fex quadrato cubi ex 
A C fuperabunt ducentos quinquaginta fex quadrato 
cubos ex A C minus facto ex centum fexaginta cubis 
ex A C in C E quadratum minus facto ex octoginta 
cubis ex C E in A C quadraturo minus facto ex quin- 
decim quadrato quadratis ex C E in A C minus qua- 
drato cubo ex C E, quod patet : Quare fit 

R ' Syn- 
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Synthc/is (ccufulae parcis • 

Q Via A E eft «qualis AC minus C E cricfa&un» 
ex ducentis quinquaginta (ex quadrato quadra- 
tis ex A C in A E plus fado ex ducentis quinquaginta 
fex cubis ex A C in C E in A E plus fado ex nona- 
ginta fex quadratis ex A C in quadratum ex C E in 
A E plui fado ex fexdecim cubis ex C E in A C in 
A E plu$ fado ex quadrato quadrato cx C E in A B 
aequale ducentis quinquaginta fex quadrato cubis ex 
AC minus fado ex centum (exaginta cubis ex A C in 
C E ouadratum minus fado cx odoginta cubis ex C E 
• , in AC 

F quadra- 

tum mi- 
nus fa- 
do ex 
quinde- 
cim qua 
drato 

quadratis cx C E in AC minus quadrato cubo ex 
C E . Quare ducenti quinquaginta fex quadrato cubi 
cx A C fuperabunt fadum ex ducentis quinquaginta 
fex quadrato quadratis ex A C ia A E plus fado cx 
ducentis quinquaginta fex cubis ex A C in C E in 
A E plus fado ex nonaginta fex quadratis ex A C in 
quadratum ex C E in A E plus fado ex fexdecim-* 
cubis ex C E in A C in A E plus fado ex quadrato 
quadrato ex CE in AEj & refoluendo habebunt 
fexaginta quatuor quadrato quadrata ex A C ad fadu 

cx 
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et fexaginta quatuor cubis ex A C in A E plus fadso 
ex quadraginta» & odo quadratis, ex A C in C E in 
A E plus fado ex duodecim quadratis ex C E in A C 
in A E plus fado ex cubo C E in A E maiorem ra- 
tionem , quam quadrupla A C plus C E ad quadru- 
plam AC; ideft , quam B E ad B C , ideft , quam 
E L ad C I, & fadum fub extremis fuperabit fadum 
fub medijs . Ergo fadum ex fexaginta quatuor qua- 
drato quadratis ex A C in C I fuperabit fadum ex 
fexaginta quatuor cubis ex A C hfr A E in E L plus 
fado ex quadraginta, & odo quadratis ex A C in CE 
in A E in E L plus fado ex duodecim quadratis er 
C E in A C in A E in E L plus fado ex cubo C E 
in A E in E L . Quare fadumex A C in C I ad fa- 
dumex A E in EJL habebit maiorem rationem, quam 
fexaginta quatuor cubi ex A C plus quadraginta , & 
odo folidis ex A C quadrato in C b plus duodecim 
folidis ex C E quadrato in A C plus cubo ex C 6 
ad fexaginta quatuor cubos ex AC j ideft , per in- 
terpretationem, quam cubus cx quadrupla A C plus 
CE, ideft ex B E ad cubum ex quadrupla A C, ideft 
B C ; fed , vt cubus ex B E ad cubum ex B C , ita 
eft , per conftrudionem , E F ad-C D ; Ergo fadum 
ex A C in C 1 ad fadum ex A E in E L habebit ma- 
iorem rationem , quam E F ad C D, & confequenter 
fadum ex A C in C I in C D fuperabit fadum ex 
A E in E L in E F ; ergo plano folidum , quod ap- 
plicatur quinta: parti data? linea? fuperat plano folidum, 
quod applicatur parti minori, quam fit quinta pars, 
quod erat fecundo loco demonftrandum : Cum autem 
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demonftrauerimus etiam fuperare id, quod applicatur 
parti maiori patet efle omnium maximum eorum, quae 
applicari porfintcum defe&u fimili, fimiliterq; pofito , 
quod fumpfimus demonftrandum . 

s C ti 0 L IV M. 


p / ponatur linea rationalis , g) huius ratio ad aliam lineam 
0 datam continuetur 'm quatuor alij< continue proportionali- 
bus 'vitra rationalem , erit illima fimilis quadrato quadrato 
data linea j g/ fibac ducatur m aliam lineam quam cunque 
datam producetur Jimile plano J olido \ Cum autem fimihs huic 
produElo fit proportionalis illa , ad quam hxc •vltimo loco data 
habeat eam rationem , quam halet rationalis ad rvltimam 
continue proportionalium , hoc cH quadruplicatam eius , quam 
habet ad primo datam lineam , •vi apparet ex ijs , qua in 
Ifagoge docuimus ; Hinc fit , 'Vt eadem fuperior propolluo per 
lineas homologas data rationali apte dcmonflrctur fequenti pro - 
pofitione . 


Eadem propofitio propofita , 6c demonftrata 
per lineas homologas data rationali. 

Datis duabus re&is lineis , quarum altera non 
tedta fc habeat loco rationalis } altera vero 
Tedfci fit , vtcunque , & alterum ipfius Teg- 
mentum habeat ad aliam lineam rationem 
quadruplicatam eius , quam habet non te- 
dia ad alterum Tegmentum . Dico hanc 
... . fore omnium maximam , quando tegmen- 
tum , 
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tum , ad quod refertur non te&a erit aequale 
quatuor ex quinque partibus datae rcdhe 
fcftae , vel fuerit quadruplum alterius teg- 
menti . 


is 


IT data rationalis C,& altera A B, quae prius 

c 

E M F. B 
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fccetur in M, ita, vt A M fit quadrupla ipfius 
fecundo vtcunque in Ej ita vt B E fit maior, aut mi- 
nor, quam BM ; & fiat,vt C ad A M, ita A M ad 
F, & F ad P, & PadC, habebit C ad G quadrupli- 
catam rationem cius, quam habet ad A M; fiat ite- 
rum , vt C ad A E , ita A E ad I , & I ad Qj & 
ad L, habebit C ad L quadruplicatam rationem eius, 
quam habet ad A E; tum fiat,vt C ad G , ita B M 
ad H, & , vt C ad L, ita B E ad K habebit B M ad 
H rationem quadruplicatam eius , quam habet C ad 
A M , & B E ad K rationem quadruplicatam eius, 
quam habet C ad A E ; fcd quia A M aequatur qua- 
tuor ex quinque partibus datae A B , vel quod idem 
cft,eft quadrupla ipfius M B . Dico H fuperare K. 

Fiat 
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Fiat vt G ad H , wa L ad M ; tam iconfiderentur 

tres quantitates L# & G,i& H> item afie tres L,& 
M , & K $ «a *,vfc ratio L *ad H fit compofita er 
ratione L ad G , & ex ratione G ad H j ratio ver6 
L ad K fit compofita ex ratione L ad M, & Mad K, 
Quia ab eadem C "funt dufc feries continue propor- 
tionalium C , & A M , & F > & Pj & G j item 
C, & A E, & I,& Q, & L, habebit, per lemma 
fecundum , L ad G quadruplicaram rationem eius, 
quam habet A E ad A M 3 fed , ex lemmate vn- 
dccimo, B M ad B E habet maiorem rationem, 
quam fit ratio quadruplicata A E ad A M 5 ergo 
B M ad B E habebit maiorem rationem , quam L 
ad G ; fed quia , per conftru&ionem , vt C ad L, 
ita B E ad K , erit vt C ad B E , ita L ad K; 
item quia , per conftru&iooem , vt C ad G 3 ita B M 


C ad B M 


ita G 
M 


ad H 


fed , vt 
L ad 
ita L 
fed B M 


ad H erjc , vt 

G ad H , ita fa#3 eft L ad M 3 erit igitur 
M , vt C ad B M 3 fed quia vt C ad B E , 
ad K erit M ad K, vt B M ad B E; 
ad B E habet maiorem rationem , quam L ad G ; 
ergo M ad K habebit maiorem rationem ,quam 
'I* ad G : fed quia vt G ad H > ita L ad M , 
j erit i per rationem perturbatam , ra- 
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L 
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QU 
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ad K maior , quam L ad 
3 ergo H fuperat K, 
quod erit proban- , 

dunt-j . 
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propositio virr. zetetica. 

Inucnire maximum plano folidum , quod poflic 
applicari dato plano deficiens qua- 

- drato cubo , 1 

IT datum B planum, & oporteat facere, quod 
imperatum eft ; ita fecandum erit B planum , 
_ i vt fi ex altero ipfius Tegmento fiat quadratum, 
&ex latere huius effici quadrati fiat cubus ,quod fit es 
reliquo plani inhunc cffi&um cubum fit omnium maxi- 
mum . Sic Tegmentum A quadratum , erit reliquum 
plani B planumminus A quadrato, quod du&um in A 
cubum producet plano folidum applicatum , ideft B 
planum in A cubum, minus A quadrato cubo. 

Sit fecundo Tegmentum quadratum ex A plus E , & 
E atquetur nihilo $ ideft A quadratum phts duplici 
xedanguloex A in E plus E quadrato ,* CTit reliquum 
plani B planum , minus A quadrato minus duplici 
re&angulo ex A in E minus E quadrato, quod duftum 
in cubum ex A plus E , ideft in cubum ex A plus tri- 
plici folido ex A quadrato in E plus triplici folido cx 
E quadrato in A plus E cubo , erit fa&um B planum 
in A cubum minus A quadrato cubo minus quintuplo 
A quadrato quadrato in E minus decuplo a cubo in E 
quadratum plus triplo B plano in A quadratum in E 
plus triplo B plano in E quadratum in A plus B plano 
in E cubum minus decuplo A quadrato in E cubum 
minus quintuplo E quadrato quadrato in A minus 6 
quadrato cubo $ Vnde fi dematur fuperius faftum, ideft 

Bpla- 
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6 planum in A cubum minus A quadrato cubo , erit 
reliduum triplum 6 planum in A quadratum in E plus 
triplo B plano in E quadratum in A plus B plano ia 
E cubum minus quintuplo fa&o ez A quadrato qua- 
drato in E minus decuplo fa&o ez A cubo in E qua- 
dratum minus decuplo fado ez A quadrato in E cu- 
bum minus quintuplo fado ez E quadrato quadrato 
in A minus E quadrato cubo; &fi omnia applicentur 
ad E,& referuatis ijs tantum, qu« ab E liberantur, & 
fiat Antithefis, erit triplum B planum in A quadratum 
«quale quintuplo quadrato quadrato ex A $ & fi vtraq; 
pars applicetur ad A quadratum, erit triplum B pla- 
num «quale quintuplo quadrato ez A ,& tres partes 
ez quinque partibus B plani «quales erunt A quadra- 
to $ cum autem ex A quadrato efformari debeat qua- 
drato cubus, qui fit defedurus , erit plano folidum, 
quod applicatur dato plano deficiens quadrato cubo 
id, quod applicatur reliquis duabus ex quinque parti- 
bus dati plani . Hinc Porifma 

PODISMA. 

Maxmum plano folidum , quod applicatur dato plano deji- 
ciens quadrato cubo eft id , quod applicatur dualus ex quin- 
que partibus dati plani , quadrato cubus , qui defeh 
occupat reliquas tres partes . 

THEOREMA. 

Omnium plano folidorum ad idem planum 
applicatorum , & deficientium plano bo- 
lidis fimilibus, fimiliterqjpofitis maximum 
^ cft 
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eft id , quod duabus cx quinque partibus 
dati plani applicatur . 



I T datum planum A B in D I , quinta autem 
1 pars ipfius ABfitAC>&ADfit ipfius A C 
tripla , erit B D aequalis duabus ex quinque 
partibus totius A B , & fa&um ex B D in D I erie 
arquale duabus cx quinque partibus dati plani . Fiat 
plano A B in D I aequale planum ex A Qjn E L,& 
fa&utn ex E A in E L fit fimilefa&o ex A D in D I, 
& E F ad D G habeat triplicatam rationem cius, 
quam habet A E ad A D , erunt parallelepipcda cx 



A D in D I in D G,& ex A E in E L in E F plano 
folida fimilia , fimiliterq; pofita, & parallelepipeda cx 
B D in D G in D I, & ex Qja in E F in E L erunt 
plano folida eidem plano applicata deficientia plano 
folidis fimilibus , fimiliterq; pofitis ; Plano folidunru. 
ver6 ex B D in D G in D I erit applicatum duabus 
cx quinque partibus dati plani , & plano folidum ex 
QE in E F in EL erit applicatum parti maiori, quam 

S fine 
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fine dux ex quinque pariibusdati plani . Quare 
Dico primo plano folidum ex B D in O C ia D £ 
fuperare plano folidum ex Q E in E F in E L* 

Analyfis prima; parcis ► 

Q Via plano folidum ex B D in D G in D T fup- 
ponitur fuperare plano folidum ex QJE in E F 
in E L, habebit fa&um ex R D in D 1 ad fadhim ex 
QJi in E L maiorem rationem , quam E F ad D G j 
fedfaftum cx QJE in B L eft aequale fa&o ex A B in 
D I minus fa&o ex A E in E L, & E F ad D G eft* 
vt cubus ex A E ad cubum ex A D , per conftru&io- 
nem j ergo fadum ex B D in D l ad fa&um ex A B- 
in D I minus fado ex A E in E L habebit maiorem 
rationem , quam cubus, ex A E ad cubum ex A D , & 
faiftum fub extremis fuperabit fadum fub- mediis $ fa.- 
dum igitur ex B D in D I in cubum ex A D fupera. 
bit fa&um cx A B in D I incubum ex A E minus fa- 
doex A E quadrato quadrato in E L; & fi fiat Anti- 
thefis, erit fa&um ex A E quadrato quadrato in E L 
maius fado ex A B iu D I in A E cubum, minus fado 
ex B D in D I in A D cubum, &: quadrato quadra- 
tum ex A E ad fa&um ex A B in A E cubum minus 
fa&oex B D in A D cubum habebit maiorem ratio- 
nem , quam D I ad E L, ideft A D ad A E , & fadum 
fub extremis fuperabit fa&um fub raedijs j. ergo qua- 
drato cubus ex A E fuperabit fa&um ex A B in A D 
in A E cubum minus fa&o ex B D in A D quadraro- 
quadratum . Quia autem A E eft «qualis triplz A C 
minus D E , & A B eft aequalis quintuplz A C , & 

AD 
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A D tripla*, fi fiat interpretatio, ducenti quadraginta 
tres quadrato cubi ex A C minus fado ex quadrin- 
gentis quinque quadrato quadratis ex A C in D E 
plus fado ex ducentis feptuaginta cubis ex A C in 
quadratum D E minus fa&o ex nonaginta quadratis 
ex A C incubum D E plus facio ex quindecim A C 
in quadrato quadratum ex D E minus quadrato cubo 
ex D E fuperabunc ducentos quadraginta tres qua- 
drato cubos ex A C minus fado ex quadringentis quin- 
que quadrato quadratis ex A C in D E plus fa&o ex 
centum triginta quinque cubis ex A C in D E qua- 
dratum minus fado ex quindecim quadratis ex AC 
in D E cubum j & fi demantur communia , & fiat 
Antithefis ; fadum ex centum triginta quinque cubis 
cx A C in quadratum D E, vna cum fado ex quin- 
decim A C in D E quadrato quadratum fuperabic 
fadum cx feptuaginta quinque quadratis ex A C in 
D E cubum plus quadrato cubo ex D E ; & fi omnia 
applicentur ad D E quadratum centum triginta quin- 
que cubi ex A C, vna cum fado ex quindecim quadra- 
tis cx D E in A C fuperabunt fa&um ex feptuaginta 
quinque quadratis ex A C in D E vna cum cubo cx 
D E , quod patet ex fequenti lemmate . 

LEMMA. 

.i • t \ 

Datis duabus lineis; ita,vt altera deficiar a tripla 
alccrius . Dico centum triginta quinque cubos 
cx prima, vna cum fa<5to ex quindecim qua- 
- dratis fecunda: in primam fuperare fa&um cx 

S 2 ftp- 
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feptuaginta quinque quadratis primae in fe- 
cundam > vna cum cubo ex fecunda . 

Int datae dus redae C , & E , _£ 

& E deficiat a tripla C . 



Dico centum triginta quinque cubos ex C » 
vna cum fado ex quindecim quadratis ex E in C fu- 
perarefadum ex feptuaginta quinque quadratis ex C 
in E , vna cum cubo ex h . 

Plures cafus habet hcc propofitiojaut E deficit a C,auc 
eft squalis, aut fuperac C, fed deficit ab ipfius dupla, aut 
eft squalis dupls,aut fuperat duplam, & deficit i tripla . 

Sit primo E minor quam C,fadum ex feptuaginta 
quinque quadratis ex C in E , vna cum cubo ex E 
deficiet a feptuaginta fex cubis cx C j ergo multo ma- 
gis a centum triginta quinque cubis cx C , vna cum 
fado ex quindecim quadratis ex E in C . 

Sit fecundo E squalis C, erit fadum ex feptuaginta 
quinque quadratis cx C in E , vna cum cubo ex E 
squale feptuaginta fex cubis cx C , ergo deficiet a 
centum triginta quinque cubis ex C , vna cum fado ex 
quindecim quadratis ex E in C . 

Sit tertio E maior C, fed minor dupla C,&fuppo- 
natur squalis C plus A , & C fit maior A ; erit ag- 
gregatum ex centum triginta quinque cubis ex C,vna 
cum fado cx quindecim quadratis cx E in C squale 
aggregato ex centum quinquaginta cubis ex C, vna 
cum fado ex triginta quadraris ex C in A plus fado 
ex quindecim A quadratis in C ; fadumvero ex fep- 
tuaginta quinque quadratis ex C in E, vna cura cubo 

ex 
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ex H erit aequale feptudginta fex cubis ex C,vna cum 
fado cx feptuaginta, & odo quadratis ex C in A plus 
triplo fado ex A quadrato in C plus A cubo ;fi igitur 
aggregatum ex centuni quinquaginta cubis ex C,vna 
cum fado ex triginta quadratis ex C in A plus fado 
ex quindecim A quadratis in C comparetur aggregato 
ex feptuaginta fex cubis ex C,vna cum fado ex fep- 
tuaginta odo quadratis ex C in A plus triplo fado 
cx A quadrato in C plus A cubo , & demantur vtrinqj 
communia, refiduum prima: partis erit aggregatum ex 
feptuaginta quatuor cubis cx C , vna cum fado cx duo- 
decim quadratis ex A in C, quod patet fuperare re- 
fiduum fecunda* partis, ideft aggregatum cx quadra- 
ginta , & odo quadratis ex C in A plus cubo ex A : 
Cum enim A deficiat a C hoc aggregatum deficiet a 
quadraginta nouem cubis cx C , ergo multb magis d 
feptuaginta quatuor cubis ex C , vna cum fado ex duo- 
decim quadratis ex A in C . 

Sit quarto E aequalis duplici C,erit aggregatum ex 
centum triginta quinque cubis ex C, vna cum fado ex 
quindecim quadratis cx E in C squale centum nona- 
ginta quinque cubis ex C, & aggregatum ex feptua- 
ginta quadratis ex C in E , vna cum E cubo et it squale 
centum quadraginta , & odo cubis ex C . Quare patet 
primum fuperare poftrcmum . 

SitvltimoE maior duplici C,fcd deficiat ab ipfius 
tripla ; quare fupponatur squalis duplici C plus A, & C 
fuperct A ; erit aggregatum ex centum triginta quinque 
cubis ex C > vna cum fado ex quindecim quadratis ex E 
in C squale aggregato ex centum nonaginta quinque 

cubis 
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cubis ex C , vna cum fado cx fexaginta quadratis ex C 
in A plus fado ex quindecim A quadratis in Cj & ag- 
gregatum ex feptuaginta quinque quadratis ex C in E 
vna cum cubo ex E erit squale aggregato ex centum 
quinquaginta,& odo cubis ex C plus fado ex odoginta 
feptem quadratis ex C in A plus fado ex fex quadratis 
ex A in C plus cubo ex A . Primum igitur fupcrare po- 
ftremum patet ; nam fi vtrinq; demantur comuma , refi- 
duu primi erit aggregatu ex triginta feptem cubis cx C , 
vna cu fado ex noue quadratis ex A in C; refiduuverb 
fecundi erit aggregatum ex viginti feptem quadratis ex 
C in A, vna cum cubo ex A, quod deficit a viginti, & odo 
cubis ex CsnamCfuperat A, ergo multo magis deficiet 
d triginta feptem cubis cx C,vna cum fado cx nouem 
quadratis ex A in C; vnde patet propofitio . Sit igitur 

Synthcfis primae partis . 


Q Via D E deficit d tripla A C erit , per lemma 
fuperius , aggregatum ex centum triginta quin- 
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dratisex D E in A C maius fa&o ex feptuaginta quin- 
que quadratis ex A C in D.E,vnacumcuboex DEj 
& (i omnia ducantur in D E quadratum , erit fa&um 
ex centum triginta quinque cubis ex A C in quadra- 
tum DE, vna cum fado ex quindecim A C in D E 
quadrato quadratum maius fadoex feptuaginta quin- 
que quadratis ex A C in D E cubum plus quadrata 
cuba ex D E $ & per Antithefim aggregatum ex cen- 
tum triginta quinque cubis ex AC in quadratum DE, 
vna cum fa&o ex quindecim A C in D E quadrata 
quadratum minus quadrato cubo ex D E fuperabit 
fadum ex feptuaginta quinque quadratis ex A C in 
D E cubum j & fi vtrique parti addantur ducenti qua- 
draginta tres quadrato cubi ex A C minus fa&o ex 
quadringentis quinque quadrato quadratis ex A C io 
D E plus fa&o ex centum triginta quinque cubis ex 
AC in DE quadratum minus fa&o ex nonaginta^ 
quadratis ex A C in D E cubum j aggregatum ex 
ducentis quinquaginta tribus quadrato cubis ex A C 
minus fafto ex quadringentis quinque quadrato qua- 
dratis ex A C in D E plus fa&o ex ducentis feptua- 
ginta cubis ex A C in quadratum D E minus fa&o ex 
nonaginta quadratis ex A C incubum D E plusfa&o 
ex quindecim A C in quadrato quadratum ex D E 
minus quadrato cubo ex D E fuperabit aggregatum 
ex ducentis quadraginta tribus quadrato cubis ex A C 
minus fa&o ex quadringentis quinque quadrato qua- 
dratis ex A C in D E plus fa&o ex centum triginta 
quinque cubis ex A C in D E quadratum minus fado 
ex quindecim quadratis ex A C ia D E cubum ; ideffc 

fi-fiat 


fi fiat interpretatio, ve A E fit aequalis triplae A C mr- 
nus D E , & A B fit aequalis quincupla: A C, & A D 
triplae ; erit quadrato cubus ex A E maior fa&o cx 
A B in A D in A E cubum minus fado ex B D in 
A D quadrato quadratum : Quare quadrato quadra- 
tum ex A E ad fadumex A B in A E cubum minus 
fado ex B D in A D cubum habebit maiorem ratio- • 
nem , quam A D ad A E, ideft,quam D I ad E L ; 
ergo fa&um ex A E quadrato quadrato in E L fupe- 
rabit fadum ex A B in D I in A E cubum minus fa* 
do ex B D in D I in A D cubum ; & fi fiat Anti- 
thefis, fadurn ex B D in D I in A D cubum fupera- 
bit fadum ex A B in D I in A E cubum minus fado 
ex A E quadrato quadrato in E L j Ergo fadum ex 
B D in D I ad fadum ex A B in DI minus fado ex 
A E in E L habebit maiorem rationem , quam cubus 
ex A E ad cubum exADj fed fadum ex A B in D I 
minus fado ex A E in E L eft sequale fadoex QJE in 
E L ; nam D I in A B sequatur fa&o ex E L in A Qj 
& , vt cubus ex A E ad cubum ex A D, ita £ F ad 
D G ; habebit igitur fadumex B D in D I ad fadurn 
ex Q E in E L maiorem rationem, quam habeat E F 
ad D G j eigo fa&um iub extremis fuperabic fa&um 
fub medijs ; fa&um igitur ex B D in D I in D G fu- 
perabit fadum ex Q^E in E L in E F, ideft plano fo- 
lidum applicatum duabus ex quinque partibus dati 
plani fuperabit plano folidum applicatum parti maiori, 
quam fint dua: cx quinque partibus dati plani , fimili 
exiftente vtriufquc defedu ,quod erat primo loco de- 
monfirandum. 
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- Sit fecundo datum planum A B in D'l, Cuius quinc- 
ta pars Oc A C in D I,& A Dfic tripla ipfius A C j 
B D ver6 aequet reliquas duas quintas partes ,& plano j 

A B in D 1 fit aequale planum ELinAQ,&AE 
iuperet A D,&fintfimiles figurae A E in EL,& A D 
in D I, &, vt cubus ex A D ad cubum ex A E, ita 
fit D G ad E F ; erunt parallelepipcda cx A D in 
D G in D I , & ex A E in E F in E L plano folida 

fimilia,& fada 
ex B D,in D G 
in DI, & er 
QJE in E F in 
E L erunt plano 
folida eide pla- 
no app'icata deficientia plano folidisfimilibus, fimili- 
terque politis . Quia autem fa&um ex B D in D G 
in D I eft applicatum duabus ex quinque partibus dati 
plani, & fa&um ex Qj: in E F in E L eft applicatum 
parti minori, quam fint duae ex quinque partibus dati 
plani . Dico fecundo fa&um ex B D in D G in D I 
fuperare fa&um ex Q E in E F in E L . Sit igitur 

i Y ^ 

Analy fis fecundae partis . 

Q Via fa<ftum ex B D in D G in D I fupponitur 

fuperare fa&um ex Q E in E F in E L, habebit ^ 

faiftum ex B D in D I ad faftum cx QJi in E L maio- 
rem rationem , quam habeat E F ad D G j fed fa&u m • , t 

ex Q E in E L eft aequale fa&o ex A B in D I minus 
fafto ex A E>in E L ; & E F ad D G eft , vt cubus 
ex A E.ad cubum ex A D per cooftru&ionem >Ergp 
ni T fa<ftum 
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fa&um et B D in D I «J fidum et AB in DI minus 
fa&o ex A E in E L habebit maiorem rationem , quam 
cubus ex A E ad cubum ex A D j & fadutn fub extre- 
mis fuperabit fadumltib medtjs; fadum igitur ex B D 
in D I in cubum ex A D fuperabit fadhiru et A fi ia 
DI in cubum ex A E minus fatfo ex A E quadrato 
quadrato in E L i & li fiat Antithetis , erit fadum ex 
A E quadrato quadrato ia E L maius fae%> ex A B ia 
DI in A E cubum minus fado ex B D in D I in A D 
cubum ; & quadrato quadrarum ex A E ad fatfum ex 
A B in A E cubum minus fy#o ex B D in A D cu- 
bum habebit maiorem rationem, quam D I ad E L, 

p ideft A D ad 

A E; & fadum 
fub extremis fu- 
perabit fadum 
iub medijs \ er-» 
& g 0 quadrato cu 
bus ex A E fuperabit fadum ex A B in A I) in A E 
cubum minus facto ex B D ia A D quadrato quadratum. 

Quia autem A E eft aqualis trip x A C plus DE, 
& AB eft aqualis quintuplae A C , & A D triplae ; fi 
fiat interpretatio, erk quadrato cubus ex A E jequalis 
aggregato ex ducentis quadraginta tribus quadrato cu- 
bis ex A C plus fado ex quadringentis quinque qua- 
drato quadratis ex A C in DE plus ta&o ex ducentis 
feptuaginta cubis er A C in D E quadratum pius fi- 
do ex nonaginta quadratis a AC in DE cubum 
plus fit&o ex quindecim ACia D E quadrato qua- 
dratum plus quadrato cubo ex DEj & Eidum ex AB 
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in A D in A E cubum minus. fad o ex B D in A D 
quadrato quadratum , fada interpretatione v erit aequa- 
le aggregato ex ducentis quadraginta tribas quadrato 
cubis ex A C plus fado. er quadringentis quinque^» 
quadrato quadratis ex A C in D E plus fado e* cen- 
tum triginta quinque cubis er A C in D E quadrarunt 
plus fado e* quindecim quadratis ex A C in D fi 
cubum . Patet autem aggregatam aequale quadrato 
cubo ex A E fupcrare hoc aggregatum j Quare Gfc 

Synchcfis fecundae partis. 

Q Via aggregatum ex ducentis quadraginta tribus 
quadrato cubis ex A C plus fado ex quadrin- 
gentis quinque quadrato quadratis ex A C in D fi 
plus fado ex ducentis feptuaginta cubis ex A C in D E 
quadratum plus fado ex nonaginta quadratis ex A C 
in D E cubum plus fado ex quindecim A C in D fi 
quadrato quadratum plus quadrato cubo ex D E fu* 
perat aggregatum ex ducentis quadraginta tribus qua- 
drato cubis ex A C plus fado ex quadringentis quin- 
que quadrato quadratis ex A C in D E plus fado ex 
centum triginta quinque cubis ex A C in O E qua- 
dratum plus fado ex quindecim quadratis ex A C in 
D E cubum $ ideft, fada interpretatione (quia tripla 
A C plus D E cft aequalis A E , & quincupla: A Q 
eft aequalis A B , & tripis A C eft aequalis AD)& 
quadrato cubus ex A E fuperabit fadum ex A B in 
A D in A E cubum minus fado ex B D in A D qua- 
draro quadratum ; Idcirco quadrato quadratum ex 
A E ad fadum ex A B in A E cubum minus fado 

T z ex 


I 48 

ex B D in AD cubnm habebit maiorem rationem, 
quam A D ad A E, ideft,quam D I ad E L ; & fa- 
&u n fub extremis fu pc rabit fa&um fub medijs; fa&utn 
igitur ex A E quadrato quadrato in E L fuperabit fa- 
&um ex A B in D I in A E cubum minus fa&o ex 
B D in D I in A D cubum ; & fa&a Antithefi fa&urn 
ex B D in D Ha A D cubum fuperabit fatfum ex 
A B in D I in A E cubum minus fa&o ex A E qua- 
drato quadrato in E L ; & factum ex B D in D 1 ad 
factum ex A B in D I minus facto ex A E in E L ha- 
bebit maiorem rationem , quam cubus ex A E ad cu- 
bum ex A D , feu quam EFadD G,& quia factura 
ex A B in D I eft squale facto ex A Q in E L , erit 
Factum ex A B in D I minus facto ex A E in E L 
aequale facto ex E Q in E L ; ergo factum ex B D 
in D I ad factum ex E Q in E L habebit maiorem 
rationem, quam E F ad D G, & confequenter factura 
ex B D in D I in D G fuperabit factum ex E Q in 
E L in E F , ideft plano folidum applicatum duabus ex 
quinque partibus fuperabit plano folidum applicatum 
parti minori, quam fint duae ex quinque partibus dati 
plani, fimili exiftente defectu ; cum autem etiam de- 
monftratum fit fuperare applicatum parti maiori , quam 
fint duat ex quinque partibus dati plani , patet ede om- 
nium maximum, quod fumpfirnus demonftrandum» 

S C H 0 L I V M. 

S I dentur dua tinea, quarum altera ierat vicem rationa- 
lis , altera vero pofpt datum planum , Ct* quaratur ter- 
tia proportionalis pofita rationali prima ,07* ea, qua potcfl da - 

“ i S> - ‘ i tum 


» 4 ^ 

tum planum fecunda , tertia inuenta erit /imilit dato plam y 
cuius fegmenta Jimtlia erum fegmentis dati plani , ptj medio 
loco proportionalis inter fegmentum fimilis dato plano , C> ra- 
tionalem erit fimilis ei , qua potefl fegmentum dati plani \ & 
fi fiat , vt rationalis ad fimilem ei , qua potefl fegmentum 
dati plani , ita fimilis fegmento dati plani ad aliam , hac 
* quarto loco inuenta erit fimilis cubo eius, que potefl figmentum 
dati plani i (tf facium ex fimili alteri fegmento dati plani in 
hanc erit fitmile plano folido t fi autem fiat , >/ rationalis ad 
quartam prius inuenta ni y ita fimilis alteri fegmento dati plani 
ad aliam , hac erit fimilis plano folido deficienti quadrato cu- 
bo i nam , vt rationalis ad fimilem figmento dati plani , ita 
fimilis cubo cius , qua potefl alterum fegmentum dati plani ad 
aliam ; cum amem rationalis ad fimilem fegmemo dati plani 
habeat duplicatam rationem eius , quam habet ad eam , qua 
potefl alterum fegmentum ; hinc fit , exurgat quadrato 
cubus i fed t ne dum breuis efie laboro obfiurus nimium fiam 
hac 'vienus dilucidemus . 

Sint data dua Imea A , pp) 2 , gf A gerat vicem ratio- 
nalis i 2 vero poffit datum planum \ fi fiat , vt esi ad 3 * 
ita 2 ad C plus T) , erk C plus D fimilis dato plano , dP? 
C , fgf D erunt fimiles fegmentis dati plani . 

Si iterum fiat vt s^A ad E , ita E ad C , O C ad F , 
erit E fimilis ei y qua potefl fegmentum dati plani y cui fimilis 
e(l C » fg) F erit fimilis cubo ipfius E , feu cubo fallo ex la- 
tere quadrati aqualis fegmento dati plani in idem quadratum . 
Si igitur fiat y vt^A ad (f, ita F ad aliam , erit hac vltima 
fimilis quadrato cubo ex E ; & fi fiat y vt A ad T> , qua 
cfi fimilis alteri fegmento , ita F ad aliam v. g. H i hac erit 
fimilis plano folido applicato dato plano cum defeUu quadrata 
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cubi. Quia autem A ad F halet rationem fefquiplkatam ciut> 

quamha&et AadC •£/ >ytAad F yita DadH yhabclrit D ad 

H rationem fefjuiplkatam eius , quam haiet AadC . Hmc fu,** 

eadem fuperior propofitio per lineas homologas , data rationali apti 

proponatur , C7* demonHretur fequenti propojkione : ideo fit 

Eadem propofitio propofita, & demonftrata per 
lineas homologas data rationali • 

Datis duabus rectis lineis , quarum altera non 
fetSta fe habeat loco rationalis , altera vero 
tefta fit vtcunq ,& alterum ipfius tegmen- 
tum habeat ad aliam lineam rationem tete 
quiplicatam eius, quam habet non tedta ad 
alterum tegmentum • Dico hanc fore om- 
nium maximam , quando tegmentum ad 
quod refertur non fedta erit aequale tribus 
ex quinque partibus datae rectae fedfae , vel 
fuerit fefquialterum alterius tegmenti . 

IT data rationalis C,& altera A B, quae prius 
fecctur in M ; ita vt A M fit fcfquialcera ipfius 
c 

A E M E B 
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M B : fecundo ,vtcunque in E; ita, vc B E fit maior, 
.i auc 
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aut minor ipfa B M , & inter C , & A M inueniatur 
medio loco proportionalis F, & j vt C ad F , ita fiat 
AMadG; ita, vt fine continue proportionales C,& 
F , & A M, & G ; rt autem C ad G , ita fiat B M ad; 
H j Quia C ad G habet fefquiplicatam rationem eius, 
quam habet ad A M,hibebit 8 M id H fcfquiplica- 
um rationem eius, quam habet C ad A M . 

Fiat iterum inter C,& A E media proportionalis I, 
& vt C ad I,ixa A E ad Q^: ira, vtfint continui pro- 
portionales C , & I , & A E , & Q,j vt antem C ad Q 
itafiat B E^d &, habebit C ad Q fcfquiplicatam ra* 
tionem eius , quam habet ad A £ i Quare B E ad K 
fefquiplicacam rationem habebit eius, quam habet C 
ad A E , & quia A M efi fefquialtera ipfius B M . 
Dico H fuperare K . 

Fiat , vc G ad H, ira Q ad Mi tum confiderentur 
tres quantitates Q,& G,& H > item alix tres Q,& 
K; ita, vc ratio Q ad H fit compotita ex ratione 
Q ad G , & ex ratione G ad H : ratio ver6 Q^ad K 
fit compofira ex ratione Q^ad M, & M ad K . Quia 
ab eadem C fune dua? feries continue proportionalium 
C & F , & A M, & G i item C , & I , & A E , & Q^ 
habebit Q ad G fefquiplicacam rationem eius, quam 
habet A E ad A M i fedex lemmate duodecimo B vf 
ad B E habet maiorem rationem, quam fie ratio fef- 
quiplicata A E ad A M j ergo B M ad B E habebit 
maiorem rationem , quam Q ad G : fed quia , per con- 
ftru&ionem,vt C ad Qj ita B £ ad K,eric vt C ad 
B E, ita Q^ad K : Item quia, per conftru&ionem, vt 
C ad G,ita B M ad H,eric vt C ad BM,icaGadH: 
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fed vt G ad H , ita fatfta eft Q ad M , erit igitur Qjid 

M , vt C ad B M ; & quia , vt C ad B E , ita Qjid K, 
erit M ad K , vt B M ad B E } fed B M ad B E ha- 
bet maiorem rationem, quam Q^ad G; ergo M ad K 
habebit maiorem rationem, quam Q ad G j fed quia, 
vt G ad H , ita Q ad M,erit per rationem perturba- 
tam ratio $jid K maior, quam Qjid H : ergo H fu- 
perat K , quod erat probandum . 

PROPOSITIO IX. ZETETICA. 


Inuenire maximum plano folidum , quod poflic 
applicari dato folido deficiens qua- 
drato cubo . 


I T datum B folidum , & oporteat facere , 
quod imperatum eft ; ita erit fecandum B fo- 
lidum vt fi alterum ipfius fegmenturo effin- 
gatur in cubum , quod fit ex reliquo folidi in quadratum 
huius efti&i cubi fit maximum omnium eorum , qua? 
fieri poffint fi quomodocunque aliter fecetur folidum 



datum . 

. Sit igitur fegrr.entum A cubus, erit reliquum B fo- 
lidum minus A cubo , quod dudum in A quadratum 
producet plano folidum applicatum B folido in A qua- 
drarum minus A quadrato cubo . 

Sit fecundo fegmentum cubus ex A plus E , & E 
aequetur nihilo, ideft cubus ex A plus triplici folido ex 
A quadrato in E plus triplici folido ex E quadrato in 
-A plus cubo ex E J erit reliquum B folidum minui 
•Cubo ex A minus triplici folido ex A quadrato in E 
! ... minus 



minus triplici (olido ci E' qiiadrato ih A minus E cu- 
bo, quod dudhim in quadratum ex A plus duplicifa^o 
ex A in E plus E quadrato producet fa<2um ex B fo- 
lido in A quadratum plus duplici fa&ocx E folido in 
A in E plusfa&oex B folido in E quadratum minus A 
quadrato cubo minus quintuplo faftoex A quadrato 
quadrato in E minus decuplo fa&o et A cubo in E 
quadratum minus decuplo fa&o ex E cubo in A qua- 
drarum minus quintuplo fafto ex A in E quadrato 
quadraturi riinus E quadrato cubo , 

V^nde fi* J detrahatur prius fa&um et B folido in A 
quadratum bimus A quadrato cubo,& reliquum ap- 
plicetur ad E, & rcieflis ijs quat ex E non liberantur, 
fiat Anrithefis ; erit duplex fadhim ex B folido in A 
arquale quintuplo quadrato quadrato ex A, & fi omnia 
applicentur quihque A, etiam A cubus atquabitur dua- 
bus ex quinque partibus B folidi j fedcum ex A cubo 
efformari debeat A quadrato cubus , erit plano foli- 
dum applicatum dato (olido deficiens quadrato cubo 
i J, quod applicabitur reliquis tribus ex quinque par- 
tibus dati folidi . Hinc 
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PODISMA. X" A 

r» ifionoi ci rns:f jl qiil jt^dfcd HQ bc ; 13 A 

Maximum plano folidum , quod applicatur dato folido defiA 
ciens quadrato cubo efl id , quod applicatur tritus ex quin- . 
que partitus dati foltdi , gj quadrato cubus , qu* defuit 
s occupat reliquat duas partes . ><! 
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■ : . ' runrm X tH: iE Q pR i E . M ; A «idU ' hl atinirn 

Omnium plano folidornm ad idem fclidum 
applicatorum ; deficiijtmjp plano foiidis 
iimilibus , fifiii Iicerque ‘ poiius malinum 
cft i id quod tribu&ex quinqup partibus dati 
foildj applicami^lqrn.!» xutilrn h ni tmil p 
. . . ■ ii .• ./ 1 , e : 

Ijqd^uip (pJiduqTj c«j‘ ( A : B in D I io D G-i 
quinta autem pars ipdus .A B fit A C*& A D 
ipluis A C./it dupla; erit B D «qualis tribus 
ex quinque partibus jocius A B; & fartum cx B D io 
I>i in D erit «quale tr ibus ex quinque partibus 
datifolidi ; fiat folido cx A B in D I in I) G «quale 
folidum ex A QJn E L in E F, & fartum ex E A in 
h l J> E F Ot firoile fartp cx A D in U C \a D i ; 

yj n uabul < ibildl i fetreVfacq slipnlup i-m* 1 
i xlq iii*) t ztfdin orcibtup A ftrfmttTJk 

^aibctjp emiorbb obilo; o:tb rnuicuilqqi: mut 
_ iupyo eudiVj aiupdbi iftfrdtbifqq* ■ boup <1? 

uniH . ibilol ijtbeudia 

& EF ad DH habeat triplicatam rationem eius, quam 
habet E F ad D Q,fqu rationis A E ad A JW ruf >t 
paralldepipeda ex A.tP in D I in D AE in 

E F in E L plano rolida rimilia,paiiUcerqi; pofita > & 
parallelepipeda ex B D in.D H in D in 

E F in E L erunt plano folida cfdem folido applicata 
deficientia plano foiidis fimilibus , fimiliterq; politis. 
-03HT V plano 
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Plano folidum ^r6' cx>B D in D H in D I erit ap- 
plicatum rrJbds cx'quinque partibQs dati folidi, & pU- 
no folidum ex Q E in £ «F in B L erit applicatum 
parti maiori, quam finires ex «juihque partibus dati 
folidi . Quare 

Dico primo plano folidum cx B D io D H in D I 
fuperare plano foliddnfex QJ3 in£ F ifl E L, 

i r>.rnuf;fl lifluDqiA 

AnAlylis prin®*.JWS> zunirn rr: ip]b 

Q Via plano folidum cx B D in D H’in D I fup 1 - 
ponitur fupefarc plaho folidum ex E in E F 
in E L j habebit fartum ex B D in D I ; ad fartum ex: 
Q^_E in E L maiorem rationem, quam HFadDH; 
ideft per conftrurtionem , quam cubus ex E F ad cu- 
bum ex D G ; igitur fartum ex B D in D I incubum 
cx D G fuperabit fartum ex Q^E in E L incubumejr 
E F j fartum igitur ex B D in D I in D G ad fartum' 
cx Q E in E L in E F habebit maiorem rationem, 
quam quadratum cx E F ad quadratum cx D G j fed., 
quia firtum ex A Q in E t in E E cft arqualo farto cx 
A B’ ia,Di[I in DcG , eiic fartum, cx QJE in E L ia 
E Flsequale farto ex . A B in'P 1 in.D G minus farto 
cx AiE in E L in E F : Quamobrem fartum ex B D 
id D I in D G adi fartum cx A B in D I in D G mi- 
nus farto ex A 'E in E L in E^F ; habebit maiorem ra- 
tionem , quam quadratum cx £ F ad quadratum ex 
D G idcirco fartum ex B Diu D 1 in D G cubum 
fuperabit >fdrtum ex A B in D I id D G in E F qua- 
dratum minus farto ex A E in E L in E F cubum ; & 
per Aotuhcfim fartum cx A E in E L in E F cubum 
rnr.jjp V a fu- 
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fupcrabic fadum e* A IViji:D I in D G io E F qua- 
dratum minusjfaGoe* BjD in D-I in DG cubum j 
&fadum ex A H in E t in E F quadratum ad fUChnn 
ex' A B in p I in E F quidratgm minus fa&oc< B D 
in D I in DG quadratum habebit maiorem rationem, 
quam D Q ad E F, idcftyquam A I> ad A E; ergo 
fa&umex AiE quadrato iq . E i. ift E _>F; quadratum 
fuperabit fa&um.ex A l5 in A B in D I in E F qua- 
dratum minus ‘m DI in D G 

quadratum fetfum ex A E quadrato. in E f qua- 
dratum ad fa&um ex A D in A B in E F quadrirum 
minus fa&o ex A D in B D in D G quadratum ha- 
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bebit maiorem rationem % quam D I ad E L , ideft A D 
ad A E j & fa&um er A E cubo Jn E r F quadratum 
fuperabit fa^um ex A D quadrato in A B.:in.E:F ! 
quadratum minus fa&o ex A D quadrato iniB D in 
D G quadratum j & fa&a Antithefi fadum ex A D 
quadrato in B D in D G. quadratum fuperabit fatflum 
ex A D quadrato in AB in E F quadratum minus 
fa&o ex A E cubo in E F quadratum ; & fadum ex i 
A D quadrato in B D ad fa&um ex A D quadrato 
in A B minus cubo ex A E habebit maiorem ratio- 
nem, quam E F qUadratum ad quadratum D G, ideft r 
-ni x V quam 


J 
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quam A E quadrarum ad quadratum A D *ergo fa- 
dium cj AD quadrato quadrato in B D fuperabic fa-» 
dium ex A D quadrato in A B in A E quadratum_. 
minus quadrato cubo e: A Ej&li fiat interpretatio, 
vc A D fit aequalis dupla: A C , & B D triplae AC,. 
& A B quintuplac AC,& A E dupla: A C minus 
D E a Quadraginta , & odo quadrato cubi ex A C 
iuperabunt quadraginta & odio quadrato cubos ex 
A C minus fadio ex fexaginca cubis ex A C in D E 
quadratum plus fadio ex quadraginta quadratis ex A C 
in I) E tubum minus fadiO ex decupla AC in D E 
quadrato quadratum plus' quadrato cubo ex DEj& 
liiiat Antithdis erit fadium ex lex aginta cubis cx A C 
in D E quadratum plus fadto ex decupla A C in D E 
quadrato quadratum maius fadio ex quadraginta qua- 
dratis ex A C in D E cubum plus D E quadrato 
cubo & fi omnia applicentur ad DE quadratum, 
fexaginca cubi ex A C,vna cum fa&o ex decupla A C • 
in D E quadratum fuperabunt fadium cx quadraginta 
quadratis ex A C in D E plus D E cubo j Quod 
patet ex fcquenti lemmate . 

L E M M A . 


Si fuerint dux r edbe , & alterius dupla fuperet 

alteram . Dico fexaginta cubos ex prima, vna 

cum fafto ex decupla prima in quadratum 
fecunda: fuperare facflu ex quadraginta qua- ; 
dracis prim*in fecunda, plus cubo fecundae 'm 
Intdua:rcdheC,&E,&dupla c ■ 

i Cfupdreci:. Dicofexaginta E _{ 

A ~ cubos 
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cubos cx C >,vna cum fa&o ex decupla C in £ qua- 
draturo fuperare fa&um ex quadraginta quadratis cx C 
in E plus E cubo . 

Autenim E deficit d C, aut efl aequalis , aut maior j 
fi deficiat , aut fitarqualis pacet propofitio ; nam fetfiper 
fadumex quadraginta quadratis ex C in E plus E cu- 
bo pon excedet fummam quad raginra vnius cubi ex C; 
ergo deficiet a fexaginta cubis ex C plusfa&o ex de- 
cupla C in E quadratum . 

Sit,yltimo E.maior C, fcd minor dupla Cj & fup- 
f onatur E aequalis C plus A , & C fuperare A ;eric E 
quadratum aequale quadrato ex C plus duplici fado 
cx C in A plus A quadrato, & cubus ex E erit aqualis 
euhoex G plus triplici fa&o ex Cquadrato in A plus 
triplici fa&o ex A quadrato in O plus C cubo:^& fa.- 
<2um cx quadtaginca quadratis cX C in B Aric xquale 
quadraginta cubis ex C plus fat2o er quadraginta qua. 
dratisex C in A > & idcirco.fexagintarubi ex C,vna 
cum fado ex decupla C in E quadratum aeqpabuntur 
feptuaginta cubis ex C plus fa&o ex vigintiquadratis- 
ex C in A plus fado ex decupla C in A quadratum j 
fadum vero ex quadraginta quadratis ex C in E,vna 
cum E cubo erit aequale quadraginta vni cubo ex 
C plusfadoexquadr 3 gintatribusquadratisex C in A 
plus fado cx tribus quadratis ex A in C plus A cubo j 
Et fr comparentur feptuaginta cubi cx C plusfadoex 
viginti quadratis ex C in A plus fado ei decupla C 
In A quadratum cum quadraginta, & vnocubo cx C 
plus fado ex quadraginta tribus quadraris ex C in A 
plus fado ex tribus quadratis cx A in C plus A cubo 5 
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& fi ytfinqj demantur communia* remanebunt cx altera 
parte viginti nouem cubi qn G, vna cum fado ex fepreni 
C in A quadratum j &exakera fidum ex viginci tri- 
bus quadratis ex C in A plus A cubo ; ideft, quia A 
fuperat. C , minus,quam viginti quatuor cubi cx C ; 
qrgo multo minus, .quanr viginti nouem cubicx C,vna 
cum fado ex, feptem C in A quadratum,; ergo fexa- 
«iqta^pbi: extG;, vna cum fado er dedupla C in.E 
quadratum fuperant fadum ex quadraginta quadrati 
e,* C jn E plu$ E cubo j ideo iit 

. ' t, i oji br.im U / 

prtmx partjs^, . j; :,, a A 

Q ' Vi i dupla A C fuperat D'E per lemma fupe- 
ihrs v fexaginra cubi «x A C,vnacum fado ex 
decupla A G in D E quadratum fuperabunr fadum 
ex quadragiinta-quadratis cx A C in D E plus D E 
cubo ; & fi omhia ducantur in D E quadratum, fadum 
cx fexagima cubis eir A C in DE quadratum, vna 
cum fado ex decupla 1 A C in D E quadrato quadra- 
nim fuperabit fadum ex quadraginta quadratis ex A'C 
in D E cubum plus D E quaJrato cubo ; fi vtrique 
parfi addantOfiquadragiritayA? odo quadrato Cubi ex 
A C ; aggregarim cx quadraginta, & odo quadrato 
cubis A C ! pluSfadoqx fexaginta Cubis ex A ( &dfa 
D E quadratum plus fado cx' decupla* A (£ fih D B 
quadrito quadratum fuperabit aggdegatbmex quadra- 
ginta, & odo qriadrato cubis cx A C piris fado ex qua- 
draginta quadratis ex A C in D E cubum plus D E 
quadrat ciiboj &fada ArttitliefiquadtagintaV&odO 
qria^Tato cubi fei IA Ciuperribum^irJWfraginta, Btodo 
cmikib qua- 
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quadrato cubos cx A C minus fa&oexfexaginta cubis 
ex A C in D E quadrarum plus fa<fto ex quadraginta 
quadratis ex A C in D E cubum minus fado ex de- 
cupla AC in DE quadrato quadratum plus quadrato 
cubo ex D E j ideft ffadia interpretatione, vt A D fit 
jrqualis duplae A C , & B D triplae A C , & AB 
quintuplae A C , & A E duplae A C minus CE) 
fa&um ex A D quadrato quadrato in B D fuperabit 
fa&um ex A D quadrato in A B in A E quadrarum 
minus quadrato cubo ex A E. Quamobrem fa&um ex 
A D quadrato in B D ad fa&um ex A D quadrato in 
A B minus cubo ex A E habebit maiorem rationem , 
quam quadratum cx A E ad quadratum ex AD, ideft» 
quam E F quadratum ad quadratum D G ; fatfutru* 
igitur ex A D quadrato in B D in D G quadratum 
fuperabit fa&um ex A D quadrato in A B in E F qua- 
dratum minus facio ex A E cubo in E F quadratum; 
A' per Antithefim fatftum ex A E cubo in. E F qua- 
dratum fuperabit fa&um ex A D quadrato in A B in 
E F quadratum minus fa&oex A D quadrato in B D 
in D G quadratum ; &fa<ftum ex A E quadrato in E F 
quadiatum ad faxftum ex A D in A B in E F quadra- 
tum minus fa&o cx A D in B D in D G quadratum 
habebit maiorem rationem, quam AD ad AE, ideft, 
quam D I ad E L , & fa&um cx A E quadrato in E F 
quadratum in E L fuperabi* fa&um ex A D in A B in 
D I in E F quadratum minus fa<fto ex A D in B D in 
D 1 in D G quadratum ; Quare fa#um ex A E in bF 
quadratum in E L ad fa&um ex A B in D Ann E F 
quaJiatum minus facto ex b D in D 1 m I) G qua- 
-LUC, dratum 
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dratum habebit maiorem rabonem , quam A D ad A £, 
‘ ideft , quam D C ad E F j & Faflum ex A E in E L 
-in E F dubum fuperabit fadum ex A B m D I in D G 
inlElJ quadratum minus fa&6 ex B D i» ; D I in DG 
cubum i & per Antithefim, fa<2um ex B D in D I in 
iD G cubum fuperabit ia#droex>A B irf in D G 

in E E quadratum minus Fa&o ex A E in E L in E F 
cubum ij Quamobrem Fa£um<ex B D in D I in D G 
/ad fa&um ex A B in D I in D G minus Fadoex A E 
an EL in E F habebit maiorem, rationem, quam E F 
quadratum ad quadratum DG; fcd quia fadhim ex 
A B in D I in D G cft aequale ex A Q in E L 
in E F, erit Fadum ex A B in D I ih D G minus Fa^o 
ex A E in E L in E F arquale Fafto; ex Q E in E L in 
E F «| ergo Fatfum cx B D ihsD I ftrD Q adFadum 
ex Q*E in E L in E F habebd maiorem rationem^, 
,<]uam E F quadratum ad quadratum D~G ; & fa&uni 
<?x3 D ih D I ih D G cubum fupcribq Fa&um cx 
Q E 'in E L in E F cubum. . Quaitefaftum ex B D in 
•D.,T;ad Facium ex Q^E in E L habebit maiorem ratio» 
nem, .quam E'F cubus adrttobumlD GfrFed:EiF c cu- 
bus qd cubum. D Gi pertconftru<fiiqnem yeft vt E E ad 
DHv Ergo Faduoi exiiBiiD in D I in D H Fuperabid 
faduiuex.iQjB ip E L in E F*jdeft plano folidunihpd 
plicatum tribus ej quinquefcarcibuiximi folidi fuper*# 
b(i plado&Hdum applicatum parti maiori j quam fine 
tceiex quinque^partibiis dati/alidi cum fimili deFe&pi) 
quod Fumpfimus primo loco demonftrandum . -. ujE i 
Sit Fecundo datum Folidum ex A B in D I in D Gj 
quinta autem parsipfius A B fit A C, & A D ipfius 
£flA X AC 


A C fit dupla , erit B D squalis tribus ex' quinque 
partibus totius AB$&: fa&umcx B.D ia DI in DG 
erit squale tribus ex quinque partibus dati folidi . Fiat 
iolido A B in D. I ia J> G squale folidum ex A Q in 
B L in E F>& fa&ura ex E A ia fi L in E F fit ficnile 
faSo ex A D ia D G ia D l 9 & DG id E H habeat 
triplicatam rationem eius * quam habet D G ad E F,. 
Icit rationis A J>ad A E i erunt parallelepipcda ex 

A I> in 
D I in 
DG,fir 
cxAE 
in £ H 
in EL 
> plano 
dfolida^. 
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fimiliterqt pofita ; & paraliekpipeda ex B D in D G 
in D 1 , & cx Q^E in E H in E L erunt plano folida 
eidem folido applicata deficientia plano folidis fimili- 
bus>fimiliterq; politis : Plano folidum vero er B D in 
D G in D i erit applicatum tribus ex quinque parti- 
bus dati fohdi > & plano folidum ex Q_E in E H in 
B L erit applicatum parti minori , quam fine tres ex 
quinque partibus dati folidi * Quare 

Dico fecundo plano folidum ex B D in D G in D I. 
fuperare plano folidum cx Q^E in E H in E L. : 
Sit igitur •!■ 
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Q Via plano folidum ex B D in D G in D J fup* 
ponitur fuperare plano folidum ex QJE in E H 
in E L ; habebit fadom ex B D in 1> I ad faOum ex 
Q E in E L maiorem rationem > quam E H ad DG; 
ideft per conftru<ftionem> quam habet cubus ex E F ad 
cubum ex D C ; igitur fa&um ex B D in D I in cu- 
bum ex D G fuperat fa&um ex Q E in E L incubum 
cx E F j fadum igitur ex B D in D I in D G ad fa- 
£um tfx Q E in E L in E F habet maioiefn rationem* 
quam quadratum cx E F ad quadratum cxDG 5 fcd 
quia fa&um ex A Qjn E L in E F eft aequale fa<5io ex 
AB in DI in D G, critfadum cx Q^E in E L in E F 
aequale fafto ex AB in DI in DG minus fa&o ex A E. 
in E L in E F : Quamobrem fa&um cx B D in D I 
in D G ad fadumex A B in D I in D G minus fatfo 
ex A E in E L in E F habebit maiorem rationem.. , 
quam quadratum ex E F ad quadratum ex D G j id- 
circo fa&um cx B D in D I in D G cubum fuperabic 
fatfumex A B in D I in D G in E F quadratum mi- 
tius fa&o cx A E in E L in E F cubum ; & per And- 
thefim , faSum ex A E in E L in E F cubum fupera. 
bit fa&um ex A B in D I in D G in E F quadratum 
minus fa&oex B D in D I in D G cubum; & fa&um 
ex A E in E L in E F quadratum ad fadum ex A B 
in D I in E F quadratum minus fa&o ex B D in D I 
in D G quadratum habebit maiorem rationem , quam 
D G ad E F, ideft quam A D ad A E ; ergo fa&um 
ex A E quadrato in E L in E F quadratum fuperabie 
/ r X a fatfum 
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faftum ex A D.fn D I in A B it\ E F quadratum mi- 
nus fa&o ex A‘T> in B D ift D Iin DC quadratum ; 
& fa&uAi ex'A ( £ quadi!ito<in £ F quadratum' ad‘fa- 
«Efiwb A B in>b;E quadratum rni^s 

ei A 1 D in* B l> IndD-Gi quadratum habebid m^idfeni 
midriem ,Icjudni'D } ad E Lyidett AoD, adi A Ei; ergo 
fadhim ex A '&*nbb.an;fi;J?> quadraturri fuperabibfa* 
&umex A D quadrato in A li.iaE F «qualitatum mi- 
nus fa#o ex :Ai D; quadrata;la; B I>jioi D G. quadra» 
tfiihi 5 & fattxAJntithefiyfcjSc fatfhnn;axnA D'quadiato 
id B D io 4AG quadrat dml niaius.ififtQie* A D quir 
bs‘i ; O CI xo mu: jH p b, 3 3 xo inuimLtujJrdtaip 

J B nijQf A t? uuiA B ia 
fo r.l i i : o t OCI tu I ClEFqua 
i I CI ni il A xi’of)r'drattfm 
•\ H ni Jtiinual 
mii5JtlF£ fatfoex 
ni d 3 nt A B cu- 
bo in-» 
{} a x3 {uUBvb Fqua 
dratum; & fudhim ex A D quadratio ini B IA ad fa&dm 
ex A D quadrato in A B minuscuboex AEkabebit 
maiorem rationem, quarh. E F quadratam ad quadrflr 
tum D G;idfeft,quamA. £ quadratum. ad quad/aruM 
AD; ergo fa&um cx« A D 1 quadrato quadratoin B D 
fuperabit fa&um cx A D quadrato in' A B jn A E 
quadratum minos. quadrato, cubo ex A E;& jp?r«A<fc- 
trtheGm quadrato cubias exrA E fuperabit fa3um ex 
A D quadrato in' A Bdh A E quadratum mjriusfafto 
cx A D quadrato quadrato: in B D ; Et G fiat inter-, 
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precatio :yrrrA E iit *'qdalis> doplicii A^OplusDE , 
& A D fit xqualis duplici A C, & D B triplici A C, 
& A B .quintuplae A C $ aggnegatum ex triginta ;duo, 
bliAquadraco cubis «i A C plus fado esc .odoginta^ 
qiiadrJtoquadritis.cr^A C in DiE plus fqdoex^dpy 
ginta cubis ex rA C in D E quadratun?:f>!us fqdoex 
quadraginta cubis ex 'D E io ; A C quadUtum plus 
fado ex decupla Af.G.in D E quadrato. quadratum_. 
plus quadrato (jub® ex D E fuperabit aggregatum «* 
triginta 'duobus' quadrato cubis ex A C plus.fado ex 
odoginta quadraroquadratis cx A C in D Ia plus fa? 
do exiyigflici cubis cx A G;in D E quadrafum, quod 
pacet; Quare fit .1 - immdnaip : 1 3! nr !l A ni 
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vl i* J 'J Ini JIjI i i- ff * l)i fi *1 u t f n o: Vi 

Via aggregatum cx triginta duobus quadrato c^n 
! , bis ex A G plus fado cx odoginta quadrato 
quadratis cx A G in D R plus fado ex odpginca cu- 
bis ex A C in D E quadratum plus fado ex quadra- 
ginta cubis ex D E in A C plus fido ex decupla A C 
in D E quadrato quadratum pluts quadrato cubo cx 
D E fuperat aggregatum ex triginta c/uobus quadrato 
cubis ex .A .C plus fado cx odoginta quadrato qua, 
gratis ex. A G in«D E plus fado.ex.vigiotiffiu,bj$ ex 
A Ciin<D E quadratum j & fi fiat interpretatio , yc 
A E fit aequalis duplici A C plus DE. & A I) fit 
tcqiralis duplici A C, & D B triplici AC,& AB 
quincuplici .A C j quadrato cubus ex A B faperabic 
fadura,ex ;A D quadrato in A B in A E quadratum 
minus fado. ex AD quadrato quadrato in BD;& 

fada 
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fada Antithefi, fa&um ex A D qnadnto quadrato ia 
B D fuperabit fadum ex A D quadrato in AB in A B 
quadratum minus quadrato cubo ciAE. Quare fa« 
dum ex A D quadrato in B D ad fa&um ex A D 
quadrato in A B minus cubo ex A E habebit raaio- 
rem rationem, quam quadratum ex A E ad quadratum 
ex A D , ideft: quam E F quadratum ad quadratum^ 
D G , & fa&um ex A D quadrato in B D in D G 
quadratum fuperabit fa&um ex A D quadrato in A B 
in E F quadratum minus fa&o ex cubo A E in E F 
quadratum ; & per Antithefim, fadum ex cubo A E 
in E F quadratum fuperabit factum ex A D quadrato 
in A B in E F quadratum minus fado ex A D qua- 
drato in B D in D G quadratum > & fa&urn ex qua- 
drato A E in E F quadratum ad fa&um ex A D in_. 
A B in E F quadratum minus fado ex A D in B D 
in D G quadratum habebit maiorem rationem , quam 
A D ad A E , ideft quam D 1 ad E L $ ergo fadhirn 
ex A E quadrato in E F quadratum in E L fuperabit 
fa&um ex A D in D I in A B in E F qnadratum mi- 
nus fado ex A D in B D in D I in D G quadratum $ 
& fa&um ex A E in E L in E F quadratum ad fadum 
ex A B in D I in E F quadratum minus fado ex B D 
in D I in D G quadratum habebit maiorem rationem, 
quam A D ad A E, ideft D G ad E F j &■ fa&um ex 
A E in E L in E F cubum fuperabit fadum ex A B 
InDlinEF quadratum in D G minus fado ex B D 
in D I in D G cubum 5 & per Antithefim , fidum ex 
B D in D I in D G cubum fuperabit fadumcx A B 
in D I in E F quadratum in D G minus fado ex A B 


IfT 

in E L itt E F cubum > & fartum ex B D in D I in 
D G ad fartum cjc A B in D I in D G minus farto ex 
A E in E L in E F habebit maiorem rationem , quam 
fi F quadratum ad D G quadratum j fed quia fartum 
cx A QJn E L ia £ F eft arquale farto ex A B in D I 
in D G ,erit fartum ex A B in D I in D G minus 
farto ex A E in E L in E F aequale farto ex QJ£ in 
E L in E F t Quare fartum ex B D ia D I in D G 
ad fartura cx QJE in E L in E F habebit maiorem-» 
rationem, quam E F quadratum ad O G quadratum; 
& fartum ex B D in I> I in D G cubum fuperabit 
fartum cx Q^E in E L in E F cubum i Quaraobrcm 
fartum ex B D ia D I ad fartum ex QJi in E L ha- 
bebit maiorem rationem, quam E F cubus ad cubum 
I* G j fed, vt E F cubus ad cubum D G , ita eft ex 
conftrurtione EH adl) G j ergo fartum ex B D in 
D I ad fartum ex QJB in E L habebit maiorem, ra- 
tionem , quam E H ad D G j & fartum ex B D in 
D I in D G fuperabit fartum ex Q E in E L in E H, 
id eft plano Colidum applicatum tribus cx quinque par- 
tibus dati folidifuperabic plano folidum applicatum-» 
parti minori , quamfint tres ex quinque partibus dati 
folidiftmili exiftente defertu ; cum vero etiam deraon- 
ftratumfic fuperare id, quod eft applicatum parti ma- 
iori , quam fine tres ex quinque partibus dati folidi, 
hinc patet effc omnium maximum , quod erat dcnron- 

flrandum i 
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S / dentur dua linea , quarum altera gerat vicem ratio- 
nalis , altera yero pojjit datum folidum , quarktur 
quarta proportionalis pojita rationali prima , C? 1 ea y qua potefi 
-datum folidum fecunda , quarta inuenta erit fimilis dato f oli- 
do , cuius fegmenta ftmilia erunt fegmentis dati folidi prir 
ma duarum medio loco proportionalium inter rationalem , 
fegmentum ftmilis dato [dido erit fimilis ei , qua potefi cubum 
i aqualem fegmento dati f olidi ; fecunda 'tero duarum 'medio 
loco propoitionalium inter rationalem , gyl fegmentum fimtlis 
i dato folido erit ftmilis quadrato eius , qua potcH cubum aqua- 
lem fegmento dati folidi , & rationalis ad hanc habebit ra - 
tionem fubfefquiplicatam eius rationis , quam habet adfimilem 
fegmento dati folidi s fg) Ji fiat <vt rationalis ad hanc 4 ita 
ftmilis reliquo fegmento dati folidi ad alidni , erit hac vltim» 
loco inuenta fimilis plano folido applicato dato, folido. cum de fe- 
ti u qi.ad-ato cubi 1 Quare in id \recidit quaHio^^t dat 4 ra - 
, ttonali y g/ fimili dato folido fimilis dato folido ita fetetur , vt 
■fi fiat alterum fegmentum fimilis dato folido ad aliam-, iit ra - 
.tmefvbftfqiiiplicata rationis , quam babtk -raliobalri.fld akc r 
irum fegmentum hac fu omnium maxima p Ume n fit 'vt ea- 
dem fupcrior propofitio per Irneas. hifrnblojm data. riltimaU apfe 
proponatur , q-) demonHrtturfequenM proptfitit/ni 2 illdeo fit- f 

Eaderp propofitio propoiita,, & dei#oniti$p.pqr 
lineas homologas data rationali ».nbn». ‘ 

Datis duabus recflis lineis, quarum altera non 
fecfta fe habeat loco rationalis , altera vero 
-0\l fedta 
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fe&a fit vtcunque>& alterutn ipfiixs Tegmen- 
tum habeat ad aliam re<5tam lineam ratio- 
nem fubfefquiplicatam eius yquam habet 
non fedta ad alterum Tegmentum . Dico 
hanc fore omnium tnaximamjquando fcg- 
mentum , ad quod refertur non fefta erit 
aequale duabus ex quinque partibus datae 
re&x , vel fuerit TubTefquialtcrum alterius, 
fegmenti 

• , ,« , t \ > r . P f \ s ■ . - 
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IT data rationalis C,& altera A B,qu* prius 

F ,.■■■/( 
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G 

H" 


M 


B 
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fecetur in M j ita » ve A M fit fubfcfquialtera ipfiiis 
M B ; fecundo , vrcunq; in E ; ira vc B E Iit maior, 
aut minor ipla B M,& inter C,& A M fupponantur 
dua; mediy proportionales F, & G ; ica, vt fint con- 
tinue proportionales C,& F>& G,& AMjvcaucem 
C ad.,G j ita fiat B.M ad H . Quia C ad G habet 
rationem fubfefquiplicatam eius , quam habet ad A M, 
habebit B M ad H rationem fubfefquiplicatam eius, 
quam habet C ad A M . .p 

Supponantur iterum inter C , & A E duae media: 
proportionales I , & Qj ita vc fint continue propor* 
. ; Y tionalcs 
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tionalcs C* & I, fle Q^& A E $ vt autem C ad Q, 
ita fiat B'E ad k,^ habebit C ad Qjubfcfquiphcatam 
rationem qius , quam habet C ad A E i Quare B E 
ad K habebit rationem fubfefquiplicaram eius, quam 
habet C ad A E $ & quia A M eft fubfefquialcera_« 
ipfius B M . Dico H fuperare K . 

Piat vt 6 ad ItaQjid M,&confiderenturtres 
quantitates & C, & tt > item aliae tres Q, & M, 
(i K, eritratiO Q^ad H compofitaex ratione Q^ad 
G,& G ad H > ratio vero Qjid K erit compofita ex 
ratione Q^ad M , & M ad K ; & quia ab eadem C 
funt dust feries continui proportionalium €,&?>& 
G,& A M,iccm C* & I, & Q> & A E, habebit Q 
ad G fubfefquiplicatam rationem eius , quam habet 
A E ad A M j Quia autem ,vt C ad Q> ita fa&a eft 
B E ad K , erit vt C ad B E ,ita Q ad K j item quia , 
vt C ad G,ita fafta eft B M ad H erit ,vt C ad BM, 

X., ita G ad H j fed vt G ad H,ita Q^ad M 5 ergo Q^ 
ad M erit , vtC ad B M > & vt Q ad K , ita C ad 
B E ; ergo M ad K erit > vt B M ad B E : fed per 
lemma decimum tertium , B M ad B E habet maio- 
‘ rem rationem , quam fit ratio fubfefquiplicata A E 
ad A M , ideft quam fit ratio Q ad G , & G ad 
H habet eandem rationem , quam habet Q ad 
M $ ergo per Analogiam perturbatam Qjd 
t \ K habebit maiorem rationem , quam 
{ z :■ Qjtd H,ergoH fuperat K, 
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PROPOSITIO X. ZETETICA. 

In Lien i re maximum plano folidum , quod poflGt 
applicari dato plano plano deficiens 
quadrato cubo » 

|*J* datum B plano planum , & oporteat f*> 
cere, quod imperatum eftjica eritfecandum 
B plano planum j vt fi ex altero ipfius fegmen- 
to efficiatur quadrato quadratum, quod fit ex reliquo 
plano plani in latus didi quadrato quad rati fit maximum 
omnium eorum , quae ficti pofiint,fi quomodocunque 
aliter fecetur plano planum datum .. 

Sit igitur primo Tegmentum A quadrato quadratum, 
(Crit reliquum B plano planum minus A quadrato quar 
d rato, quod dudum in A producet plano folidum ap- 
plicatum B plano planum in A minus A quadrato cubo • 
Sit fecundo fegmentum quadrato quadratum ex A 
plus E, & E aequetur nihilo ; ideft quadrato quadra- 
tum cx A plus quadruplo plano plano ex A cubo in E 
plus fex tuplo. plano plano ex A quadratoin E quadra- 
jumplus quadruplo planoplano ex A in E cubum plus 
E quadrato quadrato ; erit reliquum B plano planum 

minus A quadrato quadrato minus quadruplo plano 

plano ex A cubo in E minus fcxtuplo plano phnoex A 
quadrato in J5 quadratum minus quadruplo plano plano 
ex A in E cubum minas E quadrato quadrato 5 quod 
duflum in A , plus B producet faSum B plano 
plano in A plus fa«o ex B plano plano ia B minus 

«quadrato cubo ex A minus faflo ex qujptuplo A qu*- 
^ ^ y % drato 
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drato quadrato in E mintis fa#o ex decuplo A cubo 
in E quadratum minus fa&o ex decuplo A quadrato in 
E cubum minus quintuplo fa&o ex A in E quadrato 
quadratum minus E quadrato cubo . Vnde ii detra- 
hatur piius fatfum c* Ii plano plano in A minus A 
quadrato cubo,& reliquum applicetur ad E,& reie- 
diis ijs , quae cx E non liberantur, fiat reliqui Antithe- 
tis ; erit quinruplum A quadrato quadratum arquale B 
plano plano ; &,fivtraq;pars quintupartiatur ,erit A 
quadrato quadratum aequale quintae parti B plano pla- 
ni j & cum ex A quadrato quadrato effingi debeat 
quadrato cubus, erit plano folidum applicatum dato 
plano plano deficiens quadrato cubo id, quod appli- 
catur reliquis quatuor ex quinque partibus dati plano 
plani . Hinc 

PODISMA. 

'Maximum piatio folidum , quod applicatur dato piam piam de- 
ficient quadrato culo cjl id , quod applicatur quatuor ex quinji 
partiius dati plano plani , & quadrato cultu , qui dejicit oc - 
cupat reliquam quintam partem . ‘ 

THEOREMA. 


Omnium plano folidorum ad idem plano planum 

applicatorum,& deficientium plano /olblis/imi- 

libus, fimiliterq5 pofitis maximum cft id , quod 
quatuor ex quinq^partibus dati folidi applicatur. 

ilT primo datum parallelepipednm ex AB, 
in DI, in DG datum plano planum, & quin- 
ta pars ipfius A B fit A D,erit B D aequalis 

quatuor 
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,• quatuor ex quinque partibus totius A B,& fadum ct 
B D in D I in D G erit aquale quatuor ex quinque 
partibus dati parallelepipedi j fiat parallelepipedo ex 
A B in D I in D G squale parallelepipedum ex A Q^ 
in E L in E F, ea lege, vt fadum ex E A in E L fit 
fimile fado ex A D in D I , fed E F ad D G habeat 
duplicatam rationem eius , quam habet A E ad A D, 
erunt parallelcpipeda cx A E in E F in E L , & ex 
A D in D I in D G plano plana fimilia j fiat iterum, 
vt A E ad A D,ita D G ad D H, erunt parallelcpi- 
peda ex A E in E F in E L, &ex A D in D H in D I 
plano folida fimilia, fimiliterq; pofita j & parallelcpi- 
peda cx D B in D I in D H , & ex E Qjn E L in 
E F erunt plano folida eidem plano plano applicata 
deficientia plano folidis fimilibus, fimiliterq; pofitis; 
&parallelepipcdum ex D B in D I in D H erit appli- 
catum quatuor ex quinque partibus dati plano plani j 
parallelcpipedum vero ex E Q in E L in E F erit ap- 
plicatum parti maiori, quam fint quatuor ex quinque 
partibus dati plano plani fimili exiftenre defcdu . Dico 
primo plano folidum ex D B in D I in D H fuperare 
plano folidum ex E Qjn E L in E F . 

Analyfis primae partis . 

Q Via plano folidum ex D B in D I in D H fup- 
ponitur fuperare plano folidum cx E Qjn E L 
in E F , habebit fadum ex B D in D I ad fadum ex 
QJi in E L maiorem rationem , quam E F ad D Hj 
ideft,per conftrudionem, quam cubus ex A E ad cu- 
bum ex A D j fed cubus ex A E eft id, quod fit ex 

A E 
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A E quadrato in A E,& cubus et ADeft id» quod 
fit ex A D quadrato in A D,&, vc A E quadratum 
adAD quadratum, ita E F ad D G i ergo vt cubus 
cx A E ad cubum ex A D,ita eric faftum ex A E in 
E F ad faftum ex A D in D G j Quare fa<3um cx B D 
in D I ad fa<2um ex Q E in E L habebit maiorem^ 
rationem , quam fatfum ex A E in E F ad fatfum ex 
A D in D G ; ergo fadum ex B D in D I in A D 
in D G fuperabic fa&um ex Q E in E L in A E in 
E F j fcd,quia per conftru&ionem fatfum ex A QJn 
E L in E F cft aequale faflo ex A B in D I in D G, 
critfaflumex QE in E L in E F aequale fa&o ex A B 
in D I in D G minus fa&o ex A E in E L in E F ; 

H quarta, 

fa#a ia- 

& s/ ,a P rc " 

/ tatione. 

A L IS B Q- fadum^ 

cx B D in D I in A D in D G fuperabic fa&um ex 
A B iq D 1 in D G in A E minus fado ex A E qua- 
drato in E L in E F ;&fa&aAntifhefi,fa#um ex AB 
quadrato in E L in E F fuperabic fa&um ex A B ia 
DI in DG in A E minus fa&o ex B D in D I in A D 
in D G,&fadum ex A E quadrato in E L ad fa&um 
ex A B in D I in A E minus fatfo ex B D in D I 
in A D habebit maiorem rationem, quam D G ad 
A F , ideft, quam A D quadratum ad A E quadratum 
per conftrudionem ; ergo fa&um ex A E quadrato 
quadrato in E L fuperabic fa&um ex A B in D I ia 
A E io A D quadratum minus fa&> cx B D in D f 

ia 
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in A D cubum , & A E quadrato quadratum ad fa- 
tfum ex A B in A E in A D quadratum minus h€to 
ex B D in A D cubum habebit maiorem rationem^, 
quam D I ad E L, ideft, quam A D ad A E;& A E 
quadrato cubus fuperabit faftum ex A fi in A E iiu. 
A D cubum minus fa&o ex B D in A D quadrato 
quadratum . Fiat interpretatio , vt A E fit aqualis 
A D minus DE,& AB fitarqualis quintupla: A D, 
^ B D fit aequalis quadruplae A D $ erit quadrato 
cubus ex A E afqualis quadrato cubo ex A D minus 
quintuplo plano folido ex A D quadrato quadrato in 
D E plus decuplo plano folidoex A D cubo in D E 
quadrarum minus decuplo plano folido ex A D qua- 
drato in D E cubum plus quintuplo plano (olido ex 
A D in D E quadrato quadratum minus D £ qua- 
drato cubo, & fa&um ex A B in A E in A D cubum 
minus fa&o ex B D in A D quadrato quadratum erit 
frqualc A D quadrato cubo minus quincuplo plano 
folido ex A D quadrato quadrato in D E j ergo ag- 
gregatum ex quadrato cubo cx A D minus quintuplo 
plano folido ex A D quadrato quadrato in D E plus 
decuplo plano folido ex A D cubo in DE quadratum 
minus decuplo p'ano folido ex A D quadrato in D E 
cubum plus quintuplo plano folido ex A D in D E 
quadrato quadratum minus D E quadrato cubo fupe- 
rabit A D quadrato cubum minus quintuplo planofo* 
lidoex A D quadrato quadrato in DE;&fi fiacAn- 
tithefis,& demantur communia, decuplum plano foli- 
dum ex A D cubo in D E quadratum plus quincuplo 
plano folido ex A D in D E quadrato quadratum fu- 

pcrabic 
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perabit decuplum plano folidum ex A D quadrato ih 
D B cubum plus D E quadrato cubo . Vtraq; pars 
appliccturad DE quadratum;decuplus cubusex AD 
plus quinruplo folido ex A D in D E quadratum fu- 
perabit decuplum folidum ex A D quadrato in D E plus 
D E cubo, quod patet, quia A D fuperat D E j Quare fit 

Synthefis primje partis , 


Q Via A D fuperat D E decuplus cubus ex A D 
plus quintuplo folido ex A D in D E quadra- 
tum fuperabit decuplum folidum ex AD quadrato in 
D E plus cubo ex D E ; & , G vtraq; pars ducatur in 
D E quadratum jdecuplum plano folidum ex A D cubo 



B 


I in D E 
quadra- 
tum plus 
quintu— 
"^Eplo pia- 


ro folido ex A D in D E quadrato quadratum fupe- 
rabic decuplum plano folidum ex A D quadrato in-j 
D E cubum plus D E quadrato cubo j fr vtriq; parti 
addatur A D quadrato cubus minus quintuplo plano 
folido ex A D quadrato quadrato in D E ; aggregatum 
ex quadrato cubo ex A D minus quintuplo plano fo- 
Jidoex A D quadrato quadrato in D E plus decuplo 
plano folido ex A D cubo in D E quadratum plus 
quintuplo plano folido cx A D in D E quadrato qua- 
dratum fuperabit aggregatum cx A D quadrato cubo 
minus quintuplo plano folido ex A D quadrato qua- 
drato in D E plus decuplo plano folido. ex A D quq- 
• drato 


draco in D E cubum plus D E quadrato cubo ; & pcf 
Antithefim , aggregatum ex quadrato cubo ex A D 
minus quintuplo plano folido ex A D quadrato qua- 
drato in D E plus decuplo plano folido ex A D cubo 
in D E quadratum minus decuplo plano folidoex A D 
quadrato in D E cubum plus quintuplo plano folido 
ex A D in DE quadrato quadratum minus D E qua- 
drato cubo fuperabit aggregatum ex A D Quadrato 
cubo minus quintuplo plano folido ex A D quadrato 
quadrato in D E j idfcft,fada interpretatione, vc AD 
minus DE fit aqualis A E, & quincupla AD fit aequa- 
lis A B,& quadrupla A D fit aequalis B D; Quadrato 
cubus ex A E fuperabit fa&um ex A B in A E in AD 
cubum minus fado ex B D in A D quadrato quadratum; 
Quare A E quadrato quadratum ad fadum ex A B in 
A E in A D quadratum minus fa&o ex B D in A D 
cubum habebit maiorem rationem, quam AD ad A E, 
ideft quam D I ad E L ; & fa&um ex A E quadrato 
quadrato in E L fuperabit fadum ex A B in A E in A D 
quadratum in D I minus fado ex B D in A D cubum 
in D I j quare fadum ex A E quadrato in E Lad fa&um 
ex A B in D I in A E minus fado ex B D in D I in A D 
habebit maiorem rationem , quam A D quadratum ad 
A E quadratum, ideft, per conftru&ionem, quam DG 
ad E F j & fa&um ex A E quadrato in E L io E F fupe- 
rabit fa&um ex A B in DI in A E in DGminusfado 
ex B D in D 1 in A D in D G , & fada Antithefi fadum 
cx B D in D I in A D in D G fuperabit fadum ex A B 
in DI in A E in D G minus fa&o ex A E quadrato in 
E L in E E j fed quia, per conftrudionem, fadum cx A Q^ 
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in E L in E F eft scquale £»<flo ex A B in D I in D G, efic 
fa&um ex A C in D I in D G minus fa&o ex A E i n E L 
in E F aequale fa&oex Q E in E L in E F . Quare fa<$a 
interpretatione , fa&um ex B D in D I in A D in D G 
fuperabit fa&um ex Q E in E L in E F in A E,&fa&utn 
ex B Din D I ad fa&um ex Q E in E L habebit maiorem 
rationem, quam fadume* A E in E F ad fadumex AO 
inDG jfed,vt EF ad DG,ira A E quadrarum ad AD 
quadratum; quare fatfumcx A E in E F ad fa&um ex 
A D in D G erit , ?t A E cubus ad A D cubum ; idcircb 
fafrumex B D in D I ad fa&um-ex QE in E L fiabebi» 
maiorem rationem , quam cubus ex A E ad cubum ex 
AD,idellperconftru#ionem,quam EFad DHjergo 
fodumcx B D in DI iri DH fuperabit f3<8um cx Q E in 
E L in E F; ideft plano folidum, quod applicatur quatuor 
ex quinque partibus dati plano plani fuperabit plano 
folidum > quod applicatur parti maiori, quam frnt qoa- 
tuorcxqumque partibus dari plano plani firniliexiften- 
te defe3u , quod fumplimus primo loco demonftrandu ; 

Sit fecundo datum parallckpipedumex A B in DI in 
D G datum p5ano planum , & quinta pars ipfitis A B fit 
AD ,erit B D aequalis quatuqr ex quinque partibus to- 
tius A B, & fa&um ex 
BD in D I in DG erit 
aquale quatuor ex quin- 
que partibus dati paral- 
lelepi pedi ; fiat paralle- 
^ lepipedo ex A B in D I 
in D G «equale parallelepipedum ex A Qjn E L in E F , 
ca lege, vt fa&um ex EA in E L ficfir»ilefa&eex AD 

in 
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irt D I ; fdd £ F ad D C habeat duplicatam rationem 
cius , quam ha|>tt AE»d AD, erunt parallclepipeda 
yex A E in E F in E L,& ex A D ia DI in D G plano 
plana fimilia j fiat autem, vt A D ad ASjftaiE F ad E H ; 
erunt parallelepipcda ex A E in E H in E L, & ex A D 
in D I in DG plano folida fimilia, fimiliterq; pofita,& 
parallelepipcda ex B D in D I in D G » & ex E QJn E L 
in EH erunt plano folida eidem plano plano applicata 
deficientia plano folidis fimihbus, fimiliterq; pofitisj& 
parallelepipedum ex D B in D I in D G erit applicatum 
quatuor ex quinque partibus dati plano plani ; paralle- 
lepipcdum vero ex E QJn E L in E H erit applicatum 
parti minori, quam fint quatuor ex quinque partibus 
datt plano plani fimiliexiftentedefe&u . Dico fecundo 
plano folidum ex B D in D I in D G fupcrare plano 
folidum ex E QJn E L in E H . 

Analyfis lccundx partis . 

Q Via plano folidum ex B D in D I in D G fuppo- 
nitur fuperarc plano folidum ex E QJn E L in 
E H , habebit fadum ex B D in D I ad fa<fhat* ex Qj: in 
EL maiorem rationem, quam E H ad DG, ideft pec 
conftru&ionem, quam cubus ex A E ad cubum ex A D i 
fcd cubus ex A E ad cubum ex A D habet rationem 
compofitam ex A E ad A D , & ex quad rato A E ad qua- 
dratum A D , ideft E F ad D G ; fed rationem compofi- 
tam ex AE adAD,&EFadDG habet etiam fatfum 
ex A E in E F ad faiftum ex A D in D G 5 ergo fa&ura ex 
B D in D I ad fa<fhim ex Q E in E L habet maiorem ratio- 
nem , quam fa&um ex A E in E F ad fa&um ex A D in 

Z 2 DG j 
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D G ; ergo fadum ex B D in O I in A.D ituD O fuperabir 
fadum ex Q E in E L in A E in ET ^fedquia per conftru- 
Bionem facium e^AQ ita E Lin E Feft aequale-fadoer 
A B inD I inl<G,erir fadum ex QJ5 in E Lin EF arqua- 
le fado ex A B in D I in D G minus fado ex A E in E L 
in E F ; Quare /fada interpretatione , fadum ex B D in 
D I in AD in DG fuperabit fadumex A B in D I it* 
DG in A E minus fado ex A E quadrato in E Lin E F; 
& fada Antithefi , fadum ex A E quadrato in E L in E F 
fuperabit fadum ex A B in. D I in D G in A E minus fa~ 
do ex BD inD 1 in A D in DG; & fadumex A E qua- 
drato in E L ad fadum ex AB in DI in A E minus fado 

exB.D inD I inAD ha- 
bebit maiorem ratione,, 
quam D G ad E F; ideft,. 
. 1 . ' quam A D quadratum 
, ad A E quadratum pep 

^ ^ conftrudionem ; Ergo 

fadumex A E quadrato quadrato in E L fuperabitla- 
dum ex A B in D I in A E in A D quadratum minus fado- 
ex B D in DI in A D cubum ; & A E quadrato quadratu 
ad fadum ex AB in A E in AD quadratum minus fado 
ex B D in A Dcubum habebit maiorem rationem, quam 
D I ad E L ; ideft , quam A D ad A E ; & A.E quadrata- 
cubus fuperabit fadum ex A B in A E in A D cubum mi- 
nus fado ex BD in AD quadrato quadratum . Fiat in- 
terpretatio vt A E fit aequalis AD plus DE, & AB fit 
aequalis quintuplae AD, & BD fit aequalis quadrupla: 
AD, erit quadrato cubus ex A E aequalis aggregatoer 
quadrato cubo ex A D plus quincuplo plano folido ex 

AD- 
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AD quadrato quadrato in DE plus decuplo planofo* 
hdo ex A D cubo, in D E quadratum plus decuplo plano* 
folidocx AD quadraro in DE cubum plus quintuplo 
plano folido ex A D in D E quadrato quadratum plus 
D E quadrato cubo, quod aggregatum patet fuperare 
aggregatum ex A D quadrato cubo plus quintuplo pla- 
no lolidoetc A D quadrato quadrato in DE, quod per 
interpretationem arquaturfado ex AB in A E in AD 
cubum, minus fadocx B D in AD quadrato quadra- 
tum ; quare patet concludo . Sit igitur 

Synthcfis fecundae partis . 

Via quadrato cubus ex A Dplus quintuplo plano 


folido ex A D quadrato quadrato in DE plus dc-: 


cupio plano folido ex A D cubo in D E quadratum plus 
decuplo plano folido ex A D quadrato in DE cubum 
plus quintuplo plano folido ex A D in D E quadrato 
quadratum plus D E quadrato cubo fuperat quadrato 
cubum ex A D plus quintuplo plano folido ex AD qua- 
drato quadrato in D E j ideft,fifiat interpretatio, vt 
A D plus D E fit squalis A E,& quintuplo A D fit squa- 
lis A B ; quadruplat vero A D fit aequalis B D ; quia qua- 
drato cubus ex A E fuperatfadumex A Bin A E in AD 
cubum minus fado ex B D in A D quadrato quadratum; 
habebit A E quadraro quadratum ad fadum ex AB in 
A E in ADquadratumminusfado ex B D in AD cu- 
bum maiorem rationem, quam AD ad A E,ideft DI 
ad E L j & fadum e x A E quadrato quadrato in E L fu- 
perabit fadum ex A B in D I in A E in AD quadratum 
minus fado ex B D in D 1 in A D.cubum 5 Quare fadum 
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ex AEquadracoinELadfaduraex AB in DI in A E 
minus fado ex BD in DI in A D habebit maiorem ra- 
tionem, quam A D quadratum ad A E quadratum j ideft 
per conftrudionem, quam D C ad E F $ & fadum ex A E 
quadrato in EL in EF fuperabit fadum ex A B in DI in. 
A E in D G minus fado ex B D in D I in A D in D G i & 
per Antithefim, fadum ex B D in DI in AD in D G fu- 
perabit fadum ex A Bin Dl iu A E inDGminus fado* 
ex A E quadraro in E L in £ F ;fed, quia per conftrudio-- 
nem,faduex A Bin Dl inDGeftarqualefadoex AQ 
inE Lin E Fj etit fadum ex A B in DI in DGminusfa- 
do ex A E in E L in E F sequale fadoex QJBinEL in> 
E Fj quaie fi fiat interpretatio, facium ex BD m DL in. 
ADinD G fuperabitfaduex Q E inE L in E F in A E; 
ergo faChim ex B D in D tad fadum ex Q E in E L habe- 
bit maiorem rationem , quam fadum ex A E in E F ad 
fadum ex A D in D G , fed fadum ex A E in E F ad fa- 
dum ex AD in DG habet rationem, compofitam ex ra- 
tione A E ad A D, & E F ad D G ; ideft quadrati A E ad: 
A D quadratum per conftrudionem ; fed hanc candenti 
rationem habet cubus ex A E ad cubum ex AD , ergo, 
fadum ex B D in D I ad fadum ex Q E in E L habebit 
maiorentrationem,quaro AEcubusad A Dcubu,ideft,, 
quamEHadDGjergo fadum ex BDin DlinDGfu- 
perabit fadum exQji in E L in E H, ideft plano folidum 
applicatu quatuor ex quinque partibus dati plano plani 
fuperabit plano folidum , quod applicatur parti minori 
quam fint quatuor ex quinque partibus dati planoplani;. 
eunt autem etiam demonftratum fit foperare id , quod 
applicatur parti maiori , quam fint quatuor ex quinque. 

par- 


partibus fimili exiftente defedu patet cflfe omnium ma- 
ximum eorum , qux applicari poflint , quod propofui- 
mus demonftraxidum - 

S C H O L IV M. 

S I dentur dux line * , quarum altera gerat vicem rationalis y 
altera vero pofjit datum plano- planum, quxratur quinta 
proportionalis pofita rationali prima, C?* ea ,qwepotefl datum plano 
planum fecunda ,quint a inuenta erit ftmilis dato plano plano ^cuius 
fegmenta f milia erunt [egmentis dati plano plani,#} prima trium 
medio loco proportionalium inter rationalem y ct figmentum ftmilis 
dato plano plano erit ftmilis ei , que potcfl quadrato quadratum 
aquale fegmento dati plano plani i&*fi fiat, >r rationalis ad hanc,, 
ita ftmilis reliquo fegmento dati plano plani ad aliam ,.erit hac vl- 
timo loco inuenta ftmilis plano f olido applicato dato plano plano cum 
dcfcElu quadrato cubi t Quare in id recidet qtiaflio , vt data ratio- - 
nali ,#) ftmilt dato plano plano fimilis dato plano plano ita fece - 
tur, vt fifiat alterum fegmentu ftmilis dato plano plano ad aliam 
in ratione fubquadruplicata rationis, quam habet rationalis adaU 
terum fegmentum hac fit omnium maxima »' Hinc eadem fupe- 
rhr propofttio per lineas homologas data rationali apte proponitur x 
& demonflratur fequenti propnfitione \ ideo fit 

Eadem propofitio propofita , & demonftrata per 
lineas homologas data rationali... 

Datis duabus re<5tis lineis , quaru altera fe habeat 
loco rationalis, altera vero, fedla fit vtcunque, 
& alterum ipfius legmentum habeat ad aliam 
sationem fubquadruplica tam ei us, quam, habet 
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rationalis ad alterum fcgmentum . Hxceric 
omnium maxima , quando tegmcntu,ad quod 
refertur rationalis fuerit xquale qutntx parti 
datx re&x, vel fuerit fubquadruplum alterius 
tegmenti . 

> I T data rationalis C , & altera A B,quae priu$ 
feceturin M,vt A M (it quinta pars totius A 13, 
&: ideo fubquaJrupla ipfius B M . Secundo vc. 
cunque in E ; ita vt B E fit maior, aut minor ipfa B M, 
& inter C,& A M fine tres medio loco continue pro- 

r. 
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K 


M 
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portionales G , & E & F > ita vt fint quinque continite 
proportionales C,& G,& E,& F,&AMj vtautcro 
C ad G, ita fiat B M ad H j quia C ad G habet rationem 
fubquadruplicatam eius, quam habet ad A M habebit 
B M ad H rationem fubqoadruplicatam eius, qoan> ha- 
bet C ad A M . Supponantur iterum inter C,& A E 
tres- medix continui proportionale Q & I ,& R,ita vt 
fint quinque continui proportionales C, & Q , & I , & 
R,& A E ;vt autem C ad ita fiat BE ad K habebit 

C ad Q fobquadruplicatam rationem erus , quam habet 
Cad AB,* Quare BE ad K habebit rationem fubqua- 

dru- 


T81 

_ drupHcatam eius , quam habet C ad A E ; & quia A Kt 
eft fubquadrupla ipfius B M . Dico Hfuperare K . Fiat,. 
. vt‘G ad H, ita Q*d M , & confiderentur tres quantita- 
tes Q&G ,& H,item aliae tresQ& M,& K j erit ratio* 
Q ad H compofita ex ratione Qad G , & G ad H jratio 
vero Q ad K erit compofita ex ratione Q^adM, &M 
ad K, & quia ab eadem Cfuntdaae feries continue pto- 
portionalium C , & G, & E,&F,&AM, item_* 
C, R,& A E, habebit QadGfubquadm- 

plicatam. rationem eius > quam habet A E ad AM,vt 
colligi poteft ex lemmate fecundo . Quia vero, vt C ad 
ita fa&a eft B E ad K, erit vt C ad B E , ita Qjid K, 
item quia, vt C ad G , ita fatfta eft B M ad H , erit , vt C 
t.ad BM,itaGad H;fed,vtG adH,itaQjidM;jergo 
.Q.ad Mcrit,vt Cad BM,&»vt QjidK,iraC adBEj 
ergoM adKeric,yt B M ad BEj fcd , per lemma deci- 
mum quartum, B M ad B E habet maiorem rationem , 
quam fit ratio fubquadruplicata A E ad A M,ideft quam 
-fit ratio Qjd G,& G ad H habet eandem rationem , 
quam habet Qjid M ergo pex Analogiam perturba- 
tam Qjd K habebit maiorem rationem, quam Qjid: 
H j ergo H fuperat K , quod erat demonftrandunu 

S C H o L I V M* 
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I A At expedit* fnnt proportiones de appUcathridus figurarum 
deficientium figura data fpecie •vfqi ad [olido [olida , e* 
quibus euidens fit id , quod in Ifagogick diximus gradum figurat 
applicanda denominare multitudinem partium, in quas diuidcndtt 
tfi magnitudo , cui fit applicatio gradum magnitudinis, cui 


m . _ _____ 

fit applkafid rtUrtferdte patfii , qtidf occupat applkdtd tHdg/tU 
tudo dcficicw fyUra data fpceii< fit hdt generaliter 'terutti eH ; 
poftktii &titn Ad /olido fohda , ^••vUfribra hd propofiiionet p/o- 
ctmi eadetn nfcibodo i qua Jkperiores propo/itienes demonftrOle 
fnnt } Qadmobtim Mtnni t artium propofttmutii , fua ad folido 
/olida fpcclant ElMtlriUfo /abdant t 

ELEtfCHVS. 

Propofitioriufrt , qua; fpe&ant ad applicatidncm 
folido folidotum dat£ magnitudini defi- 
dehtiuih folido (blido dato (pecie * 

Maximum folido folidum, qUod applicari polfic 
da te lihex deficieris folido folidd dato (f)ecie 
tft id • quod fextSe parti datx lineris applicatur • 

Eadefn 'propofitio data rationali per 
lineas homologas . : 

Duabus datis retflis lineis, quarum altera fir ra- 
tionalis non fe<5ta , altera vero fedta vtcunque , 
6c fiat alterum (egrnetitum (e&ae ad aliam in 
ratione quintuplicata eius , quam habet ratio- 
nalis ad alterum fegmentum,hxc erit omnium 
maxima, quando (bgmeritum , ad quod refer- 
tur non (efta fueritalterius quintuplum . 
Maximum folido (olidum, quod applicari po/fit 
dato .plano deficiens (olido (olido dato (pecie 
eft id , quod applicatur duabus ex fex partibus 
dati plani , fen tertiae parti dati plani . 

Eadem 
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Eadem propofitio data rationali per 
lineas homologas . 

Hxc propofitio , vt demonftretur per lineas ho- 
mologas data rationali conuemtcumea,qiwe 
dcmonftratur propofitione fecunda ; nam fi 
dato ptano affundetur linea , erit (olido (oli- 
dum fi mile folido i maximum aurem folidum, 
quod applicatur data: lineae deficiens (olido 
dato (pecie efle id , quod applicatur tertia: 
parti data: Linea: docuimus propofitionp fe- 
cunda , cui rcfpondet propofitio per lineas ho- 
mologas . 

MaxifTOirm /olido (olidum , quod applicatur dafd 
(olido deficiens (olido folido dato (pecie eft 
id , quod applicatur tribus cx (cx partibus, 
dimidio dati /olidi * '• 1 ?- 

Hnie rc/pondet per lineas homologas dara rationali, 
ea propofitio , quie refpondet propofitioni prima» j nam 
fi iolido afiiaulccur linea , folido folido eric fimiie_> 
planum * " 'S' 

Maximum folido (olidum ,qiiod applicatur dato 
plano plano deficiens folido (olido dato fpecic, 
dl id , quod applicatur qua tuor ex fex parti- 
bus dati plano plani , ideft duabus ex terti js 
. partibus dati- plani . 

' ' .. i. 'V k L '*1 
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Huic refpondet propofitio tertia cum fua propofi- 
tione pet lineas homologas ; nam fi plano plano aflimi- 
letur planum eriefolido folidum fimile folido, & maxi- 
mum folidum, quod applicatur plano deficiens folido 
fimili dato demonftratum eft propofitione tertia efle 
illud, quod applicatur duabus tertijs partibus dati plani. 

Maximum (olido folidum, quodapplicarur plano 
«r folido deficiens folido folido dato fpecie eft 
ol id , quod applicatur quinque cx fex partibus 
dati plano folidi . 

Eadem propofitio per lineas homologas 
proponitur . 

Etatis duabus reiftis lineis , quarum altera fit ra- 
tionalis non fodla 3 altera vero fe<5ba vtcunque , 

«. l & alterum ipfius (egmentum habeat ad aliam 
rationem fubquincuplicatam eius, quam habet 
rationalis ad alterum fogmentum . Hxc erit 
omnium maxima , quando (egmentum , ad 
quod refertur rationalis fuerit aequale Jfcxtx 
parti data: rccflae, vel fuerit alterius (cgmenti 
fubquintuplum . 

^ . L1 L i 

Et conftanti hoc ordine procedunt ahiorum magni- 
tudinum applicationes in infinitum, & demonftr 3 tiofies 
omnibus obuixemnt, qui fuperiora intellexerint. 


